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LỜI NÓI ĐẦU 


Trong những năm qua, bộ sách Bài tập Toán từ lớp 6 đến lớp 9 do 
chính các tác giả sách giáo khoa Toán THCS biên soạn đã được sử dụng 
kèm theo sách giáo khoa và đã mang lại những hiệu quả thiết thực. Bộ 
sách đã là một tài liệu bổ ích giúp các thầy, cô giáo có thêm tư liệu 
trong việc soạn giảng, giúp các em học sinh tự học, tự rèn luyện kĩ 
năng, qua đó củng cố được kiến thức cơ bản, hình thành phương pháp 
giải toán, tăng thêm khả năng vận dụng kiến thức và góp phần rèn luyện 
tr duy toán học. 


Để đáp ứng tốt hơn nhu cầu ngày càng cao của các thầy, cô giáo và 
các em học sinh, chúng tôi tiến hành chỉnh lí và bổ sung bộ sách bài tập 
hiện có theo hướng tạo nhiều cơ hội hơn nữa để các em học sinh được 
củng cố kiến thức toán học cơ bản, được rèn luyện kĩ năng theo Chuẩn 
kiến thức, kĩ năng trong Chương trình Giáo dục phổ thông được Bộ 
Giáo dục và Đào tạo ban hành ngày 5 tháng 5 năm 2006. Nói chung, ở 
mỗi "xoắn" (§), cuối mỗi chương sẽ có thêm phân Bài fáp bổ sung. 
Trong phần này, có thể có các cáu hỏi trắc nghiệm khách quan đề các 
em học sinh tự kiểm tra, đánh giá mức độ nắm vững kiến thức của mình. 
Một số dạng bài tập chưa có trong sách giáo khoa cũng được bổ sung 
nhằm làm phong phú thêm các thể loại bài tập, giúp các em học sinh tập 
đượt vận dụng kiến thức trong nhiều tình huống khác nhau. Bộ sách 
cũng được bổ sung một số bài tập đành cho các em học sinh khá, giỏi. 
Những bài tập này được đánh dấu "*". Bên cạnh đó, các tác giả 
cũng chú ý chỉnh sửa cách diễn đạt ở một số chỗ cho thích hợp và để 
hiểu hơn. 


Chúng tôi hi vọng rằng với việc chỉnh lí và bố sung như trên, bộ sách 
Bài tập Toán từ lớp 6 đến lớp 9 sẽ góp phần tích cực hơn nữa trong việc 
nâng cao chất lượng đạy và học môn Toán ở các frường THCS trong cả 
nước, đáp ứng tốt hơn nữa nhu cầu đa dạng của các đối tượng học sinh 
khác nhau. 


Mặc dù đã có nhiều cố gắng song bộ sách khó tránh khỏi những thiếu 
sót. Chúng tôi rất mong nhận được những ý kiến đóng góp của các thầy, 
cô giáo và bạn đọc gần xa để trong các lần tái bản sau bộ sách được 
hoàn thiện hơn. Xin chân thành cảm ơn. 


Hà Nội, tháng 1Ũ năm 2009 
CÁC TÁC GIÁ 


P.HẦN ĐẠI SỐ 


§1. 


Chương ïÏ 
PHÉP NHÂN VÀ PHÉP CHIA CÁC ĐA THỨC 


ĐỀ BÀI 
Nhân đơn thức với đa thức 
Làm tính nhân : 
a) 3x(5x” — 2x — I); b) @&Ẻ + 2xy - 3)(—xy) ; 


©) 212y0x" . —1). 

Rút gọn các biểu thức sau : 

a) x(2x” — 3) —xÃ(5x + 1)+x”; — b)3x@&x~2)—5x(1— x)— 8Q — 3); 
c) 2x26~3—x|xẽ tỷÌ»2@ +4). 

Tính giá trị của các biểu thức sau : 

a)P= 5x(X” — 3).+ xÖ(7 — 5x) — 7x” tại X= — 5; 


b)Q=x(x- y) + y(X ~ y) tại x= 1,5 và y = 10. 

Chứng tỏ rằng giá trị của các biểu thức sau không phụ thuộc vào giá tri 
của biến : 

a) x(5x — 3) — xÃ( — 1) + x(X”— 6x) ~ I0 + 3x; 

b)x(x”+x+ 1)—x”(% + l)—x+§. 

Tìm x, biết : 

2x(x — 5) - x(3 + 2x) = 26. 


Bài tập bố sung 


1.1. 


1.2. 


§2. 


10. 


Làm tính nhân : 
2xx” " 4x y — 7Xy +1). 
Rút gọn biểu thức : 
2xx —X)— 4x? -X + I)+(x— 3x2). 
Nhân đa thức với đa thức 
Thực biện phép tính : 
a) (5x — 2y)@” ~ xy +]); _b)Œ- + ])@&+2); 
1 
c) s.y (2x+y}2x -y). 
Thực hiện phép tính : 


a) [Sx~1]@x~3) ì b)(xT—7)\(x— 5); 


a)(x—1Wx?+x+1)=xÌ—l; 
b) ` +x9y+xy +y9)@—y)=x Tý”. 
Cho a và b là hai số tự nhiên. Biết a chia cho 3 dư 1 ; b chia cho 3 dư 2. 


. Chứng minh ràng ab chia cho 3 dư 2. 


Chứng minh rằng biểu thức n(2n - 3) —- 2n(n + 1) luôn chia hết cho 5 với 
mọi số nguyênn. 


Bài tập bổ sung 


2.1. 


2.2. 


Kết quả của phép tính (x — 5)(x + 3) là : 


(A) x? - 15; (B) x°~ 8x — 15; 
(C) x?+ 2x— 15; (D) xŸ - 2x — 15. 
“ Hãy chọn kết quả đúng. 


Chứng minh rằng biểu thức (n — (3 — 2n) - n(n + 5) chia hết cho 3 vộ mọi 
giá trị của n. 


§3, 4, 5. Những hằng đẳng thức đáng nhớ 


11. 


ụ2. 


13. 


14. 


15. 
16. 


17. 


18. 


19. 


20. 


Tính : 
a) (x+ 2y)” ; b)(x— 3y)(x + 39); e) (5 — x)”. 
Tính : ' 

2 2 I 
a)(x— l} ; b)(2-yŸ : 2|x-3]: 


Viết các biểu thức sau dưới dạng bình phương của một tổng : 

a)X +6x+9; b) X + X+2) c) 2xy?+x2y' +l. 
Rút gọn biểu thức : 

a) (X+y)+(X~V)”; 

b) 2(x— V(X +y) +X+y) + (X—V)”: 

€)(x—y+ z)“+(z—y) +2(x—y+z)(y—?). 

Biết số tự nhiên a chia cho 5 dư 4. Chứng minh rằng aˆ chia cho 5 dư L, 
Tính giá trị của các biểu thức sau : 

a) X” — ÿŸ tại x = 87 và y = 13; 

Ð) xÌ ~ 3x” + 3x — I tại x = 10] ; 

€) x” + 0X” + 27x + 27 tại x = 91. 

Chứng minh rằng : 

a) (a + b)(a” ~ ab + bˆ) + (a— b)(a” + ab + bˆ) = 2a” ; 

b) aŸ +b ` =(a + b)[(a — bộ + ab] ; 

c) (a7 +b2)(e2 + đ7) = (ac + bđ)2 + (ad — be}. 


Chứng tỏ rằng : 

a) x” ~ 6x + 10 >0 với mọi x ; b) 4x — x”~ 5 < 0 với mọi x. 
Tìm giá trị nhỏ nhất của các đa thức : 

a)P=x2~ 2+5; b) Q= 2x” - 6x; 


€) M=x?+yˆ?-x+6y+I0. 
Tìm giá trị lớn nhất của các đa thức : 
a) A=4x—x2+3; b)B=x_—xŸ; c)N= 2x—2x7—5. 


Bài tập bố sung 


3.1. Chox”+yˆ=26 và xy =5, giá trị của (x — y) là : 


(A)4; (B) l6; (G21; (D) 36. 
Hãy chọn kết quả đúng. 

3.2. Kết quả của tích (a7 + 2a + 4)(a — 2) là : 
(A)(a+2”;  Œ)@-2);  (Oa°+8; — (@®Đ)áÍ-8. 
Hãy chọn kết quả đúng. 


3.3. Rút gọn các biểu thức: 
a) P.= (5x — 1) +2(1 — 5x)(4 + 5x) + (5x + 4)Ê. 
b) Q=(x—y)” + (y+x)” + — K)Ỷ - 3xy(X +). 
3.4. Rút gọn biểu thức : 
P=12(ˆ + "(5 + 1)(8Ÿ + 1)(5!5 + 1). 
3.5. Chứng minh hằng đăng thức 


(a+b+ec) =a” +bŸ +c` + 3(a + b\(b + e)(e + a). 


§6. Phân tích đa thức thành nhân tử 
bằng phương pháp đặt nhân tử chung 


21. Tính nhanh : 


a)85.12/7+ 5.3.12.7; b) 52.143 — 52.39 — 8.26. 
22. Phân tích thành nhân tử : 
a) 5x — 2Öy ; b) 5x(x ~ 1) — 3x( — l); 


c) X(Œ + y) — 5x— 5y. 
23. Tính giá trị của các biển thức sau : 
a) X” + xy+x tại x = 77 và y= 22; 
b) x%X— VY) + V(y—X) lại x = 53 và y=3. 
24. Tìm x, biết : 
a)x+5x =0; b)x+1=(x+1)2; c) x?+x=0. 


25. Chứng minh rằng : nĩín + l) + 2nín + I) luôn chia hết cho 6 với mọi số 
nguyên n. 


Bài tập bổ sung 


6.1. 


6.2. 


§7. 


246. 


27. 


28. 


29. 


30. 


Phân tích đa thức x*(x + 1)— x(x + ]) thành nhân tử ta được kết quả là : 
(A)X; ()x(x+ Í); (  x(x + )X; (Ð) xŒ — 1)(x + ]). 
Hãy chọn kết quả đúng. : 

Tính nhanh giá trị các biểu thức 

a) 97.13 + 130.0,3. 

b) 86.153 — 530.8,6. 


Phân tích đa thức thành nhân tử 
bằng phương pháp dùng hằng đắng thức 


Phân tích thành nhân tử : 

a)x°—9; b) 4x” — 25; c) xế — yŠ, 
Phân tích thành nhân tử : 

a) ÔX” + 6XV +”; b)6x—9-— x”; c)X”+ 4y + 4xy. 
Phân tích thành nhân tử : 

a)(+y) —(x—Y)Ÿ; b) (3x + ĐỂ ~(x+ D”; 
€) x3+ vì . —3xyz. 

Tính nhanh : 

a) 25? — 15”; b) 87? +7327—272~ 13”. 
Tìm x, biết : 

a)x`—0,25x=0; b) x” — 10x =— 25. 


Bài tập bổ sung 


7.1. 


17.2. 


Phân tích đa thức 4x2 ~ 9y? thành nhân tử ta có kết quả : 


(A) (2x~ 3y); (B) 2x — 4,5y)(2x + 4,5y); 
(© (4x — 9y)(4x + 9y); (D) (2x - 3y)(@x + 3y). 
Hãy chọn kết quả đúng. 

Tìm x, biết : 


a) 4x?_ 4x=~—l. 
b) 8x” + 12x? + 6x+ =0. 


§8. Phân tích đa thức thành nhân tử 
bằng phương pháp nhóm hạng tứ 
4L. Phân tích thành nhân tử : 
A)X —X—V —Y; b) x”— 2xy + yˆ — Z”. 
32. Phân tích thành nhân tử : 
A) 5x — 5y + aX — AV; b)a 2 —aˆX — ay +Xÿ; 
€) XY(X + y) + ÿZ7(V + 7) + XZ(X + 7) + 2XV?. 
33. Tính nhanh giá trị của mỗi đa thức : 
a) x”— 2xy ~4Z? + tại x=6;y=~— 4 vàz= 45; 
b) 3(x ~ 3)(x + 7) + (x~ 4)” + 48 tại x = 0,5. 
Bài tập bổ sung 
Phân tích thành nhân tử 
8.1. a)4x7—y +4x +1, 
b) xÌ—X+ V`T— ÿ, 
§9. Phân tích đa thức thành nhân tử 
bằng cách phối hợp nhiều phương pháp 
34. Phân tích thành nhân tử : 
4) X +2X +X”; b)x”—x+3XV+3xy + —ÿ: 
c) 5x?~ 1Ũxy + sy? ~ 2022. 
35. Phân tích thành nhân tử : 
a) X” + 5x —6; b) 5x2 + 5xy—X—Y; c) 7x ~ 6X” — 2. 
46. Phan tích thành nhân tử : 
a)X  +4x+3; b) 2x” + 3x — 5; c) lồ — 5x” - 3. 
37. Timx,biết : 
a) 5xx l)=x— 1; b) 2(x + 5) — x” ~ 5x = 0, 
38. Choa+b+c=0. Chứng minh a” + b` + cˆ = 3abc. 
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Bải tập bổ sung 


9.1. 


9.2. 


9.3. 


§10. 


AI. 


42. 


a) x”yz :XVZ) b) xv : xỞy. 
Làm tính chia : 
4) (x+y)” :(X+ÿ); _b)%-=y) :(y~xÖ; 
c(œx—y+z2”:œ-y+?Ẻ. 
Làm tính chia : 
. 8) I8x2y”z :ÔXYVZ ) b) Sa b: (—2a”b) ; € 21xv?; : 9xẤy, 
Tìm số tự nhiên n để mỗi phép chia sau là phép chia hết : 
a) XÃ :xP; b) X”: XỔ; 
©) 5xhyŸ ; 4x^V”; d) x"y "t1, vấy, 


43. 


Phân tích đa thức x' + 8x thành nhân tử ta được kết quả là : 


(À) x(x + 2)(XŸ + 4x + 4); (B) xŒ& + 2)(xˆ+ 2x + 4); 
(C) xŒ + 2)(xŸ — 4x + 4); (D) xŒœ + 2)(x” — 2x + 4). 
Hãy chọn kết quả đúng. 

Phân tích đa thức x” + x ~ 6 thành nhân tử ta được kết quả là : 
(A)œ&+2)&x-3); (B) x+3)Œœ - 2); 

(C) (x— 2)(x — 3); (D) (x+2)(x +3). 

Hãy chọn kết quả đúng. 

Tìm x, biết : ' 


a)x`—2x-3=0, 
b) 2x” + 5xT—3= 0. 


Chia đơn thức cho đơn thức 


Làm tính chia : 


Tính giá trị của biểu thức sau : 


(_— xy ÿ : xây) tại X =2 và y=-— 1, 


Bài tập bổ sung 


10.1. Làm tính chia : 
5 : 1 : 4 
a) (#x>] : l9) pc 8 b) (—xŠy?z) :( ".v 
7 1 
10.2. Tính giá trị biểu thức —(x'y 2)” : (xy Z) tại x= 1 ; y =—10 ; z= IÕI, 
§14. Chia đa thức cho đơn thức 
44. Thực hiện phép tính : 
a) (7.3) — 3' + 35): 3; b) (16” - 64?) : 8Ÿ. 
45. Làm (tính chia : 
a) (sxf — 3x2 + x5 : 3x7 : b) (5xy? +0xy— xy?) :(—XY); 
ở [xw' — —xây?] -4 x2y2, 
2 3 
46. Tìm n để mỗi phép chia sau là phép chia hết (n là số tự nhiên) : 
a) (5x = 7x” +): 3x”; 
b)( 3x1y? — sxy` + 6xˆy?) :5x" y`. 
47. Làm tính chia: 
a) [5(a —b) ?+2(a—b) ]:(b~a)”; — b)5œ«-2y)`:(5x— 10y); 
c) œ + 8y”) :(áxX+2y). 
Bài tập bổ sung 
11.1. Kết quả của phép tính (6x? — 2xŠ + 8x”) : 2xỶ là : 
(A) 3x` - x” + 4x; (B) 3xÌ — x°+4; 
(O 3x5—xÌ+4; (D) 3xŠ — xỶ + 4x. 
Hãy chọn kết quả đúng. 


11.2. Tìm n(n eN) để mỗi phép chia sau đây là phép chia hết 
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a) (x)— 2x — x ) : 7x”, 


b) (5x0y” — 2xŸy” ~ xếy” ) : 2x"yP, 


§12. Chia đa thức một biến đã sắp xếp 
48. Làm tính chú : 
a) (6x” + 13x— 5): (2x + 5); b)(xÌ—3x7+x-— 3): — 3); 
c) (2x! +x)~5x?—3x— 3): (x? —3). 
49. Sắp xếp các đa thức sau theo luỹ thừa giảm của biến rồi thực hiện phép chia : 
a) (2x2~ I4x+3 -6x” +x') :( -4x+X?; 
Bjy S3 3034 0054255)201428 22 t9S 
c) (2x2 -5x?+2x+2xf =I):(x2—x-—). 
50. Cho hai đa thức 
Á =x'—2xŸ + x7 + 13x— I1 và B=x2— 2x + 3. 
Tìm thương Q và dư R sao cho A = B.Q + R. 
51. Tìma sao cho đa thức x ~x +6X”-x+a chia hết cho đa thức x`-x+5, 


52. Tìm giá trị nguyên của n để giá trị của biểu thức 3n” + 1Ôn” — 5 chia hết cho 
giá trị của biểu thức 3n + l. 


Bài tập bổ aung 

12.1. Kết quả của phép tính (8x — 1) : (1 — 2x) là : 
(A) 4x?—2x— 1; (B)—4x?— 2x — 1; 
(C) 4x” + 2x +1; (D) 4x2 — 2x + 1. 
Hãy chọn kết quả đúng. 

12.2. Kết quả phép tính (x” + 8): (x + 2) là : 
(A)X +4; (Œ) œ+2); 
(x?+2x+4;_ (D)x2— 2x +4. 


Hãy chọn kết quả đúng. 


12.3. Cho hai đa thức A = 2x” ~ 10x” + 3x” — 3x +2; B= 2x” + I. Tìm đa thức dư 
R trong phép chia A cho B rồi viết A = B.Q + R. 


Bài tập ôn chương i 
53. Làm tính nhân: 


a) 3x(X” — Tx + 9); b) 2xyGÊy —5x+10y). 
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34. 


5. 


56. 


37. 


38. 


59. 


Làm tính nhân : l 

a) (X”— 1)(X + 2x) ; b) (% + 3y)(” — 2Xy+yV); 

€) (2x — 1)(3x + 2)(3 — x). 

Tính nhanh giá trị của mỗi biểu thức sau : 

a) 1,6 +4.0,8.3/4+ 3/47; b) 3'. 5— (15+ D(152- D); 
€) xf—12x”+12x?—12x+111 tại x= LI. 

Rút gọn biểu thức : 

a) (6x + 1} + (6x — 1)” — 2(1 + 6x)(6x — L); 

b) 3(2? + D(2' + ĐÓ + 126 + 1), 

Phân tích các đa thức sau thành nhân tử : 

ä)X —3x?— 4x + 12; b) xỶ— 5x +4; 

c) (x+y+z)'—xÖ _y° _z`. 

Làm tính chia : 

a) (2x” + 5x” - 2x + 3) : (2x—x+ 1); 

b) (2x — 5x” + 6x — 15): (2x — 5); 

€) (x!—x—14):(x~2). 

Tìm giá trị lớn nhất (hoặc nhỏ nhất) của các biểu thức sau : 


a)A=x”—~6x+]l; b)B=2x” + 10x —1; c)C= 5x —xỶ. 


Bài tập bổ sung 


L1. 


1+2. 


1.3. 
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Kết quả của phép tính (x + 2)(x Si] là: 


(A)x?-2; (B)x2+2x—2; ()x +x-2; — (D)x”+2x, 
Hãy chọn kết quả đúng. 

Rút gọn biểu thức x(x - y) — y(y — x) ta được : 

(A)x?+y), — (BìxÍ-y”; (C x”~ xy; (Ð) & - yŸ. 
Hãy chọn kết quả đúng. 


Phân tích các đa thức sau thành nhân tử : 
a) 45 + xỶ — 5x” — 9x. 
b) x” ~ 2x” — 2x? — 2x — 3, 


LA. 


Làm tính chia 
a)(2x)~ 5x” +x + 3x — 1): @&ˆ~ 1), 


b) (5x” — 2X” ~ 9x” + 7X” — 18x - 3) : (xŸ— 3). 


I5. Tính giá trị lớn nhất hoặc nhỏ nhất của các biểu thức sau : 


§1. 


`. 


a) A =2x” ~ 8x — 10. 
b) B= 9x _ 3x”. 


LỜI GIẢI - CHỈ DẪN - ĐÁP SỐ 
Nhãn đơn thức với đa thức 
a) 15x” ~ 6x” — 3x; b)—x'y_ 2x2y' +3xy; 


5Š. „2323... 5:2 
€C)X ==N Scn=—~ # 
)XYy s M sợi 


3 
a) —3x ` — 3K; b) —lIX+24; c) 2xÌ~ 2+2, 


a) Rút gọn biểu thức, ta được P= —15x ; Tại x = ~ 5 thì P= 75. 

b) Rút gọn biểu thức, ta được Q = xŠ-y” ; Tại x = 1,5 và y = 10 thì 
Q= 2/25 ~ 100 = ~ 97,75. 

a) Biểu thức rút gọn bằng -10. Vì vậy giá trị của biểu thức không phụ thuộc 
vào giá trị của biến. 

b) Tương tự câu a), biểu thức rút gọn bằng 5. 

Rút gọn vế trát, ta được - 13x = 26. Vậy x = — 2. 


Bài tập bổ sung 


1.1. 


1.2. 


§2. 


6. 


10x) — 8xẨy — 14xŸy + 2xỶ. 

10x” — 7x” — 5x”. 

Nhân đa thức với đa thức 

a) 5x” — 7X y + 2XY” + 5x — 2y; b)xÌ+2x”-x—2; 


I 
€) 2x1y? — T9 Vu 


10. 


a) xÃT  K*3¡ b) x — 12x + 35 ; 


c) 4x x“: 
4 


Biến đổi vế trái Ti vế phải. 


Đặt a = 3q + 1;b=3p+2(q;p<N). Ta có ab = ðgi4 0/238 0) Vậy 
ab chia cho 3 dư 2, 


Biến đổi biểu thức, ta được - 5n. Hiển nhiên — 5n : 5 với mợi số nguyên n. 


Bài tập bổ sung 
2.1. ' Chọn (D). 
2.2. Biểu thức rút gọn còn — 3n” — 3 = -3(n? + I) luôn chia hết cho 3. 


§3, 4, 5. Những hằng đẳng thức đáng nhớ 


11. 


12. 


13. 


14. 


15. 


16. 
17. 


18. 
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a) x°+4xy+4y'; b) x°—0y”; C) 25 ~ 10x + xỶ. 
a)X — 2X + l; b)9—~6y+y”; c) — 

2 lâu : 
a)(x+3)“; b) (x+z] M c) (xy? + ĐỂ. 
a) 2(X” + y ); b) 4X” ; 


c) Vì (z—y)ˆ =(y—zˆ, do đó biểu thức đã cho là bình h phương của tổng, ta được 
[x—y+2)+(y-2) =xŸ 
Đặt a = 5q + 4 (q c Ñ), ta cố 
a”=25qˆ + 40q + 16 =(25q7 + 40q + 15) + 1 chia cho 5 dư 1. 

a) 7 400 ; b) 100Ỷ = 1 000 000 ; c) 100` = 1 000 000. 
HD. a) Biến đổi vế trái thành vế phải. 

b) Có thể biến đổi vế này thành vế kia. 

c) Biến đối cả hai vẽ. 
a) X” — 6x + I0 = (x— 3)” + 1 >0 với mọi x. 


b) — (x”— 4x + 4)— l=—(x—2)”— 1 <0 với mọi x. 


19. 


20. 


a) (x — U +4 > 4; Vạy giá trị nhỏ nhất (GTNN) là 4 tại x = 1. 


b) 2(x” - 3x) = 2[x- = 


2 . 
Sx~s] +(y+3)!+>>Š. ; GTNN Hà tại xe 
Đà 4 4 4 


a)~(xˆ—4x +4) +7 =—(x—-2) +7 < 7; Vậy giá trị lớn nhất (GTLN) 


là 7 tại x= 2. 


2 


⁄ “ 
e)~2(x =2] Seo TNITN Si BS”, 
2 2 ¬-...~“£^AÓÔ 


Bài tập bổ sung 


3.L. Chọn (Bì). 
4.2. Chọn (D). 
3.3. a)P= -25x? + lấx + 23. 

b)Q=xÏ+y®. 
34. P=.L(2—Ð), 

2 
3.5... Có thể biến đổi vế trái thành vế phải hoặc ngược lại. 

§6. Phân tích đa thức thành nhân tử 

bằng phương pháp đặt nhân tử chung 
21. a)1270; b)52. (143 - 39 - 4) = 5 200. 
22. a)5(x-4y); b) (x— l).2X; c)(x+v)@ — 5). 
23. a) Biến đổi thành x(x + y + 1). Giá trị cân tìm là 7700. 

b) Biến đổi thành (x - y}”. Giá trị cần tìm là 2500. 
2A- BT TOÁN 8/1 
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24. a) Biến đổi thành x(1 + 5x) =0. Vậy x=0; x=— 


, 


{Ghị~ 


b)x=—l;x=0; c)x=0. 


25. Phân tích thành nhân tử, ta thấy n{n + 1){n + 2) là tích ba số nguyên liên tiếp 
nên luôn chia hết cho 6 với mọi số nguyên n. 


Bài tập bổ sung 


6.1. Chọn (D). 
6.2. a) 1300. 
b) 8600. 


§7. Phân tích đa thức thành nhân tử 
bằng phương pháp dùng hằng đẳng thức 


26. a)(x~3)\(x+3); b) (2x ~ 5)(2x + 5); 
©)(x—y)Œ” + xy + y (+ y)ŒẺ ~ xy + y). 

27. a)(3x+ vìŸ : b)—-(x— 3)”; c)(x+ 2y). 

28. a)4xy; b) 4x(2x + 1); 


c) Có nhiều cách giải. Có thể sử dụng bài 31 (SGK). Ta có 
x”+y” =Œ%x+y)°~3xy(X+ÿy), 
do đó 


xÌ+ y +z ~3xyz =[(x+y)" +Z)]+[-3xy(x+y)—3xyz] = 
= (X+y+2)[Œ+y)Ê —z(x+y)+z2]—~3xyê +y+z) 
= (x+y+z)(&7 +y? +z7 —Xy —XZ— y?). 
29. a)400; b) (872 — 135 + (73? ~ 27?) = 7400 + 4600 = 12 000, 
30. a) x(xˆ~3)=0 ñm được ba giá trị là x =0; x=— 
b)x=5. 


lã- 2B- BT TOÁN 8/4 


Bài tập bổ sung 


7.1. Chọn (D). 
7.2. a)(2x—-l)=0;x= n 
3 1 
b) 2x + I) G2 2 xe 3i 
§8. Phân tích đa thức thành nhân tử bằng phương pháp nhóm hạng tứ 
3l. a)@œx+y)xX-y~l); b) (x — y ~- Z)( — Y +Z). 
32. a)œx-y)(5+a); b) (a” — y)(a — X) ; 
©) Có nhiều cách giải, có thể thực hiện phép tính rồi nhóm lại thích hợp. 
Chẳng hạn, biểu thức được biến đổi thành : 
[xy(x + y) + xyz] + [yZ(y + Z) + xyz] + XZ(X + Z) = 
=XY(Œ& + ÿy + Z2) +yZ(X + ÿy + 2) + XZ(X + 7) 
= V(x + ÿ + 2)(X + Z) + XZ(X + Z) 
=(x+2Z)(Xy + N + VZ + X2) 
=(x+ 2x +y)(y +2). 
33. a) Biến đổi thành (x ~ y~2z)(x - y + 2z). Giá trị cần tìm là — 8 000. 
b) (2x+ JŸ. Giá trị cần tìm là 4. 
Bài tập bổ sung 
Phân tích thành nhân tử 
81. a)(2x+1—y)2x+l+ÿy). 
b)(x+ v)\œ? —Xy+ v — 1). 
§9. Phân tích đa thức thành nhân tử 
bằng cách phối hợp nhiều phương pháp 
34. a)x(x+l) ; - b)(x+y)Œ%x+yÿyT— D@&+y+ Ù); 


c) 5(x - y)ˆ — 20z” = 5(x ~ y — 2Z)(X — y + 22). 


35. a)(x—l)(x+6); BØx-1x+y); 87,2 dd đại l&£ 
e) 4x—6x?—2+3x=(2x—1)(2—3x). Ì 
36. a)(x+3)(x+ l); b) Biến đổi thành 2x7 —2x+5x-5=(x—=1)X2x+5); 


c) 15x—5x?—3+x =(Šx—1)(3—x'). 


Â'“zẽ.ẽaà)xXx=Ì:xX==; b)x=-Š5;:x=2. 


'!ha| — 


38. c Có nhiều cách để chứng minh..Chẳng hạn, thay-a + bÌ = (a'+.b)` —~3ab(a + b} 
vàa+b==~c, ta được 


a +btc© (a+b} *~ 3ab(a +b) + c` =—c`-'3ab(— đị +C” Š 3abc. 


Bài tập bổ sung. ... tÕt f1 tiàrl fÍ dt 3141 ò3 ..di (1385 dữ 
9.1. Chọn (D). : fl} LAD la tơ„uh bit uŠ¡d ra 
9.2, 142/4 =(ÍX + X)X# + [XVZ +(x + @)SV] + [SW#+ (# + z\v 
` Y h6 c=§rx=ZI S7? SN ESN AC 

ng bài ; 

2 (Sx # sự 3 
§10. Chia đơn thức cho đơn thức 
D3 —ál man nề» Ệ g 

39. a)x; b)y:. yx | 
40. a)x+y; 0X: 6] ¡ Ta 
4I. a)3xy; b)~ sai c)3yz.. pnuz 6d nội ié8 


42. a)ncN;n<4; _ b)neN;n>3; Ủi đÓf, 
c)neN;n>2; đìneÑ;n>4.(w+[1 


43. Thực hiện phép chia, ta được —x”y`. Giá trị cần tìmà T 


` ~- . 
Bài tập bô sung Ÿ‡ nên dnéu) ệ ịq 
10.1. a) 125xỶ. qàn1q pnburlq uộirn qọn iôrlq rlaäa pnbd 
b) X y xã 


x1(V 


10.2. Rút gọn đê: MP} thay, gi. trịx= 1;y =~ 10,1ính được = 10000,. 
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§11. Chỉìa đa thức cho đơn thức 


44. 


45. 


A46. 


. 47, 


a) 29; b) @°. 8” -— 8”): 8 =0, 
4) TX TK: b)-5y-9+xy; "- 3y 2y -3X # Shếc 


Nhận xét. Đa thức A chia hết cho đơn thức B nếu bác của mỗi biến TH B 
không lớn hơn bậc thấp nhất của biến đó trong A. Do đó ta có : 


a)n=1;n=0;: b)n=0; n=l;n=2. 
a) 5(a — b) +2; b)(x—2y)”; 


c) Có thể dùng hằng đẳng thức. Ta tính được thương là xˆ - 2xy + 4V”. 


Bài tập bổ sung 
11.1. Chọi, (C. 


11.2.a)n=0; 1. 
b)n=0;1;2. 
§12. Chia đa thức một biến đã sắp xếp - 
48. a)3x_—1; 
b) Có thể phân tích đa thức x - 3x” + x—3=(x- 3Xx” + 1D, từ đó tính 
ngay được thương là xŸ +Ìh 
c) 2x? +x+1. 
49. a)x -2x+3; —- bx T1; c) 2x2—3x +]. 
s0. Q=x2-2;R=9x~ 5. 
5l. a=5. 
52. Thực hiện phép chia, ta có 3n2 +10n?—5=(3n+1)(n?+3n—1)—4. Để có 


phép chia hết thì 4 : 3n +1. 


Vậy, ta tìm số nguyên n sao cho 3n + 1 là ước của 4. Khi đó, ta có n =0; 
n=—l;n=l. 
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Bài tập bổ sung. 

12.1. Chọn (B). 

12.2. Chọn (D). 

12.3. Á = (2x2 +1)(x?— 5x +l) + 2x + 1. 


Bài tập ôn chương 
33. a) 3x” ~ 21x” + 27x h b) my ~2xˆy +4xy?. 


54. a)xX”+2x`~x?— 2x; b) XÃ + xếy + xy — 6xyˆ + 3y; 
c) -6x)+17x?+5x—6. 


§5. a)(16+3/4)7=25; b) l; 


c) Thay 12 = x + I hoặc phân tích đa thức thành nhân tử chứa các nhân tử 
x— Ì1I, ta được 100. 


6. a)4; 
b) ID. Thay 3 = 2” — ! rồi áp dụng liên tiếp hằng đẳng thức 
(a - b)(a + b)= a2 — bể, 
ta được kết quả là 2”? — 1. 
S7. a)(x—2)(x+ 2x —3); b) (x— D(x + 1)x— 2) +2); 
c) Sử dụng (x+y)” =x” +yŸ +3xy(x + y) thay 
(x +y+zỶ =(x+y} +z +3(x+y+Z2)(X+y)Z, 


ta được 


3.3 =(œx+y} -x)—y°+3(x+y+z)(X+y)z 


(x+y+z?)Ỷ _x" m/ 
= 3xV(X + Y) + 3(x + ÿ + 7)(X + ÿy)Z 
=3(x + y)(xy + XZ + V2 + z) 
= 3x + y)( + 2)(y + 2). 


58. a)x+3; b)x +3; c) x+2x2 +4x +7. 


PN 


89. a)A=(x~3)`+2> 2. Vậy GINN là 2 tại x =3; 


2 
b)B=2x+2) =. 3G. VIVGININISS be: 
si) 3 


2 
c)C= {s-$) TỶ ¬ 
2 4 4 4 


_ 


Bài tập bổ sung 
11.  Chọn(C). 
L2. Chọn @®). 
L3. a)(x-— 3)(x +3 )(x - 5). 
b) % +1) — 3)“ +1). 
L4. a)2xÌ—3x+l. 
b) 5xŸ -- 2x” + 6x + I. 
Lễã. Viết được À = 2(x— 2y —:]§ > —I18, đo đó giá trị nhỏ nhất của A là -18 tại 


x=2. 
) 2 v7 
Viết được B = -3|x——| + —<—, dế đó gi4 tíị llán nhất của Bi” 
2 4 4 4 
K 
tại x= —. 
2 


Chương H 
PHÂN THỨC ĐẠI SỐ 


ĐỀ BÀI 


§1. Phân thức đại số 
1. Dùng định nghĩa hai phân thức bằng nhau chứng minh các đẳng thức sau : 


JX KỲ Q pX +2 XS 
5 35xy ` x(x+2ÿŸ x+2” 
me... dụ E TẤ _—X  TÔX, 
3+x 0x2 ` 10—5x 5 
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2. Dùng định nghĩa hai phân thức bằng nhau, hãy tìm đa thức A trong mỗi 
đẳng thức sau : 


ã A _6x?+3x : b) 4x2—3x~7 _ 4x—7 : 
2x-l 4x2T—|1 ` A 2x+3 ` 
4x?—-7x+3 A x?~2x x?+2x 

KMGDSE-2@EPEisiiEo) š Pin nh ng : 

x“-] x“+2x+ÏI 2x“ -3x—2 A 


3. Bạn Lan viết các đẳng thức sau và đố các bạn trong nhóm học tập tìm ra chỗ 
sai , Em hãy sửa chỗ sai cho đúng. 


¿) 2X +3 _ 5X” +13x+6,, CO VÀ TQ 
x-2 x2. x+3 x?+6x+9ˆ 

ồ X22 XI ` 2x2~5x+3 _ 2x7-x~3 
x~[J Kk+l” X?+3x-4  X”+5x+4 


Bài tập bổ sung 


1.1. Tìm đa thức P để =_ = . Phương án nào sau đây là đúng ? 
XxếỞ+X+Í  X-—Ï 
(A)P=x?+3; (B)P=x~ 4x +3; 
(OP=x+3; (D)P=xỶ- x- 3. 


1.2. Trong mỗi trường hợp sau hãy tìm hai đa thức P và Q thoả mãn đẳng thức : 
š &x+2)P _œ%x-DQ, b) &x+ 2P _ (x—-2)Q 


x~2 "ăn xX-1 x?-2x+l 


1.3*. Cho hai phân thức _ và s Chứng tô rằng : 


äÿÑP P2 18 9=. 

QT7s Q S 

P ẻR P R 
b) Nếu T- = © và P#Q thì R £ Svà _ 
HN SẼ 00% T022 V9 QiA-P' 7.8 :SR 


§2. Tính chất cơ bản của phân thức 
4. Dùng tínb chất cơ bản của phân thức, hãy điển một đa thức thích hợp vào 
các chỗ trống trong mỗi đẳng thức sau : 
x..#ˆ _X, : b) ng : 
S¡ TẾ ÂM 2x—1 . 
Xộo 3x2 —3xy —X? +2xy—yˆ 
Xà TH. P5 na nh 
x=Y_ 3(y-x) x+y yˆ-X 
8. _ Biến đổi mỗi phân thức sau thành một phân thức bằng nó và có tử thức là 
đa thức A cho trước : : 
2 
nh = @sïðy vấo Bị 12 ›A lv 
x?°—5 (4x—2)(15—x) 
6. Dùng tính chất cơ bản của phân thức để biến đổi mỗi cặp phân thức sau 
thành một cặp phân thức bằng nó và có cùng tử thức : 
z 2- 
` 3 Xà SẺ bú BS sẽ 25- 
x+2 Šx 4x 2x+3 
7. Dùng tính chất cơ bản của phân thức hoặc quy tắc đổi dấu để biến mỗi cặp 
phân thức sau thành một cặp phân thức bằng nó và có cùng mẫu thức : 
3) 3x sẽ 7x+2 b) 4x và 3x 
x—5 Š—K x+l x~] 
2 .„ X4 2x : x+3 
€)————— Và — : đ) ———— và —————- 
x°+8x+l6  2X+8 (œx+l(%x-3) (x+U(&x-2) 
§. — Cho hai phân thức 5 và ¬ Chứng minh rằng có vô số cặp phân thức cùng 
1 : 1 sc R A' 1 
mẫu, có đạng nề và = thoả mãn điều kiện -— xi và . .. 
E E ` B.B E D 
Bài tập bổ sung 
2.1. Hãy điển vào chô trống một đa thức thích hợp để được đẳng thức : 
dì Xx+õð _ ` : l6 ca Ð... 
34x—-2 X(3xX—2) 4 8x+4 
2 
ý s ^ 2x :ó đ) 5x“ +lŨx ` 3x 
xế - 4ảx+4 x~2 (x¬2)... x—2 
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22. 


2.3. 


§3. 


10. 


11. 
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Biến đổi mỗi phân thức sau thành phân thức có mẫu thức là x” — 9: 


3x 


Vốn SH 2 
x+3 `x-3` 


x+9., 


Dùng tính chất cơ bản của phân thức chứng tỏ rằng các cặp phân thức sau 


bằng nhau : 
a X +3X +2 2x?+x~] 
3x+6 6x_-3 ` 
15x — 10 . 54°—5x+5 
3x? + 3x — (2x +2) xi ° 
Rút gọn phân thức 
Rút gọn các phân thức : 
: 14xy)(2x-3y) _ ụ) ÊyÖx- ĐỀ. 
21x2y(2x -3v)Ÿ 12x”(1~3x) 
: 20x?—45. 5x? —10xy „ 
(2x+32 ` 2(2y-x} ` 
: 80x” —125x 9-(x+5)”. 
3œ ~3)—(x~3)(8—4x)' x?+4x+4 
32x—-8x2?+2x3 5x`+5x 
“—“...=. h)—. : 
x +64 X -Ì 
.„ X+5x+6 
Ụ mm - 
Xế+t4x+4_ 
Chứng minh các đẳng thức sau : 
3) x°y+2xy2+y) xy+y”. b) xˆ +3xy +2y” Bi 
2x2+xy-y?  2X-y ` x)+2x2y-xy?—-2y?” X¬Y 
Â (ý - 3 2 
Cho hai phân thức _——"., 1, Theo bài tập §, có vô 
xt~-2x7+1 x?+3x2+3x+l 


số cặp phân thức có cùng mẫu thức và bằng cặp phân thức đã cho. Hãy tìm 


cặp phân thức như thế với mẫu thức 


là đa thức có bậc thấp nhất. 


12. Tìmx biết: 
a)aˆx+x= 2a' — 2 với a là hằng số ; 
b) aˆx + 3ax + 9 = äˆ với a là hằng số, a z Ú và a # —3. 
Bài tập bổ sung 
3.1. Rút gọn phán thức : 
4 _ v4 _ " 3... 2t.2j% 2 
đi `... b) (2x-4)x_—3) _ c 2š †X 2x —1 


3 


yv'-g (x— 2)x7 - 27) ` x+2x?T-x—2_ 


3.2*. Rút gọn phân thức 


Hi c1 02 v27 +1 
gS .—_ 12 
Sà o1 ong ủi TỈ 


§4. Quy đồng mẫu thức nhiều phân thức 
13. Quy đồng mẫu thức các phân thức sau : 


25 14s „..: 3 
X ĐIỆN: s” ) T 3 
14x“y 2lxy 102x`y 34xy 
34x+!  y—2 1 x+l Xx-l 
nan 3) si. 4 s3” 
12xy` 9xếy 6x) y? _9x'y 4xy 
3+2x 5 2 4x—4 x3 
EPn su nan sU U 
10x y 8xếy“ 3xy 2x(x+3) 3xŒ+l) 
2x xXx—2 5 3 
E) "=.. h) ¬n=. 
(x+2)” 2x(x+2) 3x ~12x (2x+4)(x+3) 
14. Quy đồng mấu thức các phân thức : . 
7x~l 5-3 x+I +2 
xa n M an. cố 
2x“+6x xế¬9 x—x? 2~4x+2x2 
4x“—3x+5 2x 6 7 4 x~y 
) 3 2 ¡ : nG 2 2 
x-IlI x“+x+l X-Ỉ 5X X-2Yy 8y“-2x 
sx? 4x 3 
e) —————— 


x+6x?+12x+B x2+4x+4 2+4 
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15. Cho đathức B=2x” + 3x?—~ 29x + 30 và hai phân thức 
X x+2 
2x? +7x—15 x? +3x—10. 
a) Chia đa thức B lần lượt cho các mẫu thức của hai phân thức đã cho. 
b) Quy đồng mẫu thức của hai phân thức đã cho. 
l6.  Chohai phân thức — — và ——— 
x“-4x—5 x“-2x_-3 


Chứng tỏ rằng có thể chọn đa thức x” ~ 7x” + 7x + 15 làm mẫu thức chung 
để quy đồng mẫu thức hai phân thức đã cho. Hãy quy đồng mẫu thức. . 


Đài tập bổ sung 
4.1. Quy đồng mẫu thức ba phân thức 
x y : k¿ 


ˆ¬——-.-_--- : 
x?-2xy + yˆ -zˆ : 


í v -2Z+22~x z? - 2Zx + X? — yỶ ỉ 

“... 
x°+ax—2 xh+Šx+b 
rằng khi quy đồng mẫu thức chúng trở thành những phân thức có mẫu thức 
chung là xÌ + 4x” + x — 6. Viết tường minh hai phân thức đã cho và hai phân 


thức thu được sau khi quy đông với mẫu thức chung là x” + 4X” + x ~ 6. 


4.2*. Cho hai phân thức ——-—— và . Hãy xác định a và b biết 


§5. Phép cộng các phân thức đại số 
17. Cộng các phân thức cùng mẫu thức : - 


vl-2x 3+2y 2x-4 x2 2—x 
4) K —.£ 


+ , b) —— 
6xỶy 6xỶy ' 6xŸy x(x—1)2 x(x 7Ÿ 
Ð 3x+l x” =6 : x” +38x +4 s: 3x” ~4x~2 
x?~3x+l x?-3x+l, 2x?+17x+l 2x2+17x+l 
18. Cộng các phân thức khác mẫu thức : 
_ + 
á) : Â Vệ, 11 : b) UY - 
6xÃy 12xy“ lxy 15xy O09x^y 5Xxy 
3 3x-3 2x7+l x+2x 2x 1 
cố t — đ) — 
2x 2x-l A4x2-2x x+l x?-x+| X+I 


28 


Dùng quy tắc đổi đấu để tìm mẫu thức chung rồi thực hiện phép cộng : 
4 2 5x—=6 

+——+ : 
x+2 xX-2 4_xˆ? 


lI-3x 3x-2 3x—2 
+ 


k) 


b + ==—-: 
) 2x 2x—1 2x—4x? 
c) =_=.. nh. X ˆ 
x?+6x+9 6x—x”~9 -x-9ˆ 
kì 
"+2 2 
d) . f= ề I 
XšI KŠ+x‡{ 1*x 
e) _ . an. 
Xx-2y X+2y 4y2_x? 
Cộng các phân thức : 
| 1 | 
a)—————+——+—— ;, 
(x-yXy-7) (y-7Z-x) (Zz-XXX—Yy) 
=5. 
(y-xz-X) (y-XXy-?) (y-ZXx-7) 
1 1 . 
“°=—=—----.-.- 
xŒX—y)(X—Z) y(y—Z)W—X) Z{2—XZ—YV} 
Làm tính cộng các phân thức : ` 
1lx+13 15&+17 2x+l 32x72 1—2x 
3x—3 4-4x 2xÝ-x l-4x“ 2x“+x 
: 4 
© ————+ ¬ + ^ : đ) _ +x?+x?+x+]. 
x+x+l x-x l—x l-x 
Cho hai biểu thức : 
Ai I + x=Š , Bà Se: 
X X+5 X(xX+35) x+5 


Chứng tỏ rằng À = B. , 
Con tàu du lịch "Sông Hồng" đưa khách từ Hà Nội đến Việt Trì. Sau đó, nó 
nghỉ lại tại Việt Trì 2 giờ rồi quay về Hà Nội. Độ dài khúc sông từ Hà Nội 
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đến Việt Trì là 70km. Vận tốc của dòng nước là 5 km/h. Vận tốc thực của 
con tàu (tức là vận tốc trong nước yên lãng) là x km/h. 


a) Hãy biểu diễn qua x : 

— Thời gian ngược từ Hà Nội đến Việt Trì ; 

— Thời gian xuôi từ Việt Trì về Hà Nội ; 

- Thời gian kế từ lúc xuất phát đến khi về tới Hà Nội. 


b) Tính thời gian kể từ lúc xuất phát đến khi con tàu về tới Hà Nội, biết rằng 
vận tốc lúc ngược dòng của con tàu là 20kmj/h. 


Bài tập bổ sung 


%1. 


5.2. 


25, 


30 


x+3 4-x 


Cộng hai phân thức + . Phương án nào sau đây là đúng ? 
2x~-l  1-2x 
t 7 
A)———; B) —— ; ©)1; D) -1. 
lA Đ ( (D) 
Thực hiện phép cộng : : 
1 1 : 2 4 § 16 


I-X lI+X I+x" I+x? lI+x 1+ xi6. 


Phép trừ các phân thức đại số 


Làm tính trừ phân thức : 
nó co = 
2xy 2xy 4x y 4x y 
: 4x+7 3X+Ó, đ 9x+5 an. 
2x+2 2x+2` 2&x-—D@x+3)2 2œx-9@œ&+32 ` 
xy x? 54+yˆ 5y—x? 
g2 TT ca) Đo. nở 
xnyY ÿy —X Xu kòÁ 
X X x+09 3 
8) h) = 


5x+5  10x—10 
Theo định nghĩa của phép trừ, khi viết 


x2—09 x°+3x 


26. 


21. 


28. 


- Áp dụng điều này để làm các phép tính sau : 


=n". n..... 

3x-2 3x+2 4_0x2 

18 3 X 

` =._...ốn 

(x_-3)(x“Ẳ-9) xế-Óóx+9 xÝ-9 
Rút gọn biểu thức : 

2 + : 2 
S Mi be - X__ 3 ( b) = TC 
X ]Ì x +x+I X-Ỉ xế =X+I x +] 

7T x 36 
cì—— + 


X X+Ố xước 


Nếu mua lẻ thì giá một bút bị là x đồng. Nhưng nếu mua từ 10 bút trở lên thì 
giá mỗi bút rẻ hơn 100 đồng. Cô Dung dùng 180 000 đồng để mua bút cho 
văn phòng. Hãy biểu điễn qua x : 


- Tổng số bút mua được khi mua lẻ ; 


— Số bút mua được nếu mua cùng một lúc, biết rằng giá tiển một bút không 
quá 1 200 đồng ; 


— Số bút được lợi khi mua cùng một lúc so với khi mua lẻ. 


x+I _ XŒ& +) 
b) Đố. Đố em tính nhẩm được,tổng sau : 


—————T———++—— + -——_—-.: 


x(x+]) VỀ LẠNH (x+2Xx+3) (x+3(x+4) (x+4\(x+5) x+5 


-Bài tập bổ sung 


LŠ 


6.1. Thực hiện phép từ TT XT Cách thực hiện nào sau đây là sai 2 


—=l X_—Ì 1 
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6.2. 


$7. 


29. 


30. 


31, 


H2 


2x X 1] _ 2x —X ¬1 


= + + = 
x-l x-l Xx-l x—l X-l Xx-l 
Trong mỗi trường hợp sau hãy tìm phân thức Q thoả mãn điều kiện : 


1 { X°+2x 
8)~———=Q= + : 
x°+x+l x—x? x”—I 

2x—6 6 2x? 
b)- n +Q= = >: 
X —3x -Xx+3 /ê ,X-3 1-x 


Phép nhân các phân thức đại số 


Làm tính nhân phân thức : 
30x) 12ly`. b 207 2K 
ly? 25x ` 7x2 | 12y)]) 
Í  18y° 15x” 4x+8  2x-20 
S0 BÍ So ) an. 
25x 9y (x10) (x+2Y 


2x?~20x+50 x?~I 
3x+3 A(x--5)` 
Rút gọn biểu thức (chú ý dùng quy tắc đổi dấu để thấy nhân tử chung) : 


e) 


: x+3 .8—12x +ốx” —x” | _ 6x~3 25x” +10x +Í : 
xˆ—-4 9x+27 : 5xÝ+x 1-8xŸ 
- 1- x! 

x?—I lúc 3x2. 


Phân tích các tử thức và các mẫu thức (nếu cần thì dùng phương nhờ thềm 
và bớt cùng một số hạng hoặc tách một số hạng thành hai số hạng) rồi rút 
gọn biểu thức : 
x-2 x?-2x-3 l x+Í 4-x 
 . B) DEN II HN, 
Xx+l x“-5x+6 x“ˆ-2x-8 x“+x 
K+2_ XÃ-46 
4x+24 x2 +xX-2 


32. Áp dụng tính chất phân phối của phép nhân đối với phép cộng để rút gọn 
biểu thức : 


+ 
x+1975 x+I x+l975 x+l 
19x+8 5x_-09 19x18. 4x-2 
x—7 'x+1945 x7 x+194§ 


33. Tính tích x.y, biết rằng x và y thoả mãn các đẳng thức sau (a, b là các 
hằng số) : 


b) 


a) (4a? — 9)x = đa + 4 với az tŠ và (3a *+ 3)y =6aˆ + 9a với a # —1 : 


b) (2aŸ ~ 2b )x — 3b = 3a với a # b và (6a + 6b)y = (ä- b}” với az— b. 
nS 2 2 2 2 
` b 
(Chú ý rằng äẼ +ab+ bỀ ã” +24: 24 + [+2 XP sử, 
2.4 4 2 4 
Do đó nếu a # 0 hoặc b # O thì aˆ + ab + bỂ > 0). 
34. Rút gọn biểu thức : 
x'+l5x+7 In 4x”+4 : 
2x)+2 14x2+l x'+15x+7. 


b) x”+3x2+2 3x Xx2+x+l 


x-I  X+lx”‡3x2+2 
35. Đố. Đố em điền được một phân thức vào chỗ trống trong đẳng thức sau : 
l1 x X+I x†+2 x+3 xX+4 x+5 x+ố6 X+7 x+8 x+9 


-——._ —:._—-._—_— ——--. .... 


X x+l x+2 x+3 'x+4 X+5 X+Ố x+7 X+8 x+Ð9 x+I0 


Bài tập bổ sung 


7.1. Thực hiện các phép tính sau bằng hai cách : dùng tính chất phân phối của 
phép nhân đối với phép cộng và không dùng tính chất này : 


x2 ~—1 l x+®+ÌI 
a) . |! 
x+2 \x-l xế+x+I 
—“ |... v2 ' 1 
2x+I10 


b) 


x~L xi. xwð5j 


] 
7.2. Thực hiện phép ĐH THỦ c == == =. Z. 


I—x I+X 1+x? I+x? I+xŠ J+xIế: 


3A- BT TOÁN 8/1 33 


§8. 
36. 


37. 


38. 


39. 


40. 


ÁI. 
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Phép chia các phân thức đại số 


Hãy làm các phép chia sau : 


7x+2 14x+4 8xy 12xy° 
a) TH NNng: 2Ì na : 
3xv' xếy 3x-—I 5-l5x 
c3 BE 
27—x -. . (2-1 SE, 
5x+5 3x+3 7Tx—2 
3 
Ki xố cu Ñy 


Thực hiện phép tính (chú ý đến quy tắc đổi dấu) : 


4(x+3) x2+3x. & 4x+6y 4x”? +12xy+09y? 
3x2—x I-3x ` x1 - 1—xŠ 
Rút gọn biểu thức : 
đ XÉ=I ° _x2+x?y+xy? : b) 5x2 —10xy +5y7 __ Äx-8y 
2xy+yˆ 2x+y l 2x?—-2xy+2y? 10x +10y” 
Thực hiện phép chia phân thức : 
x”—5x+6 _x°T-4x+4 : b x?+2x-3 _X?+7x+12 
X+7x+12  X2+3xX — x2+3x—10 xˆ—9x+l14 
Tìm Q, biết : 
x—Yy x?~2xy+y? x+y 3x” +3xy 
SÁT ESEEI0 TH KEETEIBANG ra. ằẽ nh, 
x*+y x“ˆ—-Xxy+y x Ty X +XYy+y 


Rút gọn các biểu thức (chú ý đến thứ tự thực hiện các phép tính) : 


đŠ x+l x+2 x3. 8 x+l (x+2 x+3], 
x+2 x+3 x+l` x+2 \x+3 x+l1]” 

cý x†+l x‡2 x+3, đ x+l (x+2 X+3\, 
X+2 x+3 x+I” x+2 |x+3 x+1]” 

gì x†+l x+2 x+3, Ð x+l (x+2 x+3 
x+2 x+3 x+ỈI” x+2 (x+3 x+I 
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42. 


43. 


Hà Nội cách TP. Hồ Chí Minh x km. Quãng đường từ Hà Nội đến Huế ngắn 
hơn quãng đường từ Huế đến TP. Hồ Chí Minh là 4I 1km. Một con tàu xuất 
phát từ TP. Hồ Chí Minh đi Hà Nội. Sau đó 8 giờ con tàu thứ hai xuất phát từ 
Hà Nội đi TP. Hồ Chí Minh, chúng gặp nhau tại Huế rồi tiếp tục đi. Con tàu 
thứ hai phải đì 20 giờ nữa thì tới TP. Hồ Chí Minh. 
Hãy biểu diễn qua x : 
a) Chiều dài các quãng đường Hà Nội — Huế, Huế - TP. Hồ Chí Minh ; 
b) Vận tốc của con tàu thử hai ; 
c) Thời gian đi của con tàu thứ hai từ Hà Nội vào Huế ; 
d) Thời gian đi của con tàu thứ nhất từ TP. Hồ Chí Minh ra Huế ; 
e) Vận tốc của con tàu thứ nhất ; 
f) Thời gian đi của con tàu thứ nhất từ Huế ra Hà Nội. 
Đố. Đố em điển được một phân thức vào chỗ trống của đẳng thức sau : 
X X+2 X+3 X+4 x+Š. 
X+l x+l x+2 x+3 x+4 


Bài tập bổ sung 


§.1. 


§.2. 


Hãy thực hiện các phép tính sau : 


3ï về: bở:Š; S(ši2| cãi ¬ 
Yy Z7 z Vy. y Z2] x Vy ẻ\Z X 


So sánh kết quả của a) với kết quả của b) ; kết quả của c) với kết quả 
của đ). 


Phép chia có tính chất giao hoán và tính chất kết hợp hay không ? 
Tìm phân thức P biết : 


4x? -lố _ _ 4x” +4x+] 


a)P: 3 
2x+l x-2 
b) 2x2 +4x+8 Hiổt xÌ-—8 
x-3x-x+3  (ŒX+D@œ-3). 
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§9. 
44. 


45. 


46. 


4T. 


36 


Biến đổi các biểu thức hữu tỉ. Giá trị của phân thức 
Biến đổi các biểu thức sau thành phân thức : 


". 
2 

| X X 
lề TS Si, L/RETPG II, 
1— l+‡—+— 
x+2 X g2 

2 

ĐT, Ai 
X_ X.. 4 4x 
==..5. dạy đ_—— 4x. 
li Hee Ji 
—. 2 x 2 


Thực hiện các phép tính sau : 


2 2 
9 3x+V % 3x¬Y | 25y 


x? —5xy x? +5xy x? +v? 


b) 4xy „ 1 1 : 
y2 —x? x?°+2xy+y? x-y? : 


1 2 1 4x? + 4xy + y2 
Km" =.” 7a tẽ...ốẽhn 
(2x-y“. 4x -y“ (2x+y) l6x 


2ch-mtal (ah) 
X†+2 x2+4x+4) \x?T-4 2—X 


Tìm điều kiện của biến để giá trị của phân thức xác định : 


2_ 
Xi Kó AE D) b) 8 
20 : x+ 2004 
2 
ở 4x đ) X— 
3x—7 X+zZ 


Phân tích mẫu thức của các phân thức sau thành nhân tử rồi tìm điều kiện 


của x để giá trị của phân thức xác định : 
5 2x 


a) ——— ; b) ———,, 
2x— 3x? 8x2 +12x? +6x+] 
2 
5X 3 
P—=... 0. 
16 —- 24x + 9x x“~4y 


48. 


49. 


30. 


31. 


52. 


33. 


54. 


' Cho biểu thức 


Ị 5x3 


t5 : 5 € 
X—2 x“-2x+l &x—=(@&“+ 
cùng điều kiện của biến x, Điều đó đúng hay sai ? Vì sao 2 


Có bạn nói rằng các phân thức 


a) Tìm một phân thức (một biến) mà giá trị của nó được xác định với mọi 
giá trị của biến khác các số nguyên lẻ lớn hơn 5 và nhỏ hơn 10. 
b) Tìm một phân thức (một biến) mà giá trị của nó được xác định với mọi 
giá trị của biến khác +2. 
Đố, Đố em tìm được một cặp phân thức của biến x mà khi giá trị của phân thức 
này bằng 0 thì giá trị của phân thức kia không xác định và ngược lại khi giá 
trị của phân thức kía bằng O thì giá trị của phân thức này không xác định. 
Em có thể tìm được bao nhiêu cặp phân thức như thế ? 
Tính giá trị của các biểu thức : 
P¿ 2 

3x“— +3x+2 : 
—T— TT uix=-8: b) ——J— — Mix=1 000001. 
9x“ -6x+] X +2X“-x-2 
Tìm điều kiện của các biến trong mỗi phân thức sau đây. Chứng mình rằng 
khi giá trị của phàn thức xác định thì giá trị đó không phụ thuộc vào các biến 
x và y (nghĩa là chứng tỏ răng có thể biến đổi phân thức đã cho thành một 
biểu thức không chứa x và y) : 


a) 


độn 2 S010, 
gì St 
(x+y)(6x~6y) 
2ax 2X — 3y + 3av 


: Ề 3 
. (a là hãng số khác — —). 
4ax +6x +9y +öay 2 


Đô. Đố em tìm được giá trị cua x đề giá trị của phân thức 


a)T—2 ; b)2; c)0, 
v80 .-ie:- 30 — 5x 
2x+ 10 X 2x(x+3) 


a) Tìm điều kiện của biến x để giá trị của biểu thức được xác định. 
b) Tìm giá trị của x đề giá trị của biểu thức bằng 1. 

c) Tìm giá trị của x để giá trị của biểu thức bằng — PS 

đ) Tìm giá trị của x để giá trị của biểu thức bằng —3⁄- 
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5. 


56. 


57, 
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Tìm x, biết : 

3ì — So abý h) 3 X =0 
Xx“Ở =2x+l  Xx“—I x-3 9-x x+ả 

Với giá trị nào của x thì giá trị của mỗi biểu thức sau bằng 0 : 

2) —” ——. b) — — elf 
xTn4 (x+2) Xế+Xx+I 


Tìm giá trị nguyên của biến x để tại đó giá trị của mỗi biểu thức sau là một 
SỐ nguyén : 


2 3 
£ : b R 
mộ x3 độ TTg 
3x2 — 4x? +x—l 3x? —xx+l 
c h đ) —. 
X—4 3x+2 


Hãy tham khảo cách giải câu d) được trình bày dưới đây để giải các câu 
còn lại : 


Chia tử cho mẫu, ta tìm được thương Q =x - 1 và dư R = 3. Do đó 
3x42—x+l=(3x+2)(x- 1) +3. 


2_ = 
Vì thế 3x x+l (3x+ 23x D2 — v1. 


3x+2 34x+~2 3x+2. 
Nếu tồn tại giá trị nguyên của x để giá trị của biểu thức là số nguyên thì hiển 


nhiên x — 1 có giá trị nguyên và = 2 cũng có giá trị nguyên. Do đó 3x + 2 
phải là ước của 3, mà tập hợp các ước của 3 là {—3, —1, 1, 3). 

Nếu 3x + 2 = —3 thì 3x = —5 hay x=— s: không phải là số nguyên. 

Nếu 3x + 2 =~—I thì 3x = —3 hay x =~1. 


Nếu 3x + 2 = l thì 3x =—1 hay x=— m) không phải là số nguyên. 


Nếu 3x + 2 = 3 thì 3x = I hay x= „ không phải là số nguyện. 

Hiển nhiên với x = —I thì giá trị của phân thức đã cho xác định vì khi đó 
3x+2=-lI#z0. 

Vậy để biểu thức có giá trị nguyên thì x chỉ có thể có giá trị nguyên là —]. 
Ngược lại, với x =—1 thì giá trị của biểu thức là —5. 

ÐŠ:x=-—I]. 


Bài tập bổ sung 


SANG 2/252 
9.1. Biết răng Q= Š_ 5+2 ST nhi ciinÊU 
xứTn0 (x—3)(œ +3) 
biểu thức Q. Câu trả lời nào sau đây là sai ? 
b2: 4- 3_ ] 
(A) Giá trị của Q tại x = 4 là =_ 
l 9w 4+3 7 
`. 1-3 1 
B) Giá trị của Q tại x = I là =——; 
Mộ l Qư 113 2 
3—3 
(C) Giá trị của Q tại x = 3 là —— =0; 
3+3 


(D) Giá trị của Q tại x = 3 không xác định. 


x ° Ụ —- 
=———. Hãy tính giá trị của 


x+3 


9.2. Với môi biếu thức sau, hãy tìm giá trị của x để giá trị tương ứng của biểu 
thức bằng 1 : 
1+x2+- li De 
a) : b) mã +Ì 
Đà Ji 
X x+I 


Bài tập ôn chương ll 
58. Thực hiện các phép tính : 


= 2>: 
xô Tn0x X+3/ \x2‡3x4 3x+9) ` 


x°+Á4x+4. 
§ » 


_ỐX? + TÚ + [Ũx 
—ỐX+ 9x2 


Đ) 2 2 J 
x2 x+2 


3x HÌ:; 
lI—-3x km 
5 


X X— 


2x—S§5 X 
+ 


x?~25 x? Ì. X ˆ+5x Sx 


X°+xy . DI SE 2xy 
xÌ+x2y+xy?+y) x*+yˆ x¬y x”—-x?y+xy? ~y" 
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39. 


60. 


ó1. 


62. 


63. 
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Chứng minh đẳng thức : 
x2 —2x 2x7 dÍ + đi). 53? -syg) 
3) 2 In bit BE TÍN 
2x18 8-4x+2x”—X Xx + 
b|2~ 2 pc ` vn 2. 
[3X Xx+IA 3x x x—] 
r 
2 | _Í 
c) ;+)+>—— : {++1) lên . 
Ll&x+l) `X x“+2x+l`x x m.= 


Biến đối các biểu thức hữu tỉ thành phân thức : 


x_ .Xx+I hàn 
x=I X 4 x+l 
: : b : 
4) "ng ) =. 
Kunn h Xˆ+2x+Í 
Một phân thức có giá trị bằng 0 khi giá trị của tử thức bằng 0 còn giá trị của 


sả 05 


mẫu thức khác 0. Ví dụ giá trị của phân thức = =0 khi x”— 25 =0 


và x + l #0 hay (x — 5)(x + 5) = 0 và x #—1. Vậy giá trị của phân thức này 
bằng 0 khi x = + 5. 


Tìm các giá trị của x để giá trị của mỗi phân thức sau bằng 0 : 


98x” —~2. 3x—2 


: b 
x—2 ) 


x°+2x+l 
Đối với mỗi biểu thức sau, hãy tìm điều kiện của x để giá trị của biểu thức 
được xác định : 


2x +I 
2x-3 X 
s ÿ b 
& x-I ) x-—I 
x+2 
x?-25 x?-25 
Ấm. đ) =..ằe.e...- 
X“—-l0x+25 x“ +lIÖx+25 
X —' 


Tìm giá trị của x để giá trị của các biểu thức trong bài tập 62 bằng 0. 


64. 


6S. 


Tìm điều kiện của x để giá trị của biểu thức được xác định và chứng minh 
rằng với điều kiện đó biểu thức không phụ thuộc vào biến : 


| X Í 
"5 Si ai 
ñ———==-=.. B) 2x“ = 

X?+2x+l 2x+2 .. 

X X 71,4 ối 
8 1 —XÌ=X X Ssà 1 l 
xI x? + x°—2x+I x?—1 ỉ 
5 = — = } _ hề 
xẲ-36 x“+6x/ xế+6x 6X 


Chứng minh rằng : 


Sàn ....... 
a) Giá trị của biểu thức *=) '= + to bằng I với mọi 
X x x+ÍI\x 


giá trị x# Ó và xz-—l; 


s) 
b) Giá trị của biêu thức . `. ` bằng l khi 
x—3 2x+3 Xx°-3x x=9 


x 0x -Â, X3, Xi SỐ: 


Chú ý rằng nếu c > 0 thì (a + bì +c và (a— bị +c đều đương với mọi a, b. 
Áp dụng điều này chứng minh rằng : 

a) Với mọi giá trị của x khác + 1, biểu thức 

¬ kỞ ¬ _8§x+7 
x—I \2x+2 2x7_—2 


luôn luôn có giá trị dương ; 


b) Với mọi giá trị của x khác 0 và khác -3, biếu thức : 


1—x2 [ x? 3\7+Ì4x+3 
: ——-] +————¬ 
x+3 


X x?+3x 


luôn luôn có giá trị âm. 


4I 


67. 


Chú ý rằng vì (x + a)” > 0 với mọi giá trị của x Và (x + a} = 0 khi x =— a 
nên (x + a)+b> b với mọi giá trị của x và (x + a}” + b = b khi x =— ä. Do 
đó giá trị nhỏ nhất của (x + a)” + b bằng b khi x = — a. Áp dụng điều này 
giải các bài tập sau : 

a) Rút gọn rồi tìm giá trị của x để biểu thức 


2 2 
X Ệ +4 -4ls3 
x—2 X 


có giá trị nhỏ nhất. Tìm giá trị nhỏ nhất ấy. 
b) Rút gọn rồi tìm giá trị của x để biểu thức 
œ+2 Ít. ` _2+6x+4 
X ÁÔ_ x+2 
có giá trị lớn nhất. Tìm giá trị lớn nhất ấy. 


X 


Bài tập bổ sung 


ILI. (Đề thị học sinh giỏi toán cấp H, Miền Bắc năm Ì963) 


Rút gọn và tính giá trị của biểu thức sau tại x = —1,76 và y = = : 


PT |, nà về $ x+l 


2y-X x?-xy-2y? x*+y+xy+Xx | 2x2+y+2. 


IL2. (Đề thi học sinh giỏi, lớp 8 toàn quốc năm 1980). Thực hiện phép tính : 
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1 1 
—— ——_ Y — Ặ---c 
(b—cXa? +ac—b?—bc) (c—a)(b +ab—c? —ac) 
| 
TT ` 
(a — b)(c? + bc— aˆ — ab) 


§1. 


LỜI GIẢI - CHỈ DẪN - ĐÁP SỐ 


Phân thức đại số 

HD : Dùng định nghĩa hai phân thức bằng nhau để kiểm tra. Chẳng hạn, 
3—x x?—6x+9 

c =——. 
3+x 9— x? 


Vì (3 —x)(9~ x9 =27—9x— 3x2+ xỶ và 
3 +x)(x?— 6x +0) = 3x — 18x + 27 + xÌ— 6x? + 0x = 27 — 0xS— 3x2 + xẺ. 


a) A(4x” - 1) = (2x — 1)(6x” + 3x) hay A(4x” - 1) = 3x(2x + D(2x — 1). 
Vậy A = 3x. 


b) (4x? — 3x — 7)(2x + 3) = A(4x — 7) 

hay (4x2 — 7x + 4x - 7)(2x + 3) = A(4x ~ 7) 

hay (4x — 7)(x + (2x + 3) = A(4x — 7). 

Vậy A = (x + 1)(2x +3) =2x”+ 5x + 3. 

(Cũng có thể làm phép nhân (4x7 — 3x — 7)(2x + 3) rồi lấy tích chia cho 4x — 7). 
c 4x — 7X+ 3)(x?+ 2x +1) =A(@?— 1). Suy ra A =4x?7+ x¬3. 

d) A(XẺ - 2x) = (x” + 2x)(2x”— 3x — 2) hay Ax(x — 2) = x(x + 2)x — 2)(2x + 1). 
Suy ra A = 2x” + 5x + 2. 


a) Kiểm tra đẳng thức (5x + 3)(xˆ — 4) = (Šx” + 13x + 6)(x — 2). Đẳng thức 
đã cho đúng. 


b) Kiểm tra thấy rằng (x + I)\(x” + 6x + 9) # (x + 3)(X” + 3). Đẳng thức đã 
cho sai. 

c) Sai. 

d) Đúng. 


Bải tập bổ sung 
1.1. Chọn (B). 


12. ĐS: a)P=x-l,Q=(X+2)(x+2)=x”+4x +4. 


b)P= (x+ 1)(x - 2) =x?~x—2,Q=(X— 1) +2) = x”+x ~2. 
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1.3. 


§2. 


a) Vì = 


nên P.S= Q.R. Do đó 


(P+Q).S=P.S +Q.S=Q.R +Q.S=Q(R + S). Vậy ` = —- 


b) Lập luận tương tự. 


Tính chất cơ bản của phân thức 
HD - a) Từ từ thức của hai vế chứng tỏ tử của vế trái đã được chia cho { — x. 
Do đó cũng phải chia mẫu của vế trái cho I — x. Mà 
5x”— 5 =5(x — 1) +1) =~ 5(1 ~ x)(x+ 1). 
Vậy phải điền đa thức —5(x + 1) vào chỗ trống, tức là : 


x-x? X 


5x?_—5 B -5(x+l). 


Cũng có thể lập luận như sau : 


x—x^ F x(Ï—X) h x(l —X}) x(l—x) X 


5x25 5œx?-Ip) 5&-D(Œ+l) -5-xMx+l) -5&%+Ð, 


b) Đã nhân tử thức của vế trái với 3x. Lập luận tương tự như trên, ta có : 


xÃ+R (X7+8)3x  3x°+24x 
2x-I (2x-l)3X  áx?-3x 


c)Vì(y— x) = (xX— vị nên các mẫu thức ở hai vế chứng tỏ mẫu ở vế phải 
đã được chia cho 3(x — y) để được mâu ở vế trái. Do đó cũng phải chía tử ở 
vế phải cho 3(x ~ y), mà 3x” — 3xy = 3x(x — y}. Vậy tử ở vế trái bằng x, tức là 
XS 3x? —3xy 
X=Y 3(y- x} 


Cũng có thể biến đổi như sau : 


3x°~3xy - 3x(x—y)- X 
3(y—x)? 3x—y)Ÿ x—y 


(ta đã chia ca tử và mẫu của vế phải của đẳng thức trong bài tập cho 3(x — y)). 


d) Vì —X” + 2xy — yˆ= —( — y)F và yˆ ~ x” = (y — x)(y + x) nên : 


—x?+2xy—y? _ “(X— vì? En biui vŸ (yX) _ 


x+y X+y (x+y)(y —x) 
“... vì” `- =. y+3xy? ~yŸ 
(x+yy—x)- ý“>XZ 


4x+3 _(4x+3)3x 12x +9x 


a) A = 12x” + 0x = 3x(4x + 3), mà = = 
xÝ-Š5 (Xx“-5)3x 3x -l5x 


- Vậy 


12x2+09x. 


phân thức phải tìm là ñ 
3x" —-I5X 


8x —-8x+2 _ 2(4x7~-4x+l)  20x-Uˆ 


_) (4x-2)(15—-x) 2(2x-!)d5—-x) 2(2x-1)(5—x) 


Vậy phân thức phải tìm là Sá 
X — 


3x—3 vš 3x3. 


2 


a)ÐS: 
x+x-2  l5%X 


b) Vì x” — 25 = (x + 5)(x _ 5) nên tử thức chung có thể chọn là x” ~ 25. 


x+ð -_ +5) — 3) _ x”~25 


Ws 4x%X-5) — 4x?—20x 


x?-25 x2~25 
Ti 


2 Bì 
a) ĐS- . và Tx~2 h b) 6 4K“ 4X _ 3x“+3x 
x?~—1 x2-I 


€) Vì x” + 8x + 16 = (x + 4)ˆ và 2x + § = 2(x + 4) nên mẫu thức chung là 
2(x + 4Ý. 
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Ta có 2 __—_^ 2.2 4 


x2+8x+l6 (x+4)2 2@&+4) 2 2x2+16x+32 


x-4 _ x-4  (x-4(x+4)  x?-l6 


2x+8 2ŒX+†4) 2x+4) 2 2x2+16x+32 
Ð:s> 
2x“ +l6x+32 2x“ +l6x+32 
2 2 
= _9 
)Đ§: 2x“ 4x n X 


(x+ÐD&-2Gœ-3 G+U&- 2x3 


A.D B 
Với hai phân thức _ và = ta có hai phân thức cùng mẫu thức Â ch DU T-c vi 


B.D B.D 
và Su cao c Nhân cả tử và mẫu của hai phân thức này với cùng 
BD B BD DÐD 


: : .Ð. „ B.C.P 
một đa thức P#0 bất kì, ta được hai phân thức mới : Hóc và : 
B.DP B.D,ƯP 


Đặi A^=A.D.P,C=B.C.P,E=B.D.P,ta được : 


+ + 


A C 
Vì có vô số đa thức P z 0 nên có vô số cặp phân thức s và - thoả mãn 
điều kiện đã cho. 


Bài tập bổ sung 


2.1. ÐS : a) x” + 5x; b)2x+ l1; c)x—2; 


đ)x+2. 


22, Ðs._⁄ „3Xx-3,x-Í_(@x-Dœ&+3, 


xXEÃ . xếc0 .  *wcA  ' vxco. 


vỗ Lớn S0” _- BE;ĐIP 
x?~09 


a) X t3 +2 x +x+2x+2 _ XŒ& + D) + 2 + |) _ (x+l)x+2) 
3x +6 3(x+2) 3x+2) 34x+2) ˆ 


§3. 


cà NA K+] 
Chia tử và mẫu cho x + 2 ta được 


' 


2x” +x—I _X #x+X T-] _ X{X+l)+(x + D(x -]) 


6-3 3142x-U — 3(2x — !) 


_ (x+l)(2x-]l) 
342x-1) ˆ 


at + 
Chúa tử và mẫu cho 2x — Ï ta được _ 


b) Ta có 12x10 - 5(3x — 2) 
3x? +3x—(2x+2)  3x@x+l)—2(x+l) 
_— 53K-2)_ 5. 
(x+l(4x-2) x+1` 
5x°-5x+5 _ 5x -x+l _ 5 
xÌ+] (x+1@~x+U K+l, 


Rút gọn phân thức 
4 
š)ec — 
3x(2x—3y) 


Bì 8xy3x—l)” _ -8xy-3x)” _-2y(~3x)” „ 


12x-3x) 12xŸ1-3x) 3x2 ` 

: 20x” — 45 _ 5(4x”-9) _ 5(2x—32x+3) _ 5(2x-3), 
(2x+3J (2x+3/ (2x+3# 2x+3 

đ 5x”-lÖxy 5X@&x-2y) -5x2y-x)  -5X 


2(2y-x)” 2(y-x” 22y-x 22y-x}` 


80x-l25x  _ 5xd6x”-25) 


° 3(x-3)—-(x-3)(8-4x) (x—3)(3—R§+4x) 


z 5X(4x~5)(4x+5) _ 5X(4x+5) „ 


(x—3)(4x—5) x3 


` 
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Ồ 9—(x+5)? _(3~x~5)3+x+5) _ Cx-2)x+8) 


X°+4x+4 (x+2)ˆ (x+2# 
_ (x†2)(x+8)_-—x-8 , 
— (@w+22 xt2. 
Ầ 32x-8x?+2x” _ 2x(I6-4x+x) _ 2x, 
x +64 (x+4\(x2-4x+l6) xX+4 ` 
_ 5x +ấx  5x@X7+l) _ 5x DĐ, 


x“-T1 (x2-D@x2+D x2—1, 


ò x°+5x+6 X°+2x+3X+6 (X+2(X+3) _x+3. 
x°+4x+4 (x+2)Ÿ (x+2  x+2 


10. a) X9y+2xy? ty) _ v(x?+2xy+y2) 
2x?+xy—y? 2x? +2xy—xy—yˆ 


—- y&Xty)” — _ÿyŒ+y) xy+y”, 
2x(x+y)—y(x+V) 2x¬y  2x-y ` 


b xˆ°+3xy+2y2 IÊ x° +xy+2xy+2y? 
xì +2xỶy -xy? -2y) x" -xy? +2x2y—-2y3 


__ XX+†Y)+2yx+y) _ (ŒX+†y)(x+2y) 
_x@2-y2)+2y(%2-y?) (x2~y2)(x+2y) 
_ (X+yXx+2y)  _ 1 
_(X—y\(x+y)(X+2y) * mm 
11, Trước hết rút gọn mỗi phân thức : 


xẢ—x?—x+l _ x'œ-D~œ-Ð_ (x-1?—Đ : 


x~2x? +l (x2~9Ÿ (x?-bÐ2 
=... x7—l `. 
xz_I (-1(x+lÙ x+I 


5xỶ~10x?+5x _5x( +2x+l) 5x@+UŸ ___ 
X +3x?+3x+] (x+1Ÿ (x+UŸ x+l 
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12. 


Hai phân thức và ì là hai phân thức cần tìm. Thật vậy, nếu còn có 
+ 


x+Ì 
hai phân thức khác thoả mãn điều kiện của bài toán với bậc của mẫu thức 
chung thấp hơn thì mâu thức chung ấy phải có bậc 0 tức là một hàng số a # Ö 


2 | R 4 : "- 
nào đó. Chẳng hạn. ĐEN _ Theo định nghĩa hai phân thức bảng nhau 
x†l â 
ta có l.a = b(x + l) =bx + b. Vì a z Ö nên b z 0. Do đó bậc của vế phải 
không nhỏ hơn 1 còn bậc của vế trái lại bằng 0. Đó là điều vô lí. 
: | › 
Chú ý. Cũng có thể lập luận như sau : Vì x+l1= s(2x+=] nên đăng thức 
âa ad 
: ĐÀ : . ! b JÓ câu yn 
chứng tô ta đã chia mẫu thức x + ¡ cho si +—: Vậy L cũng phải chia hết 
a  a 
I Ẫ 5 
cho —x sa Nhưng điều đó là không thê được. 
2a â 
3 4 2 4 2 Âu SỈ 
a)aXx+x=2a —-2hay(a + I)x=2(a — l).Vìa + l> Inêna +] #0. 
Do đó 
".. h5... in 


a2 +Ï a2 +] 


2(aˆ —]). 


b) a2x + 3ax + 9 = a” hay (äˆ + 3a)x = at — 9, Vì a0, a # 3, nên 
ã" + 3a = a(a + 3) # 0. Do đó 


° 


a =9 (a-3(a+3) a-3 


3 3ã a(a+3) a 
Bài tập bố sung 
(x2 + v2 2 
ẤT 1 Đó D) banh co 
x +xy+yf 34x +3) 
2x 0+ —2X~1 xÃ(2x+-(2x+l) (2x+l@ —1) 2xx] 


3.2. Giai: Q= 


c) 


#.5bÐX <3, Ma )<@W+2*. W4 -l. ÄX+?” 
0 sa 2d XP] (K 2< 4x", EIÓK e4 1) 

x®(x'? +xẾ+1)+x!? +xế +1 
z œ* = 1x # D(xŠ —.. l) 


(x'? + x4. D(x'Š +Ì) 


3Á- BT TOẠN 81 490 


(x'“ ~=x”+ (xế -x + l) 


GÌ°-42X00w =0 Wx^+e D0 e1 


(xÝ—x +ÐQWx®—-x`+ 


[xổ + ĐÈ =xẾ]J(@xŸ + Ð(x' ~ x2 + Ð(x — x® +) 


xX =g #] 


— (xế +x!+11ŒœŠ — gỄ + DGŒ2 + D@œ  — xế +Ð) 


1 


' (x8 và I(x” + DĐ! ¬.. D 


§4. Quy đồng mẫu thức nhiều phân thức 


7sy! 28x 


13. ÐS: a) : : 
42x?y 42x7y 


c 


Hy? 9` 
102x'v) 102x'y) ` 


b) 


9x +3x 4y -8y. 
36x 9y?“ 36x y! 


6y” 4x” +4x 9xỶy—0x y. 


d) ` : 
36x3y! 36x v' 36x 1y! 


36v†+24xy2 75x y ` R0x 


120xÍy”- 120x!y) 120x!y” 


4x—=4 (4x-4)3x+l) 12x—l(x+l) — 12@2-Ð 
2x(x+3) 6x(x+3)(x+l) 6x(x+3)(x+l) 6x(x+3Xx+l) 
x3 2x1+3(x-3)  2(x7-09) 
3x(x+l) 6x(x+3\(x+l) 6x(x+3)jx+l) ` 
2x 4x X»z (X=2XX32)_— x”~4 


————— — —... -=-——-——— -- 


(x+2}ố 2xx+2# 2x@x+22 2x@x+23 ) 2x(x+22}. 
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I3 BTTO- 


h) i 


_ 5 : 5.2(x+3) 
3x2_12x 3x(x-2x+2) 6x(Œ&X-2x+2)(x+3) 
_ 10(x +3) 
6x(x—2)(x+2}Xx +3) 
3 — 3 ` 3.3x(x—2) 
(2x+4)x+3) 2(x+2x+3) 6x(x—2)(x+2)(x+3) 
h 9x(x—2) 
6x(x—-2\x+2)(x+3) 
14. a) Vì 2x2+6x=2x(x+3) và x7—9 =(x—3)(x+3). Vậy 
7x-Ï _ 7x=l] _ (7x-1)\(x-3) 
2x2+6x  2x(x+3) 2x(x+3)(x—3) 
= ¬.. —_ 2X(5-3x) 
x?~0 


(x+3l@<9) 2x0+en) 
b) Xx+I _ 


xi] _2x+I\(I—x) 
x-x? X-X) 2x(-x) 


x+2 vẽ... 
2~-4x+2x” 21-x)” 2xd—x)? ` 

Š 4x”~3x+5— 4x^—3x+5 2x z 2x(x—]) : 
xỶ~—I (x-I)(xf+x+]) x?+x+l (x-1)W(xÊ+x+1) 
6 _— 6x +x+l) _ 

x¬I 


(x-I(x2+x+1U) ` 
d) 


7 _ 72(x-2y(x+2y) _ 14x-2y(x+2y) 
5x 5Xx.2(x—2y)(x+2y) 10X(X—2y)(X+2y) 
4 4.10x(x+2y) 


_ 4Ô0x(x+2y) 
x-2y  I0x(X-2y)(x+2y) I10x(x—2y)(x+2y) 
X¬y y—X. _ v_xX _ 
8y -2x° 2x”-8y” 2Œ-2y\(x+2y) 
3 (y-X).5x . 5x⁄(y—X) - 
2(x—-2y\(x+2y).5x 10x(x-2y\(x+2y) ` 


3] 


15. 


16. 


5x2 sx? 2.5x2 10x? 


s. X? t6/11248. ai 2+2 2w+28 
__ 4x __ 4X. 4x⁄2x+2) 8x(x+2), 
X+4x+4 (X12 2x+2)) 2x+23 
3__ 3 34x+27. 


2x+4 2(x+†2) 2(x+2) 
a) Thực hiện các phép chia đã nói, ta được : 
2x” + 3x” - 29x + 30 = (2x + 7x — 15)(X— 2)= (X + 3x — 10(2x— 3); 
b) Theo a) ta có : 
x : X(x—2) _ x°~2x 
2x247x—15  (2x2+7x-15)@&x-2) 2x2+3x2-29x+30. 


x+2 = (X+2)J2x=3).... 2x +x-6 
x2+3x—10 (x72+3x-102x-3) 2xÌ+3x2—29x+30 


Chia x` ~ 7x” + 7x + 15 cho các mẫu thức của hai phân thức đã cho. ta được : 


XÃ — 7X? + 7x + l5 = (XÃ — 4x —5)(x — 3) = (X”— 2x — 3)(x — 5). Do đó : 


I _ 1l. =3) z Xe 
x°-4x-5 (x2-4x-5(x-3) xÌ-7x2+7x+l15 
NT. 2(x—5) Ề 2x—10 


x°-2x-3 (x2-2x-3)(x-5) xÌ-—7x2+7x+15 


Bài tập bổ sung 


4.1. 


hŸ2 


MTC =(x- y +7Z)(x— y— Z2) +ÿy— 2) 
X ` : X(X+V~—7) 
2. (x-y+z4x-y-Z(x+y-2) ` 


P 2 
X —-2XVy+V ` —7 


y y -Yy 


yˆ-2yz+z2—x? (y-z+XW(y-z-x) (xX†y—Z)(X—y+2) 
' _yŒ ~y—?) 
&X—y+Z)X—y~7)X+y 2) 


z VÀ 


z2—2zx +xX? Ty? _ (z—Xx*y)\Œ—x—ÿ) 
— Z(x-y+7) 


_“Yy-?x+ÿy-Z)X—y+z)` 


4.2. Giải: Chia x` + 4x” + x — 6 cho X” + ax — 2 ta được thương là x +4 — a. Vì 


dư của phép chia phải bằng Ô nên ta suy ra 2a — 8 = -6 (1) 
và a(4 — a) = 3. (2) 
Từ (1) suy ra a = I. Giá 1rị này cũng thoả mãn (2). 

Chia x” + 4x + x — 6 cho x” + 5x + bta được thương là x -— l. 
Tương tự như trên ta suy ra b=6 ._ (3) 
vài —b=-5§. (4) 


Giá trị b = 6 thoả mãn cả hai đẳng thức (3) và (4). 
| ... 
X+Xx-2 x°+5x+6. 
x`+4x )+x—6=(XŠ+x~2)(x +3) = (x”+ 5x + 6)(x — ]). 
Sau khi quy đồng mẫu thức ta được 
Trẻ ạt x+3 "1 


= và 
x+x~2 x°+4x)+x-6 


Vậy hai phân thức đã cho là =—.. và —— 


X+5X+6 Xx t4x +x-6 


§5. Phép cộng các phân thức đại số 


17. ñ€ 6n : Bi = xã €)1; g) 2. 
3x x-1 
18. a) : Ề: 7 „+ II - .Óy +7.3x+11.2xy -Tr am : 
6x^y 12xy“ l8Xy 36x?y? 36xˆy? 


d2, 5/5 .#0 1 (4x+2)3y? +(5y— 3)5xy + (x+ 9x? 
15xỞy 9xˆy 5xy" 45x3y? 
— 12xy? +6y? + 25xy) — 15xy? +9x°+0x2 
45x )y 
—9x)+0x2-3xy”+6y?+25xy” - 
45x3yỶ : 
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2x?+1_ 32x—l)+(3x—3)2x+2x2+I 


_ 
2x 2x-l A4x2_—2x 2x(2x-1) 
_Õx-3+6X ~6x+2x +l §x?~2 - 
2x(2x—1) 2x(2x~]) 
2(4x 7-1) 22x-I(2x+l) 2x+1— 
2x(2x~—l) 2x(2x—1) NI 


| —X +2x+2x(x+l)+x2T—x+1— 


d) Xx°+2%x 2x 
x3+l Ð x?-x+l X+I (x+D(x2—x+}) 
— x +3x2+3x+l = (x+UŸ _ (x+1Ÿ 
(x+Œ&?-x+U_ (x+l@&2-x+l) xf-x+l1 
lồ HC 3c cư an lẻ S0 ca 
x+2 Xx-2 4_x ` X+2 X-2 x2-4 
_ 4x-2)+2(x+2)+6-5x_ 4x-8+2x+4+6-5x _ 
(x-2\x+2) (x-2\x+2) 
z x+2 ¬.¬. 
(x-2(x+‡2) x-2 ` 
I-3x 3x-2  3x-2 (I-3x2x—1)+2x(3x—2)+2— 3x 
b) + +———- = 
2x 2x-l 2x-4x? 2x(2x-]) 
_24—1~6x”+3x+6x”-4x+2-3x_ -2x+l _— 1, 
2x(2x—l) 2x(2x-l)  2x` 
mì X 


1 lÌ X 1 
+ + = +———+ = 
x?+6x+9 6x-x?-9 x”-9 (x+32 (x32 (X+3(x~-3) 


c) 


' (x—3)—(x+3)” +x(x+3)(x—3) _ 


(X +3)?(x = 
x”—2lx 


_ x -6x+9~x2 -6x-9+xŸ —9x = 
(x+3)2(x~ 32 (x+324x~3) ` 
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x +7 ) l XÃ+2+2x-l)-G@2+x+U)- 


đ) + + 
x T1 xÃ+x+l Íl>X (x—Ð(X+x+Ð) 
x°ˆ+2+2x-2—x” xe]. x¬] 1 

(x=I)x?+x+l) (x-l\x2+x+l) x2+x+l. 
k, 5 = — , 
&y `... SG 6 Bon 2y)-4xy _ 
X-2y X+2y Ay°T—x (xX—2y)(X+2y) 
X XÃ +2xy+xX —2xÿy địy.. 2x” -4xy  _—_ 2X(X-2y) 2x 
(x—2yXXx+2y) (x—2y)\(x+2y) (x-2y)\(x+2V) x+2yV 
20. a) | | # Ị — TÔ DÁC Do Quyu 
(x—yy—Z7) (y—Z)Zz-X) (Zz—X)\X-y) (x—yXy-Z)JZ—X) 

b) s +- : + ` = 
(y-x\Z—X) (X-y)-y) (X—7ZMXy-=2) 

_ —4(yý—~7Z)—3(2—x)—3(X—V) _ —y+Z : | 

(X—y)(y—Z)~ X}) (x—y)\y-Z\(Z—x) (X~y)(X—2)ˆ 


) k ` | _ | 
X(ŒX-Yy)(x—7) y(y—X)(y—7) Z(2Z—XÌZ—V) 
R —VZ(ÿyT—Z)—7X(Z— X)— XY(X— V) 

xyZ(X— y)(Y{—~7Z)(Zz—X) 


^ —y )z+Vz —7?x+zx” -x?y+xy° 
XYZ(X— y)(y—Z)(Z—X) 


:; —y“(z—x)~zx(z—x)+ y7 _—x”) = (z—X)(yZ+Xy—Y” —ZX) 
XYyZ(x—Y)(y —Z)(Z—X) XYZ(X—Yy)(y—Z)(Zz—X) 


_(z-x)[y(x-y)~Zx—y)]_ (@&x~yWy-z)œ=x) . 
xyZ(x—y)(Y—7Z)(Z— X) XYZ(X—Y)(y—Z)(Z—X)_ XYZz 
Chú ý. Cũng có thể biến đổi như sau : 
Ị | 1 
+ —+ = 
X(X—yX—7) y(y—X)(W~Z) Z(Z⁄-X)Œ-y) 


_ —Y2(y ~7”)—~?xŒ~X)~ XYy(x~ Y) 
XYZ(XT— Y){y —2)(Z — X) 


yZ(X—y+Z—X)~7X(Z—X)— XY(X ~ Y) 


XyZ(X— ÿy)(y—⁄)— X) 


_ (X~YXyZ-~Xy)~(z~X)(ZX — y?) 
xyZ(% =Y)(y—#)(Z~X) 
_yŒ-Y)¿—x)-Zx—Y)Œ-X) (x~yy—zZz)G-X) _ ]_ 


xyz(%X—Y\y~7Z)Œ—X)— XYZ4x-V)W-—z)Œ-—X) xy? 
21L. a)Ð§:—-L-: 
lẺ 
p 211, 32x” số 2) _(2x+Uˆ-32x”~@x- UŸ 
2v1-x ICÁ4XC 2X24+X C x(2x—l)(2x+]) 
—_ -324+Äx  -#x4x -Ù —_ 
x(2x-l)\(2x+l)_ x(2x-D(2x+l) , 
] 2x X(x—l)+xŠ+x+I-2x" 
c) —+ + = 


E 


Xx +Xx+l x—x I—X x(x—l)(x°+x+Ù 


x(x—1)(X? +X+]) 


* 


sốt Tuonc Th - ` 
l—x l—x l—x 
22. Biến đổi biểu thức À : 
_ | =†“_ ....nx.....ẽ..... 
m x+5 xŒX+5) x(x+Š) _XX+5) X+5 


23... 2) Vận tốc con tàu khi ngược đòng : x - 5(km/h). 


Thời gian ngược từ Hà Nội đến Việt Trì là : —= ứŒ). 


Vận tốc con tàu khi xuới dòng : x + 5 (km/h). 
Thời gian xuôi từ Việt Trì đến Hà Nội là : sc (h). 
x+ 
Thời gian kể từ lúc xuất phát đến khi về tới Hà Nội là : 
70 
x5 


Tả 
x+5 
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b) Với x — 5 = 20 hay x = 25, biểu thức vừa tìm được có giá trị bằng : 


Đ đo, SẼ É” v20: s. Q95 (Ñ§ 
20 25+5_ 20 30 2 3 


Nhưng : giờ = 3 giờ 30 phút : : Biờ = 2 giờ 20 phút. 


Vậy thời gian kể từ lúc xuất phát đến khi về tới Hà Nội là : 7 giờ 50 phút. 


Chú ý. Cũng có thể tính như sau : 
Ta có : 
79 _ 70 _ 70(x+5)+70(x— 5) 140x 


t2= : 
x5 x+§ (x—5)(x+5) (x—5)(x+) 


Với x — 5 = 20, biểu thức này có giá trị bằng : 


3S vd- všes2 +37” (lí hay 'á150 pRẾC 
20430 ˆ 6 6 : 


Bải tập bổ sung 


5.L. 
1.2. 


Chọn (Ó). 
sa 1 2 4 hộ l6 
Gnd1 ¬ + + siêu tủy g% T 
ITX Xx+lI I+x  I+x" l+x" l+x 
TẾ TA SÀ c Xu, 2 % 4 _ 8 P: 16 
Lé# VIÊN vi vi 
"`... .ẽ.... 
I-x? 1+xŸ I+xf l+#* 1+exP 
21+x” +1=xŸ) 4 8 l6 
° 4 k T 8nu Sñ Ÿ l6 
l—Xx l+x l+x l+x 
4 4 § 16 
ST” uy § l6 
l—x l+x l+x l+x 
Ä(**+T1ea 8 l6 
= § k NT 16 
1¬x' l+x l+x 
=7" S6... .. 
l ki C ly day? ]:x!Ê lay 
"`"... `........... 
I—xIẾ |+xlế le" Fax” 
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§6. Phép trừ các phân thức đại số 


14. MU  ộ  . 
xy 2x*y 
Đi l== —=ÿ 
2 (x—]l)(x+3) 
5 k) 
Ẫ XY  X XY+X _ Xg1X  X 
xì-y) y2-x2 xi-y?, (X-yÁ(x+y) x-y” 
5x+y' 5y_ x y(5x+ÿ“)-x(5y—x”) 
Ð 2 XP 1. 
Xxy xy" xy. 
5xy+y°—5xy+xÖ xi+y! 
Ni  H  .  ằanẽš. < 
XxYy XxYy 
) X X X 2x(x—l)=x(x+l) _ 
: 5x+5 I10x-Il0 5(x+l) lÔ(x-l) 10(x+1)(x—I) 
2x2 2x=X =W - x°~3x 
10(x+l)(x—U — I0x+l)(x—1) ` 
h) x+09 _ SƯ x+09 _ 3 x(x+9)~3(x~3) 
x-9  x?+3x (X-3(X+3) x(X+3)  X(X-3)(x+3) 
—X +0x—-3x+9— x°+6x+0 = 
x(x—3)\(x+3)  x(x-3)(x+3) 
(x+3 x+3 
x(x—3)(x+43)  x(x-3) 
| Ỉ 34x-6 3x+2-(3x—-2)+3x—6 
25. ủ) — ` ~= = 
3x-2_ 3x+2  41_-0y- đx—2)(3x+2) 
“.`.=....‹..s. 3x-2 ".. 
(3x—2)(3x +2) (3x-2X3x+2) 3x+2 ` 


58 


b 18 3 x lã-3(x+3)-x(X-3) _- 
) —3W@x2= =. j.—=... 2 s 
—=3)\xˆ-9) Xx“-6x+09 x“-9Q (xX+3)(x—3) 


_18~3x-=9-x +3x_— 9-x° ni To, 
(x+3\(x~3Ÿ (x+3/4x-3/ˆ 3-—X 


2 
26. ĐT sec v5 
Xx ] x+x+1 X-Ì 


- 3x?+5x+1—~(—xJx~—1)~3(x2+x+Ú) 


(x—1)“+x+]) 


_ 3x7+5x+l+x?~2x+1—~3x2—~3x~3 


(x—1)œˆ +Xx+l) 


x?—I —_ X+Ï 


(x-D( +x+l]) x?+x+l h 


1 X\Z xali3 i98 S2 
b) 2 +Í 3 = 5 
x“-x+†l x +I (x+l\(x“-x+]) 
X”—X”+X x 


(x+l)œ2-x+D  x+l” 


Q7 %x „36 _7%+6)-xÄ+36 7x+42-x°+36 


X X+Ố x?+Ốx X(x+6) x(x+6) 


—X +?X+7§ —x7T-6X+12X+78 - 
x(x+6) x(x +6) 


TA 60c LiÙ T ĐỘ 
x(x+6) 
_ (X+6)13-x) _l3—x. 


x(x+Ó) X 
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27. — Số bút mua được nếu mua lẻ từng chiếc : TU MU (bút). 
X 


— Vì giá tiền một bút không quá I 200 đồng nên nếu mua cùng một lúc thì 


sở bút mua được lớn hơn 10. Khi đó số bút mua được là : cả, rao 
x— 


— Số bút được lợi khi mua cùng một lúc so với khi mua lẻ là : 


180 000 180 000 


(búU. 


x—100 XNG: 
28. b) Áp dụng câu a), ta Hườc kết quả là = 
Bài tập bố sung 
6.1. Chọn (B). 
§5:- 6iAica)00 2=" | x”+2x 


2 2 3 
X +X+Ì Kx—Xx xẻ] 


"—= xÌ+2x 
x +Xx+l XxÊ-x _ | 


— XÖ=x+xX +Xx+I-XẺ-2x) ng .. 
x(Ì — xœ =1) xÔ 
6 2x7 2x6 


b) Q 3 
X-3 I-x” xÌ-34Ì-x+3 
ST 2x” 2x6 


“h 
x—=3 (Œ%X~l&x+Đ_ x°œx-3)-(x~3) 


6 _ 2x? _ 2x=6 
x—=3 (x-lÁ4x+l) (x-3)(x— D(x +1) 


_ 6x” =D+2xÌ@œ~3)—2x +6 _ 6x” =6+2x”=6X”— 2x +6 
(x— 3)\x — D(x + 1) (xT— 31x - 1)(x + ]) 


2x 2x ` 2x(x? —]) _ 2X 
(x—=3)\(x—=(x+l  @ 3x -l(x+l x-3. 
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§7. Phép nhân các phân thức đại số 


23 2 
)0ý- 00016 loa Bi số j 
h X Ấx“ 
§ x-] 
¬ si ©) : 
(x—10⁄ˆ(x+2) 6(x ~5) 
30. a) x+3 §—l2x+6x2=x) - (x+3)(2-x)Ÿ _ (x—2Ý „ 
Am. 9x+27 (x+2)\œx-—2).9(x+3) — 9+2) 
bị ỐX 3 25X2+10X+1_ 3(2x ~1)\5x + Ù° 
“#x2+x 18x x(5x+I)(1~2x)(1+2x +4x”) 
3(5x+l) 


x(I+2x+4x^) í 

3x?—x I-x! x@x-Dqd-x?Wl+x2) xf+x?) 

= tiêu 2 wn si 

x“—-L (l-3x) (x“ —l(I—3x} (I—3x) 

ẠL cay XC2,X -2X-3_ X~2(X +x-3x-3) (X=2(x+ÐG-3)— 
—— x+lx?-5x4+6 (x+l@-2x-3x+6) (X+l)WX—2)(x~3) 


x+I 4-x _ (x+1)(4—x) 
b) 2 =- 2 
x“ˆ—-2x-8 X+xXx_  (x"~-4x+2x-8)(x+l)x 
4-x | 


5X@eMjott)” sai” 
)_x‡2 x°-36 — (x+2\(x~6\(x+6) 
4x+24 x”+x—2 4(x+6\(x?—x+2x—2) 
_ (X+2Xx-6) _ x-6 
4(x+2)(x~l)_ 4(x—l) 


SẺ Sẽ TU ca NO áu Ko DEN W" Em 
“ X+l975Ð x+il . x+l975 x+il x+1975VL xi Xxei 
x3 x+1975 - XỔ 


x+1975 x+l x+I 
bị l9X+8,  3X~9 _I9x+8 4v~2 19x+8 ấx~-9—(4x-2) 
x-7 x+l945 x—7 x+i945 X—7 x+!1945 
_ (9x+8)x-7) _ 19x+8 
_(-7(x+1945) x+1945. 


6] 
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a) Vì 4a” —9 =(2a + 3)(2a ~ 3) nên với a # = thì 4a” —9z0. 


"acc 
(2a—3)(2a+3) 
Vì 38°4 3= la .Í(4:4-Ð 
"x... lv vỗ 
và lộ sa+1=á” ~345 v[ *š*[- 2] +—>—>0 
2 \2 4 2 4 4 
nên với a # —l thì 3a` + 3 #0. Do đó = = h, 
3a +3 
: Đã Si -6àˆ +9a _ 4(a+1)3a(2a +3) 
Vậy X.y= 5 
4a" S0) 3a2+3 _ (2a+3)(2a—3).3(a + La —=a+]) 


4a : 
(2a—3⁄a2~a+1) ` 


b) Vì 2a” — 2b` = 2(a — b)(aˆ + ab + bF) và 


2 2; 2A 
bì“ 3 
a~ ˆ +ab +bZ =1” ..h. a+— $°°- SỐ 
2 4 4 5 
Ẫ 3 
nên với a #b thì 2a —2b` z0. Do đó Vi 
2a ` —2b 
(a— bì” 
Với à # —b. ta có 6a + 6b = 6(a + b) #0 nên y=` `. 
6a+b 
"... (a-b) ` - 3(a + b)(a - b)” 
` 7a°-2b) 6a+6b_ 2(a-b)(a2+ab+b7).6(a+b) 


- a-=b 
4(a” +ab+bŸ) 
HD : Áp dụng tính chất giao hoán của phép nhân. 


b) 3x 


ĐS:a) 5 
14x? TT X" -Ì 


x+10. 


Bài tập bố sung 


7.1. a)1l: b) 


| | | : | 
I=x I#+X lạx) 1+xf J+xẺ I+xlê 
I | ] | { ] | | 


7.2. Giải: 


SA" lv: Ty 


l+x iI—-x" l+x' l+X 
"m..- PP. A17 <<“. 
Lai) li? lựa: JT=êX 5 lay?" de" 
§8. Phép chia các phân thức đại số 
Mủ 
7x+2 14 7X+2 x'y 
36. a) he H) k5 EIC n xây — ` 
Ä3xV' xy 3xVy` l4x +4 öy 
b) _8XY _12xyŸ _ ĐXy 5-lŠx TÔ 


3x—I1 5-lấx 3x—1 I2xy" H 3y? ' 
27—x) 24-6 27—-x) Ax+3 
54+5  3x4+3 5x+Ã 2x-6 


—(-x)\(0+3x+X )3(x+l)— 3X2+3x+9)— 


3(x+f).2(x—3) L0 


5 
: 3x t6 _ (4x7 ~167X~2) _ 4x~2X+2)7x—2 

đ) t4x~ —]6): ` ) = (4x 1637 )_ 4(x )(X )0x \ 
7x—2 3x+6 3(x+2) 


4(x—2)(7x—2) „ 


3 
3 3 
`+3 3 T— K 
_ 3x '+ lc siÙ cô x†+D 3x+l), 
te (x—LlJWx"-x+]) x-Ï 
TH 3 1-3 
37, #SC } x tâYN 3(xX†12) l*3x . 4. 


3x2-x IT3x xX-|) xX+3) - x2 
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: 4x+6y 4X” +12xy+9y” _ 22x+3y) 1—x)(+x+x2) 


38. a) 


40. 
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cảm lNếh I—xỶ x-] (2x+3y) 
—_2(x2+x+]) 
2x+3y 
XỔ~-Xy` X +X ytAy , X@ Ty). 2x+y _ 
2xy+y 2. 2x+y y(2x+Y) xÖ+x?y+xy” 
—x(x—y)(XÃ+xv+y^)(2x+3 y)_Xx-Yy, 
xy(2x+v)(xˆ2+xy+y2) M : 
bì 5x2 —10xy+ 5y”. Sx-Ñy %x-y)Ÿ 10(x+y)(x”~xy+y^) 
2x)—2xv+2y? 10x” +10y3 2(x”—xy+y^) 8@&x—y) 
25x-y)\(x+y) 25,2 2 
— ————— — ——Ỉ|X — . 
h ` y) 
2 3 2 
a) XÝ=5X+6 x -4X+4 x“-2x-3x+Ó X(x+3) 
x°À+27x+12_ x°+3x x“+3x+4x+12 (x-2) 
_ X(X+3)\(x-2(X-3)  X(xX-3) „ 
(x4+3(x+4)(x-2/  (&%+4)&X-2). 
XÃ +2X-3 x +7x+l2_ xÃ-x+3x-3 x”-2x-7X+IẢ 
A!+3x—10 x”—09x+14 x°+5x—2x—10 x”+3x+4x+12 
_ (x=l\x+3)\\x=2)(x—=7) _(x-=l(x-7) 
(X+5)(x—2)(x+3)(x+4)  (X+5)(X+4) 
Ä@ŒCS C205), X29. WGý. (VN: ÂU) 
x?—xy+y? xty x°-xy+y? x¬š 
=(@X—ÿ\( + y) =x”— vỶ. 
bì Q 3xŸ+3xy _ x#y 3x(x+y) (ŒX-y\X +xy+y ) 
›Q= = 
x+y 


x°+xy+y" xìnyÌ x”+xy+y? 


=3x(x—y). 


4I. 


42. 


x†l x†+2 xi3 x1 x+3 x+] _(x+UŸ 
Xx‡2 x13 Xx+| X+2 Xx+2 xi3 _(x+2 


x+Ï ng: x+l (x+2\(x+Ð 
(x+3 x+l) X+2_ @œx+3Ÿ 


_ x1 (x+3)/ _ +3 
_x#+2 X+2(x+Ù (+22 


x+Ï x‡2 x3 _ x+Í x2. x+rÌ _(x+ÚŸ 


€C ì 
1x2 x+3 x‡Ï x+2 x£3 x+3 _ +3 
đ) X3.).![ÐÄ S2 4 Ð3. |: Kế b ng l 
x+2|x+3 x+l) x+2 (x+3 x+3 
_ x‡l (%X+2(x+D_- (x+1 
"... +32 œ+32 
n x†+l X+2 x+3 x+rÍ x+3 x+3 _ +3) : 


X+2 x+3 X+I X+2 x+2 X4 _ +22 


x+2. X+2 x+l Xx‡+2 X+2 _(x+2⁄2 


x+l (x+2 Xx+3|_ x+l x+2 X+! x+I _(K+UD 
x+3 x+I 


Gọi quãng đường từ Hà Nội đến Huế là y(km) thì quãng đường từ Huế đến 
TP. Hồ Chí Minh là y + 41 1(km). Mặt khác, y + y +41] =x, Do đó : 


x-4I1I 


a) Quãng đường từ Hà Nội đến Huế là : y = (km) ; 


Quãng đường từ Huế đến TP. Hồ Chí Minh là : 


—-.. (km) ; 


b) Vận tốc của con tàu thứ hai là : 


_ :20= ¬ 


(kmh); 
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43, 


c) Thời gian đi của con tầu thứ hai từ Hà Nội đến Huế là : 
x-4[l1 x+411_ 20(x-411) 
2_ 640 x+4ll 
d) Thời gian đi của con tàu thứ nhất từ TP. Hồ Chí Minh đến Huế là : 
2((x~ - 
20(x—411) giệc: 28x—12.4I1 
x+4l1 x+4II 
e) Vận tốc của con tàu thứ nhất là : 
x+4l1l 28x-12.4I1_ (x+4l1Ƒ 
2 x+4ll 8(7x 1233) 
f) Thời gian đi của con tàu thứ nhất từ Huế đến Hà Nội là : 
x~4l1, (x+41)ˆ _4x-41ÙŒx-1233) d 
2 8(7x-1233) (x+4I1Ÿ 
HH - Đổi phép chia thành phép nhân với phân thức nghịch đảo. ta trở về bài 
toán tương tự như bài tập 35. 


®đ): 


(h); 


(km/h); 


} 


ĐS : Phân thức phái điền vào là : 


Xx+5 


Bài tập bổ sung 


8.1. 


8.2. 


Ạ9. 


44. 
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Không. 
2 ấu. 1 Ng 
Giải:ayP = “* An biên l6 _ 2x+Ù) 4(x — 2)(x + 2) 
x2 2x+] (xT— 2)j(2x + l) 
=4(x +2)(2x + l). 
` 3P VJW (. 7? SN 


xT-3x⁄4°—x+3 (ŒX+l)œ&X-—3) 


—_ 2x” +2x+4) (x+Ù@_- 3) _ 3 
(x~ Đ(x + (x3) (x-2x2+2x+4) @&-=Ð@Œ&-2) 


Biến đổi các biểu thức hữu tỉ. Giá trị của phân thức 


In X \ "....... 
4a) —+|x:|l— =—+IX: Ị 
2 L X12j 8C sư 


"` ,A(X‡2)_X +2x+l(@x+D : 
3 3 g ^ 3 


~ cac _ < 


3⁄24- BỊ TOÁN 8'1 


45. 


x? x 


Ất Lên VU 
b)  ẽn-. To Hit bo ii 


_(X-D@ˆ+x#1).XỔ _ ., 
xˆ°(x?+x+l) : 


s3. j(t-zÌeš 2xy+yY .3 X 
X 


x? xy 


_(y-g” xy _WWW-X), 


xÃ y-. % 
3 „.= x?+x~ 
s[š- J3 1g JhỄ 4x+3 x +x-12 
4 4xjJÌ2 x2 4x 2x 
—X -x-3X+3 2x 
4x x?—3x + 4x—12 


_@x-l(@-3)2x _ x-Ì 
4x(x-3)(x+4) 2(x+4) 


3x+V Šx—y vàn 2sy? 
8) |; Tung = 
X“-Š3XYy X“+5Xxy 


x?+y? 
_| ŠX+Yy _ 2Xx—Yy |(X-5y)\(x+Šy) - 
x&x-5y) x(x+5y) x°+y 


_ (5x +Y)(X+ 5y)+(ðx—Y)(%- 5y) (X~5y)(K+5y) _ IO(XẺ + yŸ) _ 10, 
X(xT—5V)(x+5y) x°+yV? x(x”+y?) KÔ 


¬.. 1 _- Ƒ 
y`-x? x°+2xy+y? x?-y? 


co : = 
(y-xy+X) |x+y)` (=yWœx+y) 


4xy "-=... 4xy (x-y)x+y)Ÿ 


(y-XÁY+X) ~y)x+y)° (y-Xy+X) — 2y 


=2X(X+V) ; 
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46. 


47. 


4. 


49. 
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[ 1 2 1 | 4X +4xy+y2 — 


e|————+ + 
lợi -vVŸ 4x2-y` (2x+y) l6x 
— (2x+y} +2(4x7~y”)+(x-y)ˆ (2x+ vŸ 
(2x~y)°2x+y)Ÿ lóx 


s. 16x” X 


_l6w2x-y. (x-yŸ# 


2 4 ì 2 | 
) sac. 
X†2 xˆ+4x+4 x=4 2—X 


_ 2(x+2)-4_ 2~-(x+2) = 
(x+2/2 (x-2)\(x+2) 


Số ThẤ . —X __ 24 (2-⁄)\2+x) 2(2-—x) 
(x+2)2 (x-2(x+2) (x+23 x x+2 
a) x nhận mọi giá trị ; b) x <_— 2004; 
G) XỔ ¡ d)xz—7. 


`". 
3 
3 2 3 g l 
b) 8x +l12x +6x+l= (2x + l) TU THỊ nh 


©) 16— 24x + 9x” = (4— 3x)” # 0 khi vYỢ: 


đ) x” - 4y” =(X— 2v)(x + 2y) # 0 khi x #+ 2y. 


2x~2 #0 khi x# 1,x5~2x+1=(x— L #0 khi x#1,(x= 1) + 1) #0 
khi x # 1. Vậy biến x trong ba phân thức này có cùng một điều kiện x z I 


là đúng. 


a) Tập hợp các số nguyên lẻ lớn hơn 5 và nhỏ hơn 10 là {7; 9}. 


Ù 


Có thể chọn phân thức ——————— ; 
(x—7)(x—9) 


30. 


32. 


3. 


bì xẰ~2=(x~— X2)(%x+ 2) #0 khi xz #2. 


Do đó có thể chọn phân thức —_——- 

x.=2 

Chỉ việc cHọn hai phản thức nghịch đảo nhau với tử và mẫu đều chứa biến x 

và không có giá trị nào của x để tử và mẫu đồng thời bằng 0. Chẳng hạn. 
¬l +] ¿ z : 

X—` và *~ˆ. Có vô số cập phân thức như thế. 

x+I x-¬I 


a) Điều kiện của x là x2. 


2 
=) tk, VÀ Hư (Nước = 
—-== JW0'ae»e90i011ná6c00084fAigaSe si bo 
9x7—6x+] 3x-l 3(-8)—1 25 


b) x'+2x7—x—~2=X(X+2)— (x+ 2) =(x +2) + D@x ~ 1) # 0 khí x#—2, 
x#—l,x#I. Do đó điều kiện của x là x #~2, x # —l, x # I. 
x*°+3x+2 _— (+l(x+2) 1 
x)+2x2~-x~2 (X+2(x+@-—D x-1 
| | 
1000 001—1 1000000` 


Với x = 1 000 001, biểu thức có giá trị bằng : 


XS y? 1 
a) Điều kiên x # +y, Ta có =: 
(x+y)(6x-6y) 6 


b) Vì az— bi nên 
2 
4ax + Õx + 9y + 6ay = 2X(2a + 3) + 3v(2a + 3) = (2a + 3)(2x + 3y) <0 
khi x#—Šy, Vậy khi x #— 2y thì 


2ax—2x-3y+3ay _ (a-l)\(2x+â3y) a-l 
4ax+6öx+0y+6ay (2a+3)(2x+3v) 2a+3 


Điều kiện x # 0, x # 2. 
4x?—4x)+x8 : x?œ~—2) h. 
x°—2x7 x?(œ~2) 


x—2. 
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14. 


Ss. 
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a) Nếu phân thức có giá trị bằng —2 thì biểu thức x — 2 cũng có giá trị bằng — 2. 
Nhưng x - 2 = ~2 khi x = 0 không thoả mãn điều kiện của x. Vậy không có 
giá trị nào của x để phân thức có giá trị bằng —2. 

b) Tương tự x — 2 = 2 khi x = 4. Vì x = 4 thoả mãn điều kiện nên đó là giá trị 
phải tìm. 

c) Tương tự x — 2 = 0 khi x = 2 (không thoả mãn điều kiện). Vậy không có 
giá trị nào của x để phân thức có giá trị bằng 0. 

a) Điều kiện : x + Ö, x # —5. 


x?+2x „=3 50-5x _ x3+2x^2+2x2 —50+50—S5x 


b ——=.< 
) 2x+10 X 2x(x+5) 2x(x+5) 
— X(xˆ +2x+2x — 5) _X —X†+5xT—5 _ 
2x(x+5) 2(x+5) 
` (œx=1x+5)_x-l 
2(x+5) 2) 


Nếu giá trị của biểu thức bằng l thì giá trị của *_ cũng bằng 1. Ta có : 


*—=I khi x — ] = 2 hay x = 3. Vì x = 3 thoả mãn điều kiện nên đó là giá 
trị phải tìm. 
c) Lập luận tương tự = =— ` khi x —  = —1 hay x = 0 (không thoả mãn 


điều kiện). Vậy không có giá trị nào của x để phân thức có giá trị bằng — ¬ 


x-—] 


đ) Tương tự =—3 khi x — l =— 6 hay x = -5 (không thoả mãn điều 


kiện). Vậy không có giá trị nào của x để phân thức có giá trị bằng -— 3. 
a) Điều kiện : x # —l, x # Ì. 


2x+[  2x+3 ` (2x+(x+)—(2x+3)(x — ID) 


x?-2x+1 x?~-I (x+l)(x—1)Ÿ 
—2x7+3x+l~2x2~x+3- 2x+4 —_ 
(x+U(x—UŸ (x+1)(x—Đ2 


Só. 


_ TỔ 


Biểu thức bằng O khi tử số bằng Ö và mẫu số khác 0. Ta có : 2x + 4 = 0 khi 
x=—2.Vix=- 2 thoả mãn điều kiện nên mẫu có giá trị khác 0. 
Vậy x =— 2 là giá trị phải tìm. 
b) Điều kiện : x # - 3, x # 3. 
3 6X # x__ 3(x+3)+6x+x(x-3) 
x-3 Q9_x) Xx+3 (x—3)x+3) 


—3x+0+6X+x T3 x°+t6x+9 ®£#3 
(x-3)(x+3) (œx-=3(@x+3) x3 


3 | 
—=0 khi x+3=0 và x — 3 z0, tức là khi 


Lập luận tương tự như câu a), 


x =~3 (không thoả mãn điều kiện). Vậy không có giá trị nào của x để phân 
thức có giá trị bằng 0. 


a) Điều kiên : x # -2, x # 2. 


Xa 3 _X +2x+3x—6 _x”T=x+6x-6 _ (x=ID(x+6)_ 
x T4 (x12!) (x-2(x+2“ (x-24x+22 (œ%x-—2x+2) 
(x—U(x+6) 


P =0 khi (x— l){x +6) =0 và (x - 2)(x +2)z0. 
(x—-2)(x+2) 


Vậy x = l,x= - 6 là các giá trị cần tìm. 

b)x=0. 

a) x ~ 3 là ước của 2. Tập các ước của 2 là {-2, -1, I, 2]. 
Nếu x - 3=- 2 thì x = l ; Nếu x - 3= -I thì x = 2. 

Nếu x — 3 = 1 thì x = 4; Nếu x ~ 3 = 2 thì x = 5. 
ĐS:x=l,x=2,x=4,x=5. 

b) x +2 là ước của 3. Tập hợp các ước của 3 là (—3, —1, 1, 3}. 
ĐS:x=—5,x=—3.X=-l,x=l]. 


3 2 
=4 -1 13 ị : 
c) = — . vs. na : . Vị 131 là một số nguyên tố nên 
x4 x4 
tập hợp các ước của.13! là {—1, !,—131, 131}. 


ĐS:x=3,x=5,x=-l27,x= 135. 
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Bài tập bổ sung 
9.1. Chọn (C. 


9.2. Giải : a) Điều kiện x #0, x# TS: 
1. VU : 2 1 
Khi đồ ta có l +x“ + — =2+—. 
X X 
Suy ra xÌ= 1. Vậy x=+ I, 


b) Điều kiện x # —1 , x # I. Khi đó ta có 1 + xF : =2 li 


Xx+1 Xử] 


Suy ra x°= I.Do đó x = + |, Nhưng x = + I1, không thoả mãn điều kiện của 
biến. Vậy không có giá trị nào của x để giá trị tương ứng của biểu thức bằng 1. 


Bài tập ôn chương lI 


58. a) ...¬ ==. X ]" 3+ x(x—3) .3%~3)—x” _ 
l \x2+3x 3x+9J] xx-3(x+3)  3x(x+3) 


` x?~3x+9 _3xx+3 _ 3 
x(x-3\(Xx+3) _x2+3x-0 3—X 


' 


5Í 2 ,) HT =-—-. x+2)2 
x-2  X+2 § (x—-2)(x+2) 8 


_-_ §&+2/ _x+2, 
_§@x-2Wx+2) x2) 


o{ Š SEN... } 6x” +10x _ 3x(3x+l)+2x(1-3x),2x(3x + 5) _ 
1I-3x 3x+lj 1_6x+9x2 (1~3x)q+3x) _q-3x)ˆ 


34 +5x (1-3x)S  I-3x 
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5| x_ X-Š :T x 


x-25 x°+5x 'x2+5x Bo. 


_ xx-(x-%)Ÿ X” tu, X 
x(x-5x+5) 2x-5  S—Xx 
10x —25 x(x+5) X 5 —X  Š—X 


xX-5)\(X+5) 2x-5  5-x x5 x5 x-5 
©) xˆ+xy mẽ. .... 
xÌ+x2y+xy°+yŸ Ä hy" x¬y xÌ~Xx y+xy“—y? 


x?+xy : V Si), 0ƒ 2xy sẽ 
(x+y\x2+y?) x?+y?| X-Y (@œ-y)œ?+y?) 


Xx+V „ x°+yˆ~2xy 


x°+yˆ (X-y)(x?+y2) 


xế+y (x¬—y) 


2 2 
59. a)|Š " (-‡-Š]* 
2x^+8  §8-4x+2x“—Xx X x?) 


e x”~2x 2x2 X = 
2(x?+4) 2(x?+4)-x(x2+4)| — x 


4 x?—2x 2x7 x?~x-2 


2%x?+4) (2~x\(x2+4) xÃ 


t) 


& (x? -2x)(2-x)—4x? X +x=Jx=2 
22-—x)(x/ +4) x? 


__ —XX”‡+4) (x+l@&-2) x+l, 
2(2—x)(x? +4) x? 2x ` 
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3X x+l 3X x+l Ì 


Ế ø. TW]: vỞ 'Ị X 
X 


5-21 0] J- S5 xe] 
c) sict1==== |=*! t—= 
(x+1) \š X“+2x+l\x X 


l 2 l+x | mà xì 


clœx+DĐỀẺ X  (@œ+Ð? x? | xel 
-ll 2 x?+l x° “....... đun s 
xœ&+UŸ xˆ(x+1)? |X-l x?(x+1œwx-I) X7] 
E9”) ft ;oÙ 
60. 9Í X -*=)i X -š=)- X +1 x x“ˆ+I 
x—I X x+l X X(x—]) X(x+]) 
_Xx+l) Xx+l, 
xx-l) x—l1” 
(3- 5 } 9—x2 5xt5~20 (x+Ù)' 
4 x+llx?2+2x+1 44+ 9_—x? 
5&-3(x+Ùˆ_— 5x+D, 


_4(x+)G-x)\4+x) 4+3) 


| 
61.  a) x=+—; b) . 
7 3 
62. a) Điều kiện : x #—2, x # l; b)xz0,x#l; 
d)xz—-5,x#5. 


c)Ặxz0,xz+5; 
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63. 


64. 


3 
A)X=—; 
2 


b) Không có giá trị nào của x để giá trị của biểu thức bằng 0 vì x'+l>I 
với mọi giá trị của X ; 
c)x=-—5, (x” - 25 = 0 khi x = 5 hoặc x = —5, nhưng khi x = 5 thì giá trị của 


mẫu cũng bàng 0, giá trị của phân thức không xác định ; do đó giá trị của 
phân thức bằng 0Ö chỉ khi x = —5) ; 


đ) Không có giá trị nào của x để giá trị của biểu thức bằng 0. 
HD :- Giá trị của biểu thức H được xác định khi giá trị của P xác định còn 
giá trị của Q xác định và khác 0. 


a) Giá trị của x VI xác định khi x #0, còn giá trị của 
X 


X?+‡2x+l 2x+2 _ x”-I 


X X X 
xác định và khác 0 khi x z và x°— 1 #0. Do đó điều kiện của x là : x =0, 
xz# l,x#—I. Với điều kiện đó ta có : 


| 


nh Ho _xÃTn] xÃ-1— 
x”+2x+tl 2x+2 X X 
X X 
X II _ x?+I 


_Š +—~—=——*_—— cógiá trị xác định khi x # +1, 
x+Í x-lI (x+l(x-l) 

2x+2_ 4x 2x+l2-4x_ 2œ&2+]) 
x-Il x2_1 (x-1!(x+l  (x-l(x+l]) 
khác Ö cũng khi x z +1. 


có gIá trị xác định và 
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65. 
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Do đó điều kiện của x là x # 1, x #—1. Tạ có ; 


Xu | #2 slái 
x+l x-I _Ö@-J(@œ+l) _ Ì : 
2x+2 _ 4x 2x2+0) 2` 


l1 x”~I1 (œx-Ð(x+D 


c) Điều kiện : x # Ì, x # —1. Ta có : 


] SH X ] ] 1 x(x?—l) x(x+l)=(x-—l) _ 
x-l x2+1\(x2-2x+1 x?-1) XI xÊ+1 (x+l(x-UP 
“.. ..... 8h. 5 a5... 

x-l X#.. @ÂtzÙ@-UD X-l: Xết Kết.” 


d) Điều kiện : x z - 6, x # 6, x #3,x #Q. Ta có ; 


X x6 | 2x—6 P. x”-(x-8)ˆ xặx tổ) „ XS 
x?-36 x?+6x) x?+6x 6-X xXŒX-6(%x+6) 2x-3) 6-—x 
12x—36 X 6 —_X  6—X 
2(x-6)\(x-3) 6_-x x6 xX-6 X6 
x+I : 
a) Biểu thức 3 xác định khi x # 0. 
X 
X°+1, 2 Ẹ . 2 x+l XÃ +2x+l (x+DƑ 
xổ X+I\(x xv X+Il X x? xi 


Biểu thức này xác định và khác 0 khi x # 0 và x # —l. 


Vậy điều kiện của x là x #0, x #—]. 


2 2 2 2 
Tac6:[S , _ BP  Ệ G2 đủ Ấp co nai để 6<eai ME H 
X xŸ  X+I\x x“ x? 
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¬" 3 
b) Với điều kiện x # Ô, x # +3, Ly †a CÓ ; 


X _-: x+3 L —X _ X(Xx+3) (x+3)°—x? ˆ 
x-3 2x+3 (x2 3x x2-9j/ Xx-3 2x+3 x(x-3(x+3) 
—X xíx +3) 6x+09 X 3 x3 


# == - = ——=]. 
x—3 2x+3 Xx(x-3)\(x+3) x-3 x3 x-3 


a) Với điều kiện x # l. x #—I ta có : 


x+2 | x” 4|, #X+T _ x†2 x”+2x+2 8x+7 
x—l |2x+2 2x2T—2 x-Il  2(x+1) 2(x—])(x+) 


—x“+2x)+2x+6x+4—-§X—7 xỶ+2x )+2x7-2x—3 
2(x—1)(œ + l) 2(x—1)(x+l) 


xÃ~x?+2x)—2x+3x2—~3- x2x27~I)+2x(x2=1)+3(x7—D — 
2(x— 1) +]) 2(x—l)( +1) 


_(x+)(x=l@2+2x+3) xÃ+2x+3 
2(x—1)(x+]) 2 


Vì x”+2x+3=x”+2x+l+2=(x+ l”+2>2 với mọi giá trị của x nên 
giá trị của biếu thức đã cho luôn dương với mọi giá trị của x khác +1. 


b) Với điều kiện x #0, x # —3 ta CÓ : 


I-x^ Í x2 _ị), 3X) —14x+3_ 1—xÊ x°-X-3 3x -14x+3_ 
X x+3 S] $#sây X x+3 x(x+3) 


——Xf+xÌ+4x?-x~3+3x?—14x+3  -xf+x?+7x?—l5x 


x(x+3) x(Œ +3) 


— x(x)—x?~7x+ 15) = xÌ+3x?~4x”—12x+5x+15 — 
x(x+3) x+3 


- ~(x+3)(x?—4x+5) _ 
x+3 


(xŸÖ-4x+5). 


Tỉ 


Vì x -4x+5=x”~4x+4+ | = i0 “71% 1 > 1 >0 với mọi giá trị của x` 
nên giá trị của biểu thức luôn luôn âm với mọi giá trị khác 0 và khác —3 của x. 
67. a) Với điều kiện x # Ö, x # 2 tạ có : 


3=———*+3 


x2 Íx?+4 xÃ x +4-4x xˆ°(x-2)/ 
+3= -—————+3= 
x-2 X X(X—2) 


=X(x—2)+>3 =x?—2x+l+2=(x—1)+2. 


Ta có (x— l)Ï +2 >2 với mọi giá trị của x và có giá trị nhỏ nhất bằng 2 khi 
x = I. Vì x = l thoả mãn điều kiện nên biểu thức đã cho có giá trị nhỏ nhất 
bằng 2 khi x = l. 


b) Với điều kiện x # —2, x # Ô, ta CỐ ; 


X x+2 


(x+2)ˆ l xÃ x°+6x+4 (x+2) x+2-xŸ XÖ +Ốx+4 
X X x+2 X 


_ (x+2)(-x +x+2) — x°+6x+4 
X X 
“`. .......... 


X 


—x3-2x2_— 
Nkouiếm im 000 Tôn | 
X 


Vì x +2x+2=x2+2x+1+1=(x + D + 1 nên biểu thức có giá trị nhỏ 
nhất bằng ] khi x = -]. 


Vì x =-l1 thoả mãn điều kiện nên biểu thức đã cho có giá trị lớn nhất bằng —1 
khi x=—I. 


Bài tập bổ sung 


= 2 2 x 2 2 ` 
ÑDŸ?/0 0 (Pei | sec nà cóc cig (6 cn acc loi Si 
2y—x (x+yx—2y) (x+y)(œ%x +1) 


: x+] 
2x +y+2 
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` (x—yx+y)+x?+y2+y—2 (x+y)(x+ 
(x+y)@y -x) 4X9xˆ+tV+2)23°+veäŸ 
2x 4+w+2 
' x+l 


_2x +y-2 x+I LÔ] 
2y—-X 2x +y-2]x+l 2y-X. 


3 1 
Tại x = ~1,76 và y=— thì giá trị của Q là —. 
: Ÿ Họ 0Ù PM Q 3 


H.2. Giới : Ta có (a — b)(C” + bể ~ äˆ — ab) = (a — b)[(cF? — a”) + (be — ab)] 
=(a~ b)(c — 4)\(a +b + c), 
Tương tự : (b — c)(aˆ +acT— bỶ — bc) = (b — c)(a — b)(a + b+c), 
(e —a)(Bˆ + ab — e2 ~ ae) = ( = a)(b ~ c)(a + b + ©). 
MTC = (a - b)(b ~ c)(c — aJ\a +b+c). 
Kí hiệu biểu thức đã cho bởi Q, ta có : 
c-a+a—bB+b-c _ 
(a — b)(b - c)(c - a)(a + b + c) 


Q= 
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HẦN HÌNH HỌC 


Chương Ï 
TỨGIÁC 
ĐỀ BÀI 
§1. Tứ giác 
1. _ Tính tổng các góc ngoài của tứ giác (tại mỗi đỉnh của tứ giác chỉ chọn một 
góc ngoài). 
2. — Tứ giác ABCD có AB = BC, CD = ĐA. 


a) Chứng minh rằng BD là đường trung trực 
của AC. 


C 


b) Cho biết B = 1009, D = 70°,tính Â và €. 

3. — Vẽ lại tứ giác ABCD ở hình I vào vở bằng cách A 4cm D 
về hai tam giác. Hình I 

4. — Tính các góc của tứ giác ABCD, biết rằng : 

A:B:C:D=l:2:3:4. 

5. Tứ giác ABCD có A = 659, = 1179, € = 715. Tính số đo góc ngoài tại 
đỉnh D. 

6. Chứng minh rằng các góc của một tứ giác không thể đều là góc nhọn, không 
thể đều là góc tù. 

7. _ Cho tứ giác ABCD. Chứng minh rằng tổng hai góc ngoài tại các đỉnh A và C 
bằng tổng hai góc trong tại các đỉnh B và D. 

8. Tứ giác ABCDcó A = 1109, B = 100. Các tia phân giác của các góc C và 
D cát nhau ở E. Các đường phân giác của các góc ngoài tại các đỉnh C và D 
cắt nhau ở F. Tính CED, CFD. 

9. Chứng minh rằng trong một tứ giác, tổng hai đường chéo lớn hơn tổng hai 
cạnh đối. 

10*, Chứng minh rằng trong một tứ giác, tổng hai đường chéo lớn hơn nửa chu vi 
nhưng nhỏ hơn chu vì của tứ giác ấy. 
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Bài tập bổ sung 


1.1. 


1.2. 


1.3. 


§2. 


11. 


2. 


13. 


14. 
15. 


16. 


17. 


Tứ giác ABCD có B= A +10°, €=B+10°, B=€ +10°. Khẳng định 
nào dưới đây là đúng ? 

(A) Â =65° ; (B) B=85° ; (Œ@ €=100°;  (DB=90, 
Tứ giác ABCD có € = 60%, D = 80°, A -B=10°. Tính số đo các góc Á 
và B. 

Tứ giác ABCD có chu vi 66cm, Tính độ dài AC, biết chu vi tam giác ABC 
bằng 56cm, chu vỉ tam giác ACD bằng 60cm. 

Hình thang 


Tính các góc của hình thang ABCD (AB // CD), biết rằng A = 3D, 
B—€ =309. 

Tứ giác ABCD có BC = CD và DB là tia phân giác của góc D. Chứng minh 
ràng ABCTD là hình thang. 

Dùng thước và êke kiểm tra xem trong các tứ giác trên hình 2 : 

a) Tứ giác nào chỉ có một cặp cạnh song song ; 

b) Tứ giác nào cố hai cặp cạnh song sơng ;_ 

c) Tứ giác nào là hình thang. 


vàn n0 


Nình 2 


Tính các góc B và D của hình thang ABCD, biết rằng A = 609, € = 1309. 
Chứng minh rằng trong hình thang có nhiều nhất là hai góc tù, có nhiều nhất 
là hai góc nhọn. 

Chứng minh rằng trong hình thang các tỉa phân giác của hai góc kề một cạnh 
bên vuông gốc với nhau. 

Cho tam giác ABC. Các tia phân giác của các góc B và C cắt nhau ở L. Qua I 
kẻ đường thẳng song song với BC, cất các cạnh AB và AC ở D và E. 
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18. 


19. 


20. 
21. 


a) Tìm các hình thang trong hình vẽ. 
b) Chứng minh rằng hình thang BDEC có một cạnh đáy bằng tổng hai 
cạnh bên. 


Cho tam giác ABC vuông cân tại A. Ở phía ngoài tam giác ABC, vẽ tam giác 
BCD vuông cân tại B. Tứ giác ABDC là hình gì ? Vì sao 2 

Hình thang vuông ABCD có A = D = 909, AB = AD = 2cm, DC = 4cm. 
Tính các góc của hình thang. 

Chứng minh rằng tổng hai cạnh bên của hình thang lớn hơn hiệu hai đáy. 
Trên hình 3 có bao nhiêu hình thang 2? 


Hình 3 


Bài tập bổ sung 


2.1. 


2.2. 


2.3. 


§3. 


22. 


23. 
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Hình thang ABCD (BC // AD) có C = 3D. Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 
(A) A= 45: (B) B= 455 ; (C D= 45° ; (D) D = 609. 
Hình thang ABCD (AB // CD) có A - Ð = 40”, Â = 2€. Tính các góc của 
hình thang. 

Cho tam giác ABC vuông cân tại A. BC = 2cm. Ở phía ngoài tam giác ABC, 
vẽ tam giác ACE.vuông cân tại E, 

a) Chứng minh rằng AECB là hình thang vuông. 

b) Tính các góc và các cạnh của hình thang AECB. 


Hình thang cân 


Hình thang cân ABCD có AB // CD, AB < CD. Kẻ các đường cao AH, BK. 
Chứng minh rằng DH = CK. 


Hình thang cân ABCD có AB // CD, O là giao điểm của hai đường chéo. 
Chứng minh rằng OA = OB, OC = OD. 
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24. 


25. 


26. 


27. 
28. 


29. 


30. 


31. 


32. 


33. 


_ Cho tam giác ABC cân tại A. Trên các cạnh bên AB, AC lấy các điểm M,N 


sao cho BM = CN. 

a) Tứ giác BMNC là hình gì 2 Vì sao ? 

b) Tính các góc của tứ giác BMNC biết rằng A = 409. 

Cho tam giác ABC cân tại A, các đường phân giác BE, CF. Chứng minh rằng 
BFEC là hình thang cân có đáy nhỏ bằng cạnh bên. 

Chứng minh rằng hình thang có hai đường chéo băng nhau là hình thang cân. 


Tính các góc của hình thang cân, biết một góc bằng 50°. 

Hình thang cân ABCD có đáy nhỏ AB bằng cạnh bên AD, Chứng rninh rằng 
CA là tia phân giác của góc C. 

Hai đoạn thẳng AB và CD cắt nhau tại O. Biết rằng OA = OC, OB = OD. Tứ 
giác ACBD là hình gì ? Vì sao 2 

Cho tam giác ABC cân tại A. Lấy điểm D trên cạnh AB, điểm E trên cạnh 
ÁC sao cho AD = AE, 

a) Tứ giác BDEC là hình gì ? Vì sao 2 

b) Các điểm D, E ở vị trí nào thì BD = DE = EC ? 

Hình thang cân ABCD có O là giao điểm của hai đường thẳng chứa cạnh bên 
AD, BC và E là giao điểm của hai đường chéo. Chứng minh rằng OE là 
đường trung trực của hai đáy. 

a) Hình thang cân ABCD có đáy nhỏ AB = b, đáy lớn CD = a, đường cao AH. 


a-b_ Hc4+b 


Chứng minh rằng HD = {a và b có cùng đơn vị đo). 


b) Tính đường cao của hình thang cân có hai đáy 10cm, 26em và cạnh bên 
L7em, 


Hình thang cân ABCD có đường chéo DB vuông góc với cạnh bên BC, DB là 
tia phân giác của góc D. Tính chu vì của hình thang, biết BC = 3cm. 


Bài tập bổ sung 


3.1. 


Hình thang cân ABCD (AB // CD) có A = 70°. Khẳng định nào dưới đây 
là đúng 2 


(A)Ế =110”:  (B)B=I10°; (CQ € = 700 ; (D) Ð = 709. 
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32 ° 


3.3. 


§A. 


34. 


35. 


3ó. 


37. 


39. 


AI. 


42. 


84- 


Hình thang cân ABCD (AB // CD) có hai đường chéo cắt nhau tại Í, hai 
đường thẳng chứa các cạnh bên cát nhau ở K. Chứng minh rằng KĨ là đường 
trung trực của hai đáy. 

Hình thang cân ABCD (AB // CD) có C =60°, DB là tia phân giác của 
góc D. Tính các cạnh của hình thang, biết chu vị hình thang bằng 20cm. 


'Đường trung bình của tam giác, của hình thang 


l ] : 
Cho tam giác ABC, điểm D thuộc cạnh AC sao cho AD = D C Gọi M là 


trung điểm của BC, ï là giao điểm của BD và AM. Chứng minh rằng AI =IM. 
Hình thang ABCD có đáy AB, CD. Gọi E, F, I theo thứ tự là trung điểm của 
AD, BC, AC. Chứng minh rằng ba điểm E, I, F thẳng hàng. 
Cho tứ giác ABCD. Gọi E, F, ï theo thứ tự là trung điểm của AD, BC, AC. 
Chứng minh rằng : 
a) EI//CD, IF//AB; 

B 
Bj › 


Cho hình thang ABCD (AB // CD), M là trung điểm của AD, N là trung 
điểm của BC. Gọi I, K theo thứ tự là giao điểm của MN với BD, AC. Cho 
biết AB = 6cm, CD = 14cm. Tính các độ dài MI, IK, KN. 


Cho tam giác ABC, các đường trung tuyến BD và CE cắt nhau ở G. Gọi L, K 
theo thứ tự là trung điểm của GB, GC. Chứng minh rằng DE // IK, DE = IK. 


Cho tam giác ABC, đường trung tuyến AM. Gọi D là trung điểm của AM, E 
NA s Ẫ 3 : s 1 
là giao điểm của BD và ÀC. Chứng minh rằng AE = an 


Cho tam giác ABC, các đường trung tuyến BD, CE. Gọi M, N theo thứ tự là 
trung điểm của BE, CD. Gọi I, K theo thứ tự là giao điểm của MN với BD, 
CE. Chứng minh rằng MI = [K = KN. 

Chứng minh rằng đường thắng đi qua trung điểm một cạnh bên của hình 
thang và song song với hai đáy thì đi qua trung điểm của hai đường chéo và 
đi qua trung điểm của cạnh bên thứ hai. 

Chứng minh rằng trong hình thang mà hai đáy không bằng nhau, đoạn thẳng 
nối trung điểm của hai đường chéo bằng nửa hiệu hai đáy. 


43. 


44. 


4.1. 


Hình thang ABCD có AB / CD, AB = a, BC =b, CD = c, DÀ = d. Các 
đường phân giác của các góc ngoài đỉnh A và D cắt nhau tại M, các đường 
phân giác của các góc ngoài đỉnh B và C cát nhau tại N. 

a) Chứng minh rằng MN // CD. 

b) Tính độ đài MN theo a, b, c, đ (a, b, c, đ có cùng đơn vị đo). 

Cho tam giác ABC, đường trung tuyến AM. Gọi O là trung điểm của AM. 
Qua O kẻ đường thẳng d cắt các cạnh AB và AC. Gọi AA', BE, CC' là các 
đường vuông góc kẻ từ A, B, C đến đường thẳng d. Chứng minh rằng : 


"co 
2 
Bài tập bổ sung 
A B 
Trên hình ba.Í, ta có AB / CD /EF //GH 
và AC = CE = EG. Biết CD = 9, GH = 13. C D 
Các độ dài AB và EF bằng : 
E F 
(A) § và 10; (B) 6 và 12; 
(C) 7 và 11; (D) 7 và 12. 6 1 ky 
Hãy chọn phương án đúng. Hình bạ.) 


4.2. 


4.3. 


Cho đường thẳng d và hai điểm A, B có khoảng cách đến đường thẳng d theo 
thứ tự là 20cm và 6cm. Gọi C là trung điểm của AB. Tính khoảng cách từ C 
đến đường thẳng d. 


Cho tam giác ABC. Gọi M là trung điểm của BC. Trên tia đối của tia BA lấy 
điểm D sao cho BD = AB. Gọi K là giao điểm của DM và AC. Chứng minh 
rằng AK = 2KC. 


Dựng hình bằng thước và compa. Dựng hình thang 


Dựng tam giác ABC vuông tại A, biết cạnh huyền BC = 5cm và B=33°. 


Dựng tam giác ABC vuông tại A, biết cạnh huyền BC = 4,5cm và cạnh góc 
vuông AC = 2cm. 


Dựng góc 30 bằng thước và compa. 
Dựng hình thang cân ABCD (AB // CD), biết CD = 3cm, AC = 4em, Ð = 709. 
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49. 


S0. 


S1, 
3%. 


33. 
54. 


`, 


56%. 


=Y Là 


38. 


59, 


Dựng hình thang ABCD (AB // CD), biết D = 90®, AD = 2cm, CD = 4cm, 
BC = 3cm. 


Dựng tam giác ABC cân tại A, biết BC = 3cm, đường cao BH = 2,5cm. 
Dựng tam giác ABC, biết 8 = 40°, BC = 4cm, AC = 3cm. 


Dựng hình thang ABCD (AB //CD), biết AD = 2cm, CD = 4cm, BC = 2,5cm, 
AC =3,5cm. 


Dựng hình thang cân ABCD (AB / CD), biết AD = 2cm, CD = 4em, AC = 3,5cm. 
Dựng hình thang cân ABCD (AB // CD), biết hai đáy AB = 2cm, CD = 4cm, 
đường cao AH = 2cm. 

Dựng hình thang ABCD, biết hai đáy AB = 2cm, CD = 4cm, € = 500, 
D=700. 

Dựng hình thang ABCD, biết hai đáy AB = Icm, CD = 4cm, hai cạnh bền 
AD= 2cm, BC = 3cm. 

Dựng hình thang cân ABCD, biết hai đáy AB = Icm, CD = 3cm, đường chéo 
BD = 3cm. 


Dựng tứ giác ABCD, biết AB = 2cm, AD = 3cm, A =80°, B= 1209, 


C = 1007. 


Dựng góc 757 bảng thước và compa. 


Bài tập bổ sung 


5.1. 


S.2*, 


§6. 


ó0. 
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Dựng hình thang cân ABCD (AB // CD) biết BC = 3cm, AB = 2cm, đường 
cao bằng 2,S5cm. . 


Dựng tam giác ABC biết B = 80°, BC = 3cm, AB + AC = 5cm. 


Đối xứng trục 

Cho tam giác ABC có A = 709, điểm M thuộc cạnh BC. Vẽ điểm D đối 
xứng với M qua AB, vẽ điểm E đối xứng với M qua AC. 

a) Chứng mịnh rằng AD = AE. 

b) Tính số đo góc DAE. 


61. 


W. 


63. 


64. 


6Š. 


66. 


617. 


68. 


Cho tam giác nhọn ABC có A = 60°, trực tâm H. Gọi M là điểm đối xứng 
với H qua BC. 


a) Chứng minh ABHC = ABMC. 

b) Tính BMC. 

Cho hình thang vuông ABC (A =D=909), Gọi H là điểm đối xứng với 
B qua AD, [ là giao điểm của CH và AD. Chứng minh rằng AIB = DIC. 

Cho hai điểm A, B thuộc cùng một nửa mặt phẳng có bờ là đường thẳng xy 
(AB không vuông góc với xy). Gọi A' là điểm đối xứng với A qua xy, C là 


giao điểm của AB và xv. Gọi M là điểm bất kì khác C thuộc đường thăng 
xy. Chứng minh rằng AC + CB< AM + MB. 

Cho tam giác ABC cân tại A, đường cao AH. Trên cạnh AB lấy điểm ï. trên 
cạnh AC lấy điểm K sao cho AI = AK. Chứng minh rằng điểm I đối xứng 
với điểm K qua AH. 

Tứ giác ABCD có AB = BC, CD = DA (hình cái điều). Chứng minh rằng 
điểm A đối xứng với điểm C qua đường thẳng BD. 

Tam giác ABC có AB < AC. Gọi d là đường trung trực của BC. Vẽ điểm K 
đối xứng với điểm A qua đường thẳng d. 

a) Tìm các đoạn thẳng đối xứng với đoạn thẳng AB qua d. đối xứng với đoạn 
thăng AC qua d. 

b) Tứ giác AKCB là hình gì ? Vì sao 2 

Cho tam giác ABC. Điểm M nằm trên đường phân giác của góc ngoài định C 
(M khác C). Chứng minh rằng AC + CB < AM + MB. 

Trong các hình nét đậm vẽ trên giấy kẻ ô vuông ở hình 4, hình 5, hình nào 
có trục đối xứng ? 


t- 


Hình 4 Hình $ 
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69. Vẽ hình đối xứng qua đường thẳng d d 
của hình đã vẽ (h.6). 


70. - Điển dấu "x” vào ô thích hợp : Hình 6 


Cau khẳng định 


a) Tam giác có một trục đối xứng là tam giác cân 


b) Tứ giác có một trục đối xứng là hình thang cân | a | 


7I. Chứng minh rằng giao điểm hai đường chéo của hình thang cân nằm trên 
trục đối xứng của hình thang cân. 


72*. Cho góc nhọn xOy, điểm A nằm trong góc đó. Dựng điểm B thuộc tỉa Ox, 
điểm C thuộc tỉa Oy sao cho tam giác ABC có chu vi nhỏ nhất. 
Bài tập bổ sung 


6.1. Hãy nối mỗi ô của cột bên trái với một ô của cột bên phải để được khẳng 
định đúng. 


1) Trục đốt xứng -của tam giác ABC | A) đường trung (rực của AB. 
(AB = BC) là 


2) Trục đối xứng của hình thang cân | B) đường trung trực của BC. 
ABCD (AB //CD) là. 


©) đường trung trực của AC. 


6.2. Cho tam giác ABC cân tại A. Trên tia đối của tia AB lấy điểm D, trên tia đối 
-của tia AC lấy điểm E sao cho AD = AE. Gọi M là trung điểm của BC. 
Chứng minh rằng D đối xứng với E qua AM. 
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§7. 
73. 


74. 
7Ã. 


76. 


77, 
78. 


79. 


80. 


Hình bình hành E H 
Các tứ giác ABCD, EFGH vẽ trên AI 
giấy kẻ ô vuông ở hình 7 có là hình 
bình hành hay không ? 


D F 
Hình 7 


Cho hình bình hành ABCD. Gọi E là trung điểm của AB, F là trung điểm của 
CD. Chứng minh rằng DE = BF. 

Cho hình bình hành ABCD. Tia phân giác của góc A cắt CD ở M. Tia phân 
giác của góc C cắt AB ở N. Chứng minh rằng AMCN là hình bình hành. 
Trên hình 8, cho ABCD là hình A B 

bình hành. Chứng minh ràng AECT 

là hình bình hành. 


D ® 
Hình ö 


Tứ giác ABCD có E, F, G, H theo thứ tự là trung điểm của các cạnh AB, BC, 
CD, DA. Tứ giác EFGH là hình gì 2 Vì sao ? 


Cho hình bình hành ABCD. Gọi I, K theo thứ tự là trung điểm của CD, AB. 
Đường chéo BD cắt AI, CK theo thứ tự ở E, F. Chứng minh rằng DE = EF = FB. 


Tính các góc của hình bình hành ABCD, biết : 


a) A = 1109 ; 

b) A—B= 209. 

Trong các tứ giác. trên hình 9, tứ giác nào là hình bình hành ? 

` 
D C 
E K M 
1107 709 
G 
80° 100 Ji 70 
A B H I N 
a) b) c) 


Hình 9 
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§1. 


§2. 


83. 


84. 


§5S*, 


§6*. 


§7*, 


88*. 


90 


Chu vi hình bình hành ABCD bằng 10cm, chu vi tam giác ABD bằng 9cm, 
Tính độ dài BD. A B 
Trên hình 10, cho ABCD là hình bình hành. 

Chứng minh rằng AE // CF. 


Hình /0 
Cho hình bình hành ABCD. Gọi E, F theo thứ tự là trung điểm của AB, CD. 
Gọi M là giao điểm của AF và DE, N là giao điểm của BF và CE. Chứng 
minh rằng : 
a) EMFN là hình bình hành. AE B 
b) Các đường thẳng AC, EF, MN đồng quy. 


Trên hình 11, cho ABCD là hình ; F 
bình hành. Chứng minh rằng : 

a) EGFH là hình bình hành. : _ 

b) Các đường thắng AC, BD, EF, GH đồng quy. Hình I1 


Cho hình bình hành ABCD. Qua C kẻ đường thẳng xy chỉ có một điểm 
chung € với hình bình hành. Gọi AA', BB, DD' là các đường vuông góc kẻ „ 
từ A, B, D đến đường thẳng xy. Chứng minh rằng AA' = BB + DD. 


Cho hình bình hành ABCD và đường thẳng xy không có điểm chưng với 
hình bình hành. Gọi AA', BB, CC, DĐ là các đường vuông góc kẻ từ A, B, 
C, D đến đường thẳng xy. Tìm mối liên hệ độ dài giữa AA', BB, CC', DD. 


Cho hình bình hành ABCD có Â = ơ > 90°, Ở phía ngoài hình bình hành, 
vẽ các tam giác đều ADF, ABE. 

a) Tính EAF : 

b) Chứng minh rằng tam giác CEF là tam giác đều. 


Cho tam giác ABC. Ở phía ngoài tam giác, vẽ các tam giác vuông cân tại A 
là ABD, ACE. Vẽ hình bình hành A DIE. Chứng minh rằng : 
a) IA = BC; b)ÍA L BC. 


89... Dựng hình bình hành ÀA BCD, biết : 


a) AB= 2cm, AD = 3cm, A = L109., 


b) AC = 4cm, BD = 5cm, BỌC = 509 (O là 
giao điểm của hai đường chéo). 

90. Cho ba điểm A, B, C trên giấy kẻ ô vuông (h.12). 
Hãy vẽ điểm thứ tư M sao cho A, B,C, M là 
bốn đính cua một hình bình hành. 

91*. Cho tam giác ABC. Dưng đường thẳng song 
song với BC, cát cạnh AB ở E, cắt cạnh AC ở F 
sao cho BE = AF. 


Hình 12 
Bài tập bố sung 
7.1. Tứ giác ABCD là hình bình hành nếu : 
(A)AB=CD; (B) AD=BC; 
(CO) AB//CD và AD = BC; (D) AB = CD và AD = BC. 


Hãy chọn phương án đúng. 


7.2. Cho hình bình hành ABCD, các đường chéo cắt nhau tại O. Gọi E, F theo 
thứ tự là trung điểm của OD, OB. Gọi K là giao điểm của AE và CD. Chứng 
minh rằng : 


a) AE song sơng với CT. 
b) DK = 2KC. 


7.3. Cho hình bình hành ABCD. Lấy điểm E trên cạnh AB, điểm F trên cạnh CD 
sao cho AE = CF. Chứng minh rằng ba đường thẳng AC, BD, EF đồng quy. 

§B. Đối xứng tâm 

92. Cho hình 13 trong đó ABCD là hình bình hành. Chứng minh rằng điểm M 
đối xứng với điểm N qua điểm C. 


A B M _ 
| ; E 
D C 
Ñ B D C 
Hình ¡3 Hình l4 


9Ị 


93. 


94, 


95. 


96. 


97, 


98. 


99, 


100. 


101. 


102. 


103. 
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Cho hình 14 trong đó DE // AB, DF / AC. Chứng minh rằng điểm E đối 
xứng với điểm F qua điểm I. 

Cho tam giác ABC, các đường trung tuyến BM, CN. Gọi D là điểm đối xứng 
với B qua M, gọi E là điểm đối xứng với C qua N. Chứng minh rằng điểm D 
đối xứng với điểm E qua điểm A. 

Cho tam giác ABC vuông tại Á, điểm D thuộc cạnh BC. Gọi E là điểm đối 
xứng với D qua AB, gọi F là điểm đối xứng với D qua AC. Chứng minh rằng 
các điểm E và F đối xứng với nhau qua điểm A. 
Cho hình bình hành ABCD, O là giao điểm 
của hai đường chéo. Một đường thẳng đi qua 
O cắt hai cạnh đối AD, BC ở E, F. Chứng 
minh rằng các điểm E và F đối xứng với nhau 
qua điểm O. 

Cho hình 1Š trong đó ABCD là hình bình - 
hành. Chứng minh rằng các điểm H và K đối 
xứng với nhau qua điểm O. 

Cho tam giác ABC, D là trung điểm của AB, E là trung điểm của AC. Gọi 
O là một điểm bất kì nằm trong tam giác ABC. Vẽ điểm M đối xứng với O 
qua D, vẽ điểm N đối xứng với O qua E. Chứng minh rằng MNCPB là hình 
bình hành, 

Cho tam giác ABC, các đường trung tuyến ÁD, BE, CF cắt nhau ở G. Gọi H 
là điểm đối xứng với G qua D, I là điểm đối xứng với G qua E, K là điểm đối 
xứng với G qua F. Tìm các điểm đối xứng với A, với B, với C qua G. 

Cho hình bình hành ABCD, O là giao điểm của hai đường chéo. Qua O, vẽ 
đường thẳng cắt hai cạnh AB, CD ở E, F. Qua O vẽ đường thẳng cắt hai cạnh 
AD, BC ởG, H. Chứng minh rằng EGFH là hình bình hành. 

Cho góc xOy, điểm A nằm trong góc đó. Vẽ điểm B đối xứng với A qua Ox, 
vẽ điểm C đối xứng với A qua Oy. 

a) Chứng mình rằng OB = ỌC. 

b) Tính số đo góc xOy để B đối xứng với C qua O. 

Cho tam giác ABC có trực tâm H. Gọi M là trung điểm của BC, K là điểm 
đối xứng với H qua M. Tính số đo các góc ABK, ACK. 


Trong các hình sau, hình nào có tâm đối xứng 2 TÚI các hình đó, hãy chỉ rõ 
tam đối xứng của hình. 


a) Đoạn thẳng AB. 
b) Tam giác đều ABC. 
©) Đường tròn tâm O. 


Nình 15 


104. Cho góc xOy và điểm A nằm trong góc đó. 


105. 


a) Vẽ điểm B.đối xứng với O qua A. Qua B kẻ đường thẳng song song với 
Ox, cắt Oy ở C. Gọi D là giao điểm của CA và Ox. Chứng minh rằng các 
điểm C và D đối xứng với nhau qua điểm A. 

b) Từ đó suy ra cách dựng đường thẳng đi qua A, cắt Ox, Oy ở D, C sao cho 
A là trung điểm của CD. 

Cho tam giác ABC, điểm M nằm trên cạnh BC. Gọi O là trung điểm của 


AM. Dựng điểm E thuộc cạnh AB, điểm F thuộc cạnh AC sao cho E đối 
xứng với E qua O, 


Bài tập bổ sung 


§.1. 


6.2. 


§9. 


106. 


107. 


108. 


109. 
110. 


Xét tính đúng — sai của mỗi khẳng định sau : 

a) Trung điểm của một đoạn thẳng là tâm đối xứng của đoạn thẳng đó. 

b) Giao điểm hai đường chéo của một hình bình hành là tâm đối xứng của 
hình bình hành đó. 

c) Trọng tâm của một tam giác là tâm đối xứng của tam giác đó. 

đ) Tầm của một đường tròn là tâm đối xứng của đường tròn đó. 

Cho tam giác ABC, đường trung tuyến AM và trọng tâm G. Gọi I là điểm 
đối xứng với À qua G. 

Chứng minh rằng [ là điểm đối xứng với G qua M. 


Hình chữ nhật 

Tính đường chéo d của một hình chữ nhật, biết độ dài các cạnh a = 3cm, 

b = 5cm (làm trèn kết quả đến chữ số thập phân thứ nhất). 

Chứng minh rằng trong hình chữ nhật : 

a) Giao điểm của hai đường chéo là tâm đối xứng của hình. 

b) Hai đường thẳng đi qua trung điểm của hai cạnh đối là hai trục đối xứng 

của hình. A 16 B 

Tính độ dài đường trung tuyến ứng với cạnh 

huyền của một tam giác vuông có các cạnh góc X 47 

vuông bằng 5cm và 10cm (làm tròn kết quả đến 

chữ số thập phân thứ nhất). : 
D 24 e 

Tính x trên hình 16 (đơn vị đo : cm). Hình 1ó 

Chứng minh rằng các tia phân giác các góc của một hình bình hành cắt nhau 

tạo thành một hình chữ nhật. 


111, 


L12. 


113. 


114. 


115. 


116. 


117. 


118. 


119. 
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Tứ giác ABCD có hai đường chéo vuông góc với nhau. Gọi E, F, G, H theo 
thứ tự là trung điểm của các cạnh AB, BC, CD, DA. Tứ giác EFGH là hình 
gì 2 Vì sao 2 


Tìm các hình chữ nhật trên hình L7 (trong hình 17b, O là tâm của đường tròn). 


3) b) 
Hình 17 


Các câu sau đúng hay sai 2 

a) Hình chữ nhật là tứ giác có tất cả các góc bằng nhau. 

b) Tứ giác có hai đường chéo bằng nhau là hình chữ nhật. 

c) Tứ giác có hai đường chéo bằng nhau và cắt nhau tại trung điểm của mỗi 
đường là hình chữ nhật. 

Cho tam giác ABC vuông cân tại Á, AC = 4cm, điểm M thuộc cạnh BC. Gọi 
D, E thco thứ tự là chân các đường vuông góc kẻ từ M đến AB, AC. 

a) Tứ giác ADME là hình gì 2? Tính chu vị của tứ giác đó. 

b) Điểm M ở vị trí nào trên cạnh BC thì đoạn thắng DE có độ dài nhỏ nhất ? 


Cho tam giác ABC cân tại A,-các đường trung tuyến BM, CN cắt nhau tại G. 
Gọi D là điểm đối xứng với G qua M, gọi E là điểm đối xứng với G qua N. 
Tứ giác BEDC là hình gì ? Vì sao 2 


Cho hình chữ nhạt ABRCD. Gọi H là chân đường A 

vuông góc kẻ từ A đến BD, Biết HD = 2cm, 

HB = 6cm. Tính các độ dài AD, AB (làm tròn 

đến hàng đơn vị). c B D 
Chứng minh ràng ba điểm C, B, D trên hình 18 : 

thẳng hàng. TRANG 

Tứ giác ABCD có AB L CD. Gọi E, F, G, H theo thứ tự là trung điểm của 


BC, BD, AD, ÁC. Chứng minh rằng EG = FH. 


Cho tam giác ABC, đường cao AH. Gọi D, E, M theo thứ tự là trung điểm 
của AB, AC, BC. Chứng minh rằng tứ giác DEMH là hình thang cân. 


120. 


121%. 


122*. 


123*. 


Cho tam giác ABC vuông tại À, điểm D thuộc cạnh AC. Gọi E, F, G theo thứ 
tự là trung điểm của BD, BC, DC. Chứng minh rằng tứ giác AEFG là hình 
thang cân. 


Cho tam giác nhọn ABC, các đường cao BD, CE. Gọi H, K theo thứ tự là 
chân các đường vuông góc kẻ từ B, C đến đường thẳng DE. Chứng minh 
rằng EH = DK. 


HD : Vẽ điểm T là trung điểm của DE, điểm M là trung điểm của BC. 


Cho tam giác ABC vuông tại A, đường cao AH. Gọi D. E theo thứ tự là chân 
các đường vuông góc kẻ từ H đến AB, AC. 


a) Chứng minh rằng AH ~ DE. 


b) Gọi I là trung điểm của HB, K là trung điểm của HC. Chứng minh rằng 
DI // EK. 


Cho tam giác ABC vuông tại À, đường cao AH. đường trung tuyến AM. 
a) Chứng minh rằng HAB = MAC. 


b) Gọi D, E theo thứ tự là chân các đường vuông góc kẻ từ H đến AB, ÀC, 
Chứng minh rằng AM vuông góc với DE. 


Bài tập bổ sung 


9.1. 


9.2, 


9.3. 


§10. 
124. 


125. 


Một hình chữ nhật có hai cạnh kề bằng 4cm và 6cm. Độ dài đường chéo của 
hình chữ nhật đó bằng bao nhiêu xentimét ? 

(A) S§em ; (B) v52cm 3 (©) 9cm ; (D) 142cm. 

Hãy chọn phương án đúng. 

Cho tam giác ABC vuông tại À, đường cao AH. Gọi I. K theo thứ tự là trung 
điểm của AB, AC. Tính số đo góc IHK. 


Cho hình thang cân ABCD, đường cao AH. Gọi E, F theo thứ tự là tung 
điểm của các cạnh bên AD, BC. Chứng minh rằng EFCH là hình bình hành. 


Đường thẳng song song với một đường thẳng cho trước 

Cho đoạn thắng AB. Kẻ tia Ax bất kì, lấy các điểm C, D, E sao cho 
AC = CD = DE. Qua C và D kẻ các đường thẳng song song với EB. Chứng 
minh rằng đoạn thẳng AB bị chia ra ba phần bằng nhau. 


Cho góc vuông xOy, điểm A trên tỉa Oy. Điểm B di chuyển trên tia Ox. Gọi 
C là điểm đối xứng với A qua B. Điểm C di chuyển trên đường nào ? 
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126. Cho tam giác ABC, điểm M di chuyển trên cạnh BC. Gọi I là trung điểm của 
AM. Điểm I di chuyển trên đường nào ? 


127. Cho tam giác ABC vuông tại A, điểm M thuộc cạnh BC. Gọi D, E theo thứ 
tự là chân các đường vuông góc kẻ từ M đến AB, AC. 


a) Sơ sánh các độ đài AM, DE. 
b) Tìm vị trí của điểm M trên cạnh BC để DE có độ dài nhỏ nhất. 


128. Cho điểm A nằm ngoài đường thẳng d. Điểm M ởi chuyển trên đường thẳng d. 
Gọi B là điểm đối xứng với A qua M. Điểm B di chuyển trên đường nào ? 


129*.Cho đoạn thẳng AB, điểm M di chuyển trên đoạn thẳng ấy. Vẽ về một phía 
của AB các tam giác đều AMD, BME. Trung điểm I của DE di chuyển trên 
đường nào ? 


130. Hình chữ nhật ABCD có cạnh AD bằng nửa đường chéo AC. Tính góc nhọn 
tạo bởi hai đường chéo. 


131. Dựng hình chữ nhật ABCD, biết đường chéo AC = 4cm, góc tạo bởi hai 
đường chéo bằng 1007. 


Bài tập bổ sung 
10.1. Tập hợp giao điểm hai đường chéo của hình chữ nhật ABCD có A và B 


cố đính là 
(A) đường trung trực của AD ; (B) đường trung trực của AB; 
(C) đường trung trực của BC ; (D) đường tròn (A ; AB). 


Hãy chọn phương án đúng. 


10.2. Cho góc xOy cố định khác góc bẹt. Các điểm A và B theo thứ tự chuyển 
đông trên các tia Ox và Oy sao cho OA = OB. Đường vuông góc với ÔA tại 
A và đường vuông góc với OB tại B cắt nhau ở M. Điểm M chuyển động 
trên đường nào 2? 


10.3. Xét các hình bình hành ABCD có cạnh AD cố định, cạnh AB = 2cm. Gọi Ï là 
giao điểm của AC và BD. Điểm I chuyển động trên đường nào ? 


§11. Hình thoi 


132. Chứng minh rằng trung điểm bốn cạnh của một hình chữ nhật là đỉnh của 
một hình thoi. 


133. Chứng m¡nh rằng trung điểm các cạnh của một hình thoi là đỉnh của một 
hình chữ nhật. 
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134. Chứng minh rằng trong hình thoi : 

a) Giao điểm của hai đường chéo là tâm đối xứng của hình thoi. 
b) Hai đường chéo là hai trục đối xứng của hình thoi. 

135. Tứ giác ABCD có toa độ các đỉnh như sau : A(0 ; 2), B@ ; 0), C(O ; —2), 
Đ(-3 ; 0). Tứ giác ABCD là hình gì ? Tính chu vị của tứ giác đó. 

136. a) Cho hình thoi ABCD. Kẻ hai đường cao AH, AK. Chứng mình rằng AH = AK. 
b) Hình bình hành ABCD có hai đường cao AH, AK bằng nhau. Chứng 
mịnh rằng ABCD là hình thoi. 

137. Hình thoi ABCD có A = 60°. Kẻ hai đường cao BE, BE. Tam giác BEF là 
tam giác gì ? Vì sao 2 


138. Cho hình thoi ABCD, O là giao điểm của hai đường chéo. Gọi E, F, G, H 
theo thứ tự là chân các đường vuông góc kẻ từ O đến AB, BC, CD, DA. Tứ 
giác EFGH là hình gi ? Vì sao ? 


139, Hình thoi ABCD có chu vi bằng 16cm, đường cao AH bằng 2cm. Tính các 
góc của hình thoi, biết rằng A > B. 

140. Hình thoi ABCD có Â = 60°. Trên cạnh AD lấy điểm M, trên cạnh DC lấy 
điểm N sao cho AM = DN. Tam giác BMN là tam giác gì ? Vì sao 2 


141. Cho tam giác ABC. Lấy các điểm D, E theo thứ tự trên các cạnh AB, AC sao 
cho BD = CE. Gọi M,N, I, K theo thứ tự là trung điểm của BE, CD, DE, BC. 
Chứng minh rằng [K vuông góc với MN. 


142*.Cho hình bình hành ABCD, các đường chéo cát nhau ở O. Gọi E, F,G,H 
theo thứ tự là giao điểm của các đường phân giác của các tam giác AOB, 
BOC, COD, DOA. Chứng minh rằng EFGH là hình thơi. 


143. Dựng hình thoi ABCD, biết cạnh bằng 2cm, một đường chéo bằng 3cm. 


Bài tập bổ sung 


11.1. Cạnh của một hình thoi bằng 25, một đường chéo bàng 14. Đường chéo 


kia bằng : 
(A)24; (B)48; (C) V429 ; (D) Một đáp số khác. 
Hãy chợn phương án đúng. - 


11.2, Cho hình thang cân ABCD (AB // CD). Gọi E, F, G, H theo thứ tự là trung 
điểm của các cạnh AB, BC, CD, DA. Tứ giác EFGH là hình gì ? 
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11.3. 


§12. 


144. 


145, 


146. 


147. 


148. 


151. 
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Cho tam giác ABC, điểm D thuộc cạnh BC. Qua D kẻ đường thăng song 
song với ÁC, cắt AB ở I. Qua D kẻ đường thăng song song với AB, cắt AC ở K. 
a) Tứ giác AIDK là hình gì ? 

b) Điểm D ỡ vị trí nào trên cạnh BC thì AIDK là hình thoi ? 


Hinh vuông 


Cho tam giác ABC vuông tại Á, đường phân giác AD. Gọi M, N theo thứ tự 
là chân các đường vuông góc kẻ từ D đến AB. AC. Chứng minh rằng tứ giác 
AMDN là hình vuông. 


Cho hình vuông ABCD. Trên các cạnh AB, BC, CD, DA lấy theo thứ tự các 
điểm E, K,P. Q sao cho AE = BK = CP = DQ. Tứ giác EKPQ là hình gì ? 
Vì sao 2 

Cho tam giác ABC, điểm I nằm giữa B và C. 

Qua ¡ vẽ đường thẳng song song với AB, cắt AC ở H. 

Qua ï vẽ đường thẳng song song với AC. cát AB ở K. 

a) Tứ giác AHIK là hình gì 2 

b) Điểm Ï ở vị trí nào trên cạnh BC thì tứ giác AHIK là hình thoi 2 

c) Tam giác ABC có điều kiện gì thì tứ giác AHIK là hình chữ nhật ? 

Hình chữ nhật ABCD có AB = 2AD. Gọi P. Q theo thứ tự là trung điểm của 
AB. CD. Gọi H là giao điểm của AQ và DP, gọi K là giao điểm của CP và 
BQ. Chứng minh răng PHOK là hình vuông. 

Cho tam giác ABC vuông cân tại A. Trên cạnh BC lấy các điểm H, G sao 
cho BH = HG = GC. Qua H và G kẻ các đường vuông góc với BC, chúng cắt 
AB và ÁC theo thứ tự ở E và F. Tứ giác EFGH là hình gì 2 Vì sao ? 


.- Chơ hình vuông ABCD. Trên cạnh AD lấy điểm F, trên cạnh DC lấy điểm E 


sao cho AF = DE. Chứng minh rằng AE = BF và AE L BE. 


, Cho một hình chữ nhật có hai cạnh kể không bằng nhau. Chứng minh rằng 


các tia phân giác của các góc của hình chữ nhật đó cắt nhau tạo thành một 
hình vuông. 

Cho hình vuông ABCD. Gọi E là một điểm nằm giữa C và D. Tia phân giác 
của góc DAE cắt CD ở F. Kẻ FH L AE(H e AE), FH cắt BC ở G. 

Tính số đo góc FAG. 
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152. Cho hình vuông DEBC. Trên cạnh CD lấy điểm A, trên tia đối của tia DC lấy 
điểm K, trên tỉa đối của tia ED lấy điểm M sao cho CA = ĐK = EM. Vẽ hình 
vuông DKIH (H thuộc cạnh DE). Chứng minh rằng ABMI là hình vuông. 


153*. Cho tam giác ABC. Vẽ ở ngoài tam giác các hình vuông ABDE, ACFH. 
a) Chứng minh rằng EC = BH, EC L BH. 
b) Gọi M, N theo thứ tự là tâm của các hình vuông ABDE, ACFH. Gọi I là 
trung điểm của BC. Tam giác MIN là tam giác gì ? Vì sao 2 

154*. Cho hình vuông ABCD, điểm E thuộc cạnh CD. Tia phân giác của góc ABE 
cắt AD ở K. Chứng minh rằng AK + CE = BE. 


155*. Cho hình vuông ÁABCD. Gọi E, F theo thứ tự là trung điểm của AB, BC. 
a) Chứng minh rằng CE vuông góc với DE. 

b) Gọi M là giao điểm của CE và DF. Chứng minh rằng AM = AD. 
HD. Gọi K là trung điểm của CD. Chứng minh rằng KA // CE. 

156*. Cho hình vuông ABCD. Vẽ điểm E trong hình vuông sao cho EDC = BCD = 15. 
a) Vẽ điểm F trong hình vuông sao cho ÉAD = EDA = 159. Chứng minh 
rằng tam giác DEF là tam giác đều. 

b) Chứng minh rằng tam giác ABE là tam giác đều. 


Bải tập bổ sung 

12.1. Hình vuông có chu vi bàng 8 thì đường chéo bằng : 
(A)2; () M32 ; (CO vR : (D) 42. 
Hãy chọn phương ấn đúng. 


12.2. Cho hình thoi ABCD, O là giao điểm của hai đường chéo. Các tia phân giác 
của bốn góc vuông có đỉnh O cắt các cạnh AB, BC, CD, DA theo thứ tự ở E, 
F,G, H. Tứ giác EFGH là hình gì ? 


12.3. Cho hình vuông ABCD. Trên cạnh DC lấy điểm E, trên cạnh BC lấy điểm F 
sao cho DE = CF. Chứng minh rằng AE = DF và AE L DF. 


Bài tập ôn chương I 


157. Cho tứ giác ABCD. Gọi E, F, G, H theo thứ tự là trung điểm của AB, BC, 
CD, DA. Tìm điều kiện của tứ giác ABCD để EFGH là : 


a) Hình chữ nhật ; b) Hình thoi : c) Hình vuông. 
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158. 


159. 


1ó0. 


161. 


162. 


1ấ3. 
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Cho tam giác ABC vuông tại A, điểm D là trung điểm của BC. Gọi M là 
điểm đối xứng với D qua AB, E là giao điểm của DM và AB. Gọi N là điểm 
đối xứng với D qua AC, F là giao điểm của DN và AC. 

a) Tú giác AEDE là hình gì ? Vì sao 2 

b) Các tứ giác ADBM, ADCN là hình gì ? Vì sao ? 

c) Chứng minh rằng M đối xứng với N qua A. 

đ) Tam giác vuông ABC có điều kiện gì thì tứ giác AEDF là hình vuông 2 
Cho tam giác ABC vuông tại A, đường cao AH. Gọi D là điểm đối xứng với 
H qua AB, gọi E là điểm đối xứng với H qua AC. 

a) Chứng minh rằng D đối xứng với E qua A. 

b) Tam giác DHE là tam giác gì ? Vì sao 2 

c) Tứ giác BDEC là hình gì ? Vì sao 2 

d) Chứng minh ràng BC = BD + CE. 


Cho tứ giác ABCD. Gọi E, F, G, H theo thứ tự là trung điểm của AB, AC, 
DC, DB. Tìm điều kiện của tứ giác ABCD để EFGH là : 


a) Hình chữ nhật ; b) Hình thoi ; c) Hình vuông. 


Cho tam giác ABC, các đường trung tuyến BD và CE cắt nhau ở G. Gọi H là 
trung điểm của GB, K là trung điểm của GC. 


a) Chứng minh rằng tứ giác DEHK là hình bình hành. 

b) Tam giác ABC có điều kiện gì thì tứ giác DEHK là hình chữ nhật ? 

c) Nếu các đường trung tuyến BD và CE vuông góc với nhau thì tứ giác 
DEHK là hình gì ? 

Cho hình bình hành ABCD có AB = 2AD. Gọi E và F theo thứ tự là trung 
điểm của AB và CD. 

a) Các tứ giác AEFD, AECF là hình gì ? Vì sao 2 

b) Gọi M là giao điểm của AF và DE, gọi N là giao điểm của BE và CE. 
Chứng minh rằng tứ giác EMEN là hình chữ nhật. 

c) Hình bình hành ABCD nói trên có thêm điều kiện gì thì EMFN là 
hình vuông ? 

Cho hình bình hành ABCD có E, F theo thứ tự là trung điểm của AB, CD. 

a) Tứ giác DEBF là hình gì ? Vì sao 2 

b) Chứng minh răng các đường thẳng AC, BD, EF cùng cắt nhau tại một điểm. 


c) Gọi giao điểm của AC với DE và BF theo thứ tự là M và N. Chứng mình 
rằng tứ giác EMEN là hình bình hành. 


164*,Cho đoạn thẳng AB = a. Gọi M là một điểm nằm giữa A và B. Vẽ về một 
phía của AB các hình vuông AMNP, BMLK có tâm theo thứ tự là C, D. Gọi 
I là trung điểm của CD. 


a) Tính khoảng cách từ I đến AB. 


b) Khi điểm M đi chuyển trên đoạn thẳng AB thì điểm [ di chuyển trên 
đường nào ? 


Bài tập bổ sung 
L1. Điền vào chỗ trống : 
a) Tứ giác có hai đường chéo cất nhau tại trung điểm của mỗi đường là 


b) Tứ giác có hai đường chéo bằng nhau và cắt nhau tại trung điểm của mỗi 
đường là........................ 


c) Tứ giác có hai đường chéo vuông góc với nhau tại trung điểm của mỗi 
đường là..........................----- 


12. Cho tam giác ABC cân tại A. Gọi D, E, F theo thứ tự là trung điểm của AB, 
BC, AC. 


a) Chứng minh rằng ADEF là hình thoi. 
b) Tam giác ABC có thêm điều kiện gì thì ADEF là hình vuông ? 


LỜI GIẢI - CHỈ DẪN - ĐÁP SỐ 
§1. Tứ giác 
1. (h19).Tacó Ai + Bị +Ế¡ + Dị = 3609, 
cần tính Âa + B› + Ế› + Dạ. 
Âz +Bñạ+C¿ +D¿ = 


= (180 — Ä¡) + (1809 ~ Ñ¡) 


+ (180 — Ể¡) + (1809 ~ D,) Hình !9 


10I 


= 7209 ~ (Ai + Bị + Êi + Ðị) A 

= 7202 - 360° = 360°. 

Vậy tổng các góc ngoài của tứ giác bằng 3607. 
2. (h.20) 

a) BA = BC và DA = DC nên 

BD là đường trung trực của AC. G 

b) AABD = ACBD (c.c.c) => BAD = BCD. Hình 20 

Ta lại cố 

BAD + BCD = 3609 - B- D 

= 3607 - 1009 - 709 = 1902. e 

Do đó Â = € = 190° : 2 = 959. 
3. (h.2I). Vẽ AABD, biết ba cạnh : 

AD = 4cm, BD = 3cm, ÀB = 2,5cm. 2.5 

Vẽ ABCD, biết hai cạnh và góc xen giữa : 


BD = 3cm, DBC = 602, BC = 3cm (AvàC  Ä 4 D 
thuộc hai nửa mặt phẳng đối nhau bờ BD). Hình 21 


4. __ Theo tính chất đây tỉ số bằng nhau và tổng các góc của tứ giác : 
A _B_C_D_ A+B+C+D 360 _- 
1 


=—==~ == na 369, 


TIN Đà ng... 10 


Do đó, A = 369, 8 = 722, € = 1089, Ð = 1449. 
Tính góc D của tứ giác ABCD, được 107”. Góc ngoài tại đỉnh D bằng 73. 
Giả sử bốn góc của một tứ giác là bốn góc nhọn thì tổng bốn góc của tứ giác 
nhỏ hơn 3609, trái với tính chất về tỏng các góc của tứ giác bằng 360°. 
Vậy bốn góc của tứ giác không thể đều là góc nhọn. 
Học sinh tự chứng minh bốn góc của tứ giác 
không thể đều là góc tù. 

7. (h22). Gọi A¡ và C¡ là các góc trong 


tại các đỉnh A và C. Gọi As và Cz là 


các góc ngoài tại các định A và C. 


Hình 22 
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Ta có : À¿ +C; = (1302 — Ä¡) + (1809 — C\) 


= 360 ~ Ái ~CI. () 
Ta lại có: B + D = 3609 - Ai ~CI. @) 


Từ (L) và (2, suy ra: À3 niên = B+ D. 
(h.23). Tứ giác ABCD có 
C+D=30°-A-B 

= 360 — 110 - 100? = 1509 


ˆ  ^  C+D 1509 
——= = Tã0. 


ACED có CED = 180° - (C, + Dị) 


= I80” - 75” = 1050. Hình 23 
Vì DE và DF là các tia phân giác của hai góc kẻ bù nên DE L DE. Tương tự. 
CE L CF. 
Xét tứ giác CEDF : 


^ 


Ê =360® — E- ECF - EDF = 3609 ~ 105% - 909 — 909 = 759, 


(h.24). Gọi O là giao điểm của hai đường chéo AC, BD của tứ giác ABCD. 
Xét AAOB. ta có : 
OA + OB > AB (quan hệ giữa ba cạnh A ấ 
của tam giác). - và, 
Xét ACOD., ta có : OC + ÔD > CD. 
Suy ra : OA + OB + OC + OD > AR+ CD 
tức lù AC + BD > AB + CD. 
Chứng mình tương tự: AC + BD > AD x BC. Thnh 34 
(h.25). Đạt AB = a, BC =b. CŨ = c, DA = d. 
Theo bài9:— AC+Bl)>a+c 

AC+BD>b+d. 
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Do đó : 2(AC + BD) >a+c+b+d 

a+c+b+rd a 
—.— 

Vậy tổng hai đường chéo lớn hơn nửa chu vi. d 

Xét AARC, ta có:  AC<a+b. 

Xét AADC,tacó: AC<c+d. c 
Suy Ta : 2AC<a+b+tc+d Hình 25 


nên AC + BD > 


%2 


a+b+tc+d. 


nên : AC < () 


a+b+c+d 
<—————. 


Tương tự : BD (2) 


Từ (1) và (2) suy ra : AC + BD <a+b+c + d. 
Vậy tổng hai đường chéo nhỏ hơn chu vi. 


Bài tập bổ sung 
LI. Chọn (Bì. 
12. Tacó A+B=360° -(C + D) 
= 360° — (60° + 80°) = 2209, 
Từ A + B = 220° và A — B = I0, : 
ta tính được Á = 1159, B = 1059. Hình bạ.2 
1.3. (h.bs.2) 
Chu vị AABC + Chu vì AÁCD - Chu vĩ ABCD = 2AC 


hay 56 + 60 - 66 = 2AC, 
Từ đó AC = 25 (cm). 


§2. Hinh thang 


II. (h.26) Từ A+D =1809,A =3Ð, 
ta tính được : D = 45°, A = 1359. A B 
Từ B + € =1809,B—€ - 309, 
O ö 
1809 - 302 _ „... 
c 2 D 
B = 1809 ~ 759 = 1050, Hình 26 


ta tính được : C = 


13. 


14. 


15. 


1ó. 


». 
(h.27) ABCD có BC = CD nên là tam giác cân, B C 
Suy ra Dị = Bi. 
Theo giả thiết Dị = Dạ. 
5 ra . T112 A D 
Suy ra BỊ = Dạ, do đó BC // AD (có hai góc Hình 27 
so le trong bằng nhau). 
Vậy ABCD là hình thang. 
a) Tứ giác 1 chỉ có một cặp cạnh song song. 
b) Tứ giác 3 có hai cặp cạnh song song. 
c) Tứ giác l và tứ giác 3 là hình thang. 
A và € là hai góc đối của hình thang. 
Nếu A và 8 là hai góc kẻ một cạnh bên (h.28a) thì B - 120°, D = 509. 


Nếu A và D là hai góc kề một cạnh bên (h.28b) thì D = 120, 8 = 509. 


B C D C 
12407 120 
60° 609 
Á Db .Á B 
a) b) 
Hình 28 
Xét hình thang ABCD có AB // CD (h.20). 
A và D là hai góc kể cạnh bên AD, chúng A 8 


có tổng bằng 1802 nên trong hai góc đó có 
nhiều nhất là một góc nhọn, có nhiều nhất là 


một góc tù. 

x * D € 
Hai góc B và C cũng vây. Hình 29 
Do đó trong bốn góc A, 8, €, D, có nhiều nhất là hai góc nhọn, có nhiều 
nhất là hai gốc tù. A B 

ˆM 
Xét hình thang ABCD có AB // CD (h.30). B BÁ, 
` 1 ^ 1^ 
mm. D C 

mà A+D=1800° Hình 30 
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nên Á¡ + Ð¡ = 909, AADE có Ai + Ôi = 909 
nên AED = 909. Vậy AE .L DE. 
17. (h3l), 
a) Có ba hình thang : BDLC, BIEC, BDEC. 
b) Ta sẽ chứng minh DE = BD + CE. 


œ ` 
bề 
œ 


Thật vậy : DE // BC —> Ti = Bị (8o le trong). Hình 31 


Ta lại có Bị = B; nên l, = B;. Do đó ABDI cân tại D, suy ra DĨ = BD. (1) 
Chứng, minh tương tự, ta có EI = CE. 
Từ (1) và (2) suy ra DI + EI = BD + CE, tức là DE = BD + C 


18. (h.32). Vì AABC vuông cân tại À nên C¡ = 45 
ABCD vuông cân tại B nên G =.45.- 
Do đó € = 909, 


Tứ giác ABDC có AB //CD và A = 90 nên là 
hình thang vuông. Hìmh 32 


19, (h.33). Kẻ BH vuông góc với CD. Hình thang 
ABHD có hai cạnh bên AD, BH song song nên 


A B 
AD= BH, AB= DH. . 
Đo đó HB = HD = 2cm. Suy ra HC = 2cm. 
ABHC vuông cân tại H > € =459. D H lộ 


Suy ra ABC = 1359, Hình 33 
20. (h.34). Kẻ BE // AD thì AD = BE, AB = DE. 


A B 
Tacó AD+ BC = BE+ BC, 
CD- AB=CD- DE = EC. 
Xét ABEC, ta có D E lộ 
BE + BC > EC nên AD + BC > CD - AB. Hình 34 


lộ o) 


2L. 


Trên hình 35 có 10 hình thang : ABCD, ABEE, A B 
ABGH, ABIK, DCEF, DCGH, DCIK, FEGH, 
FEIK., HGIK. D ® 
F E 
H G 
k | 
Hình 35 


Bài tập bổ sung 


2.1. 
2.2. 
2.3. 


§3. 


22. 


23. 


Chọn (C). 


A =110D=70°,Ê== 55°,B = 1259, 


(h.bs.3) 
a) AE//BC và E = 90° nên AECB là hình thang vuông. : 


^ ———~ ~^ _———— 2 
b) E = ECB = 90”, B = 459, BAE = 1350. Hình bẹ.3 


G@ 


AB= 42 ;AE=EC=l. 


Hình thang cân 


A B 
(h.36) 
AAHD = ABKC (cạnh huyền - góc nhọn) 
=HD=KC.. D H K—€C 
Hình 3ó 


(h.37). Vì ABCD là hình thang cân nên AD = BC, ADC = BCD. 


AADC = ABCD (c.g.c) = , = Dị A B 
= AOCD cân — OC = OD. No 
Ta lại có AC = BD nén OA = OB. N 
3 S 
D '® 
Hinh 37 


24. 


26. 
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(h.38) 


~ 2_Ä 
a) AABC cân tại A — B = C -“=- 


Dễ chứng mình AM = AN. 
AAMN cân tại A 


Suy ra B = Mị, do đó MN // BC. Hình 38 
Tứ giác BMNC là hình thang, lại có B = C nên là hình thang cân. 
b) B=€= 709, Ms = Ñ; = 1109. 


Da 
(h.39). 
AABE = AACT (g.c.g) 
=> AE= AFE. : É : 
Sử dụng các tam giác cân AFE, ABC để chứng 
minh BEEC là hình thang cân. 
B © 


Chứng minh ABEE có hai góc bằng nhau để 
suy ra BF = FE. Hình 39 


(h.40). Xét hình thang ABCD, AB // CD, AC = BD. Qua B kẻ đường thẳng 
song song với AC, cát DC ở K. 


Hình thang ABKC có hai cạnh bên song song BK // AC nên BK = AC. Ta lại 
có AC = BD nên BK = BD, do đó ABDK cân. 


ABDK cân tại B => Ô; = K, AC//BK 

=. Đi = K(đôồng vị). Suy ra L = ñI. . & B 

AACD và ABDC có : TA R 
DC là cạnh chung, 
SÃ " h (chứng minh trên), D C K 
AC = BD (0. Hình 40 

Do đó AACD = ABDC (c.g.c) => ADC = BCD. 

Hình thang ABCD có ÄDC = BCD nên là hình thang cân, 


27. 
28. 


29. 


30. 


3L. 


32. 


ÐS : Các góc còn lại bằng ` 50, 1307, 130”. 


(h.41). Chứng minh rằng Ši và Ế) cùng bằng Ấn 
A B c 


hNG 


Hình 41 Hình 42 


(h.42). Chứng minh rằng Ẩi = Bị để suy ra AC // BD. Hình thang ACBD có 
hai đường chéo bằng nhau AB = CD nên là hình thang cân. 

(h.43). 

a) BDEC là hình thang cân. Học sinh tự giải thích. 
b) Ta thấy :BD = DE © B, = Eị 


Tương tự, DE = EC © €¡ = Ê¿. 


Như vậy, nếu BE, CD là các đường phân giác của 
AABC thì BD = DE = EC, Hình 43 


(h.44). Dễ dàng chứng minh được OD = OC, OA = OB nên rà thuộc đường 
trung trực của hai đáy. 


AADC = ABCD (c.c.c) 
=€,=D, =ED=EC () 


Ta lại có AC = BD nên EA = EB. 


Từ (1) và (2) suy ra E thuộc đường trung trực 


của hai đáy. 

Vậy OE là đường trung trực của hai đáy. 
Hình 44 
(h.45) 


a) Kẻ đường cao BK. 


Á B 
AAHD = ABKC (cạnh huyền - góc nhọn) 
= HD =KC. 
Hình thang ABKH có các cạnh bên AH, BK _ H m è 
song song nên AB = HE. 


Hình 45 ` 
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33. 


Ta có a -b= DC ~ AB = DC —- HK 

= HD + KC = 2HD. 

a— _ + 
Vậy HD = Ÿ b : HC = DC - HD =a—Š Si c2 nÀ 

2 2 2. 

b) Xét hình thang cân ABCD có đáy AB = I0em, đáy CD = 26cm, cạnh bên 
AD = 17em. Trước hết tính HD. được Rem. Sau đó tính AH, được 15cm. 
(h.46). Ta đã có AD = BC = 3cm. Để dàng chứng minh AABD cân nên 
AB= AD = 3cm. Còn phải tính độ dài CD. 


Vì ADBC vuông tại B nên C + D; = 90. Ta lại có C = Ð = 2D; nên 
Ê=60°, Ô; = 30%. _ À 


Gọi O là giao điểm của AD và BC. Do AODC 
có đường phản giác DB cũng là đường cao nên 


là tam giác cân, lại có Œ = 60” nên là tam 

giác đều. Do đó CD = CO = 2RC = 6cm. 

Vậy chu vi hình thang ABCD bằng : 
3+3~+3>+6= 15(cm). D C 

Chú ý. Ta có nhận Xét : dc báo 

— Nếu một tam giác vuông có một góc 30” thì cạnh đối diện với góc đó bằng 

nửa cạnh huyền (vì tam giác vuông đó bằng "nửa tam giác đều”). 

— Nếu một tam giác vuông có một cạnh góc vuông bằng nửa cạnh huyền thì 

góc đối diện với cạnh góc vuông đó bằng 30” (vì tam giác vuông đó bằng 

"nửa tam giác đều). 


Bài tập bổ sung 


3.1. 
3.2. 
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Chọn (A). 

(h.bs.4) 

AACD = ABDC (c..c) suy ra ACD = BDC, K 

do đó ID =IC, (D 

Tam giác KCD có hai góc ở đáy bằng nhau 

nên KD = KC. (2) A 5 
Từ (1) và (2) suy ra KI là đường trung trực của CD. 

Hãy chứng minh IA = IB và D C 
KA = KB để suy ra KI là đường trung trực của AB. Hình bị 4 


3.3. 


§A. 
34. 


35. 


36. 


(h.bs.5) 
Ta có D = C =60° 


A B 

nén Dị = Da =60°:2— 309, lạc S 

SUY Ta CBD = 909. 

Tam giác vuông CBD có Dạ =30°9 - Ạ : 
D 


nên BC = 2CD. Hình bs.5 


Ta chứng mình được AD = AB. Từ đó chu vi hình thang bằng 5AD. 
Vậy AD= AB = BC = 4cm, CD = 8cm. 


Đường trung bình của tam giác, của hình thang 


(h.47). A 

Gọi E là trung điểm của DC. Vì ABDE có B 

BM =MC, DE = EC nên BD // ME, suy ra 

DI//EM. Ẹ 

Do AAME có AD = DE, DI / EM nên 

AI=IM. E W k 
Hình 47 


(h.48). Vì AADC có AE = ED, AI = IC nên EI // DC. 
Tương tự. AABC có AI = IC, BF = FC nên 

[F // AB. Do AB // DC nên TF // DC. 

Qua điểm T. ta có IE // DC và IF // DC nên theo 

tiên đề Ở-clit : E, I, F thẳng hàng. 

(h.49). Hình 48 
a) Vì AADC có AE = ED, AI = IC nên 


B 
EI // DC, EI = "= Tương tự, AABC có 
Ũ Á 
AB 
AI =IC, BF = FC nên IF // AB, IF = „. F 
b) Trong AEFI ta có EF < EI + IF nên : 
Er < CD „ AB 
: 2 D € 
Vậy EF < Dâu à thể Hình 49 


Dấu "=" xảy ra trong trường hợp E, I, F thắng hàng, tức là AB // CD. 


II 


37. 


38. 


39. 


II12 


(Œ.50). Vì MN là đường trung bình của 
hình thang ABCD nên MN // AB / CD. 


A B 
AADC có AM = MD, MK // DC nên 
AK = KC, MK là đường trung bình. Do đó M N 
MK = HC _ = 7(cm). Tương tự, AABD ổ ụ 


2 
có AM =MD, MI / AB nên BI = ID, MI là Hình 50 
đường trung bình. Do đó 


Mi = bộ = 3(cm). 
TA, 
Suy ra IK = MK — MI = 7 — 3 = 4(cm). Tương tự, AABC có BN = NC, NK // AB 
nên AK = KC, KN là đường trung bình. Do đó KN = ^Ể =5 = 3em) 


(Œh.5I). Vì AABC có AE = EB, AD = DC 
nên ED là đường trung bình, do đó 


A 
ED //j BC, ED = = Tương tự, AGBC có 
GI = IB, GK = KC nên IK là đường trung ẽ Db 
bình, do đó IK BC, IK = == 
Suy ra: ED //IK (cùng song song với BG, B ° 


ED = IK (cùng bằng = }. Hình 51 
(h.52). Gọi E là trung điểm của EC. Vì ABEC có BM = MC, EF = FC nên 


ME // BE. 
AAME có AD = DM, DE // MF nên AE = EF. 


_“Èx 


Hình 53 


Do AE = EE = FC nên AE = 2E. 


40. (h53). Đặt BC=a. 
Vì AABC có AE = EB. AD ~ DC nên ED là đường trung bình, do đó ED // BC 
BC 


và 'ED<#==: 
2 2 


Do MN là đường trung bình của hình thang BEDC nên MN // ED // BC. 


ED 
ABED có BM = ME, MI // ED nên MI là đường trung bình, MI = = 


ACED có CN = ND, NK // ED nên NK là đường trung bình, NK = 


trì 
"| 
| 
1 .ẻ. te 


AEBC có EM = MB. MK // BC nên MK là đường trung bình, MK = 


| 


Suy ra IK= MK - MI = 


Vậy MI =TK = KN. Ạ 


si 


4l. (h.54). Xét hinh thang ABCD có AB / CD. 
AE = ED. EF // AB / CD nên BF = FC, Vì 
AADC có AE = ED, EK // DC nên AK = KC. 
Tương tự. AABD có AE = ED, EI 7 AB nén BI = ID. Hình 54 
Như vậy, EF đi qua trung điểm của BC, của AC và của BD. 

42. (h.55). Xét hình thang ABCD có AB // CD, , h 
AB<CD, I và K là trung điểm của BD và AC. 
Gọi F là trung điểm của BC. Vì ABDC có 
BI = ID, BF = FC nên JF là đường trung bình. 

DC ; 
Do đó IF // DC và TF = sa Tương tự, AABC Hình 55 


có BE = FC. AK = KC nên FẾ là đường trung 
AB 
bình. Do đó FK // AB // CD và FK = si 


Qua F ta có IF // CD và FK // CD nên I, K, F thẳng hàng. Do đó 


DC AB DC-AB 


IK=J]F-FK= = 
2 P¿ 2 


Sx~- RT TOÁN 8:1 
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43. (h.56). 
a) Gọi Mì, N' là giao điểm của 
AM. BN với DC. M N 
Ẩi =Ã¿ =M' —=AADM' cân. 


AADM' cân có DM là đường Hình 56 

phân giác nên AM = MM. 

Tương tự BN =NN. 

Vì MN là đường trung bình của hình thang ABNÌM' nên MN /MN,, do đó 


MN//CD. 
b) MNĂ=ÄB+MN _AB+MD+DC+CN _ AB+ AD+ ĐC + CB 
2 2 2 
a+d+c+b 
“—=¬.= 


44. (h.5?).Kẻ MM'1d. 
Hình thang BBCC có BM = MC, 
MM' // BB // CC nên MM' B đường 
trung bình, do đó 


"na q) 
2 
AAOA' = AMOM' (cạnh huyền - góc 
nhọn) => MM' = AA.. (2) 


BB + CC 
2 


Hình 57 


Từ (1) và (2) suy ra AA" = 


Bài tập bổ sung 
4.1. Chọn (C). 
4.2, Xét hai trường hợp : 
~ Trường hợp A và B nằm cùng phía đối với đường thẳng d (h.bs.6a). 
20+6 
g¿ 


Ta tính được CH = = I3 (cm). 
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8B- BT TOÁN 8/1 


C 
20 
B 
6 
d H B 
a) 
Hình bs.6 
— Trường hợp A và B nằm khác phía đối 
với đường thẳng d (h.bs.6b). 
Ta tính được CH = CK — HK 
=10—3=7 (cm). 
4.3. (h.bs.7) Gọi H là trung điểm của AK. 
Hãy chứng minh BH // DK và HK = KC. 
Hình bx.7 
§5. Dựng hình bằng thước và compa. Dựng hình thang 
45. (h.58). Cách đựng : 


— Dựng đoạn thẳng BC bằng 5em. 
— Dựng góc CBx bàng 357. 

~ Dựng CA 1 Bx. 

Chứng mình : 

AABC có Â = 90°, BC = 5cm, B = 35°, thoả mãn đẻ bài. 


x 


B 5cm cC 
Hình %& Hinh S9 
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4ó. 


47. 


48. 


49, 
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(h.59). Cách đựng : 

— Dựng đoạn thẳng AC bằng 2cm. 

- Dựng góc CAx bằng 908, 

~ Dựng cung tâm C có bán kính 4,5cm, cắt tia Ax ở B. 
— Dựng đoạn thắng BC. 

Chứng mình : Học sinh tự giải. 
(h.60). Cách dựng : 

¬ Dựng AABC đều. 

— Dựng tia phân giác AD của góc A. 
Ta có : BAD = 300. 

Chứng mình - Học sinh tự giải. 
(h.61). Cách dựng : 

— Dựng đoạn thắng CD bằng 3cm. 


— Dưng góc CDx bảng 70°. 

— Dựng cung tâm C có bán kính 4cm, cắt tia Dx ở A. 
— Dựng tia Ay / DC (Ay và C thuộc cùng một nửa 
mặt phẳng bờ AD). 

— Dựng cung tâm D có bán kính 4cm, cắt tia Ay ở B. 
- Dựng đoạn thẳng BC. 

Chứng mình - Học sinh tự giải. 

(h.62). Cách dựng : 

— Dựng AADC, biết hai cạnh 

và góc xen giữa : AD = 2em, “`  Qv.. TA 
CD = 4cm, D = 909. 

— Dựng ta Ax L AD (Ax và C 
thuộc cùng một nửa mật pháng 
bờ AD). 

— Dựng cung tâm € có bán kính  D 4 là 
3cm. cãt tia Ax ở B. Hình 62 
— Kẻ đoạn thẳng BC. 

Chứng nĩnh - Học sinh tự giải. 

Chú ý. Có hai hình thang ABCD, ABCTD thoả mãn bài toán. 


50. 


S1. 


3. 


33. 


34. 


(h.63). Cách dựng - 


— Dựng ABHC vuông tại H biết cạnh huyền 
BC = 3cm, cạnh góc vuông BH = 2,5cm (học 
sinh tự nêu cách dựng). 


— Dựng đường trung trực của BC, cát CH tại A. 
— Kẻ đoạn thẳng AB. 

Chứng nĩnh : Học sinh tự giải. 

(h.ó4). Cách dựng - 

- Dựng đoạn thẳng BC bằng 4cm. 

- Dựng góc CBx bằng 40°. 


- Dựng cung tâm C có bán kính 3cm. cắt tia 
Bx tại A. 


— Kẻ đoạn thẳng ÁC. 
Chứng mình : Học sinh tự giải. 


Chú ý. Có hai tam giác ABC, A'BC thoả mãn bài toán. 


(h.65). Dựng AACD, sau đó dựng điểm B. 


Hình 6Š 


(h.66). Dựng AACD, sau đó dựng điểm B 


(bằng cách dựng DCB = D hoặc 
DB = 3,5cm). 


(h.6?). 
Ta tính được 


Dựng AADH, sau đó dựng các điểm C và B. 


Hình 63 


Hình 64 
Ầ B x 
4 œ 
Hình 66 
À 2 B 
2 
_Í L] 

D H Œ€ 
—— * 
3 
Hình 67 


55. (h.6§), Phán tích”) 


Giả sử đã dựng được hình thang ABCD thoả mãn yêu cầu của bài toán. Qua A 
kẻ đường thẳng song song với BC, cắt CD ở E. Hình thang ABCE có hai 
cạnh bên AE, BC song song nên EC = AB = 2cm. Do đó DE = 2cm. 


Tam giác ADE dựng được vì biết một cạnh và hai góc kể. 

Từ đó dựng được các điểm C và B. 

Cách đựng : 

- Dựng AADE, biết DE = 2cm, D = 709, Ê = 500. y 
— Trên tia DE dựng điểm C sao cho DC = 4cm. 


- Dựng các tia Ax // EC, Cy // EA, chúng cắt 
nhau ở B. 

Chứng minh - 

ABCTD là hình thang vì AB / CD. Hìmh 8 


Ta có D = 709, DC = 4cm. Ê = AED (đồng vị, BC // AE) nên € = 409. 
Hình thang ABCE có hai cạnh bên AE, BC song song nên 
AB=EC =4- 2= 2(cm). 
56. (h.69). 
Gợi ý. Kê AE // BC. 
Cách đựng : Dựng AADE, sau đó đựng các điểm C và B. 


A B 
A 18 
là S 
D 3 E1 €© D 3 C 1E 


Hình 69 Hình 70 
Š7. (h70). 


Gơi ý. Qua B kẻ đường thẳng song song với AC, cắt DC ở E. 
Cách dựng : Dựng ABDE cân, biết ba cạnh. Sau đó, dựng các điểm C và A. 


(*) Không yêu cầu học sinh trình bày bước phân tích. 
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58. (h.71). Cách đựng : 
- Dựng AABD có A =80°, AB = 2cm, 
AD= 3cm. 


- Đựng góc ABx bằng 120° (Bx và D thuộc 
cùng một nửa mặt phẳng bờ AB). 


— Lấy điểm C' bất kì trên tia Bx. 


- Dựng góc BCD' bảng 1002 (CD' và D 
thuộc cùng một nửa mặt phẳng bờ BC). lon 0) 
- Qua D dựng đường thẳng song song với DC, cát Bx ở C. 
Chứng mính : 
CD//CD' = BCD = BC'D' = 100°. 
Tứ giác ABCD có AB = 2cm, AD = 3cm, A = 809, B =120°. € = 1000. 
thoả mãn bài toán. 
59. (h.72). Cách đựng : 
— Dựng AAOB đều. X 


— Dựng tia Ox L OA (Ox và B thuộc 

cùng một nửa mặt phẳng bờ OA). 

— Dựng Oy là tia phân giác của góc 

BOx. Ta có AOy = 749. Ò À 


Chứng mình : Học sinh tự giải. Hình 72 


Bài tập bổ sung 


3.l, (h.bs.§) Dựng tam giác BHC vuông 
tại H có BH = 2,5cm và BC = 3cm. 3 
Sau đó dựng À và D. 


Nình bã 8 
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§.2. (h.bs.9) 
— Dựng ADBC có B = 80°, 
BD = Sem, BC = 3cm. 


— Dựng đường trung trực của CD, 
cất BD tại A. 


- Kẻ đoạn thẳng AC. 


~—TTT—~n . 


§6. Đối xứng trục 


60. (h.73). 
a) D đối xứng với M qua AB 
= AB là đường trung trực của MD D 
= ÀD= AM. 
Chứng minh tương tự, AE = ÁM. Vậy AD = AE, 


b) AD = AM = AADM cân tại A => Ai = 2. 


Chứng mình tương tự, + = Aa. 


Dođó — Àj+A¿+Ã¿+¿=2(Á¿+Ã+) =2. 709 = 1409, 


_—— A 
Suy ra DAE = 1402. 


61. (h.74). 

a) M đối xứng với H qua BC 
= BC là đường trung trực của HM 
=> BH = BM. B € 
Chứng minh tương tự, CH = CM, Ñ 

ABHC = ABMC (c.c.c). Hình 74 
b) Gọi D là giao điểm của BH và AC, E là giao điểm của CH và AB. 
Xét tứ giác ADHE: 


DHE = 3609 -D-_E- A = 3609 - 909 - 009 — 609 = 1209, 
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62. 


63. 


64. 


Ta lạicó  DHE = BHC (đối đỉnh), 
BHC = BMC (ABHC = ABMC) 
nên BMC = DHE = 1209. 
(h.75). B đối : ứng với H qua AD 
= AD là đường trung trực của BH H A B 
=IB=]H 
= ABIH cân tại I [ 
= AIB = AIH, 
Ta lại có AIH = DIC (đối đỉnh). 
Suy ra AIB = DỊC. Hình 75 
Chú ý. Cách khác để chứng minh AIB = AIH : 
B đối xứng với H qua AD, I và A đối xứng với chính nó qua AD nên góc 


AIB đối xứng với góc AIH qua AD. Vậy AIB = AIH. B 
(h.76). Á' đối xứng với A qua xy ñ 

= xy là đường trung trực của AA' 

=AC=AC, AM= AM. 

Ta có : 

AC+CB=AC+CB=AB. () 

AM+MB= AM+ MB, (2) Hình 76 

A'B< AM + MB (quan hệ giữa ba cạnh trong AÀA'MB), @®) 

Từ (1), (2), (3) suy ra : AC + CB < AM +MR. h 

(h.77). 


Vì AABC cân tại A, AH là đường cao nên AH 
là tía phân giác của góc A. 
Do AAIK cân tại A, AH là tia phân giác của ; b 
góc A nên AH là đường trung trực của IK. 
Vậy I đối xứng với K qua AH. 

bú ` k Hình 77 
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6Š. 


66. 


G7. 


68. 
69. 
79. 


122 


(h.78). 
AB = BC —= B thuộc đường trung trực của ÀC. R D 


CD = DÀ = D thuộc đường trung trực của AC. 


Vậy BD là đường trung trực của ÁC, do C 
đó A đối xứng với C qua BD. Hình 78 
(h.79). 


a) Đoạn tháng đối xứng với đoạn thẳng AB qua 
d là KC. 

Đoạn thẳng đối xứng với đoạn thắng AC qua d 
là KB. Học sinh tự giải thích. 


b) Vì d là đường trung trực của AK và của BC 
nên AK L d, BC L d Vậy AK / BC, do đó 
AKCPB là hình thang. 


Hìmh 79 


Theo câu a), AC đối xứng với KB qua d, do đó AC = KB. Hình thang AKCB 


có hai đường chéo bằng nhau nên là hình thang cân. 
d 
(h.Ñ0). Gọi đ là đường phân giác của góc A M 


ngoài tại C. Trên tia đối của tia CB lấy E 
sao cho CE = CA. 


Vì AACE cân tại C, d là đường phân giác 
của góc ACE nên d là đường trung trực 
của AE. Do đó MA = ME. ình 80 


Ta có : AC + CB = EC + CB = BE, (1) 
AM +MB = EM + MB, (2) 

ABME có BE < EM + MB. (3) 

Từ (), (2), (3) suy ra AC + CB< AM + MB. 

Hình nét đậm ở hình 4 có trục đối xứng. 

Học sinh tự giải. 


Câu a) đúng, câu b) saL. 


71. 


72. 


(h.81). 


Cách !. Gọi O là giao điểm hai đường chéo 
A€, BD của hình thang cân ABCD, 


AADC = ABCD (c.c.c) = Ểi = Đụ 


= ACOD cân tại O —> ÔC =OD 
— O thuộc đường trung trực của CD 


= O thuộc trục đối xứng của hình thang cân. Hình 81 


Cách 2. Hai đường chéo của hình thang cân cắt nhau tại một điểm duy nhất, 
điểm đó phải nằm trên trục đối xứng của hình. 


(h.52). Cách dưng : 

— Dưng Ð đối xứng với A qua Ox. 

— Dựng E đối xứng với A qua Oy. 

— Ox, Oy cắt đoạn thẳng DE ở B, C. 

Tam giác ABC có chu vi nhỏ nhất. 

Chứng minh - 

Gọi B là điểm bất kì trên Ox, C' là điểm bất kì 
trên Oy. 


Ox là đường trung trực của AD —> AB = BD, 
AB = BD. Tương tự, Oy là đường trung trực Hình 82 
của AE —> AC = CE, AC =CTF. 
Chu vi AABC bằng : 

AC + CB + BA = EC + CB + BD = ED. (D 
Chu vi AABC' bằng : 

AC +CB +BA =EC +CR +BD. (2) 
Do ED < EC + CB + BD nên chu vị AABC < chu vị AABC.. 
(Dấu "=” xây ra nến C' = C và B = B). 


Chú ý. Do góc xOy nhọn nên các tia Ox, Oy luôn cắt đoạn thẳng DE. Do đó 
luôn tồn tại các điểm B, C. 


Bải tập bổ sung 


6.1. 


Nốt 1) với C). Nối 2) với A). 
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6.2. 


§7. 
73. 


74. 


75. 
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(h.bs.10) Tam giác ABC cân tại A E D 
có AM là đường trung tuyến nên 
cũng là đường phân giác. 

Đường thẳng MA chứa tia phân 
giác của góc ở đỉnh của (tam giác 
cân ADE nên là đường trung trực 
của DE. 


Vậy D đối xứng với E qua AM. B đi ` 


Hình bs.!Ô 
Hình bình hành 


Tứ giác ABCP là hình bình hành vì hai cạnh đối AD, BC song song và 
bằng nhau. 

Tứ giác EFGH là hình bình hành vì các cạnh đối bằng nhau (hoặc vì hai 
đường chéo cất nhau tại trung điểm của mỗi đường). 

(h.§3). Cách Ï. AADE và ACBF có : 


A =C (góc đối hình bình hành). 

AD = BC (cạnh đối hình bình hành), 

AE =CTF (bằng nửa cạnh đối AB, CD của 

hình bình hành). : z : 
Do đó AADE = ACBEF (c.g.c), suy ra DE = BE. Hình 83 
Cách 2. Tứ giác BEDF có : 

BE // DF (vì AB // CD), 

BE = DF (bằng nửa cạnh đối AB, CD của hình bình hành), 

nên BEDF là hình bình hành. Suy ra DE = BF (cạnh đối). 


(h.84).Vì Á¿ = 2Â: Ê = -Ê, mà Â = Ê (góc đối hình bình hành) 


Z 
~^ ^ A N B 
nên Àsz = Ca. Do 2V VỤ 
Ñ¡ = €¿ (so le trong, AB// CD). 
Suy ra A2 = ÑI. AN 
` -- D M eC 
Hai góc ÀA+;, Nị đồng vị nên AM /CN. Hình 84 


Tứ giác AMCN có AN //CM, AM //CN nên là hình bình hành. 


76. 


71. 


78. 


79, 


(h.85). 

Cách 1. AAED = ACFB (cạnh huyền - góc nhọn) — Ä ; 
= AE=CEF. 

Tứ giác AECF có AE // CF, AE = CF 

nên là hình bình hành. D Fộ 
Cách 2. Gọi O là giao điểm của AC và BD. Hình 85 


AAOE = ACOF (cạnh huyền - góc nhọn) = OE = OF. 
Tứ giác AECF có OE = OF, OA = OC nên là hình bình hành. 
(h.&6). AABC có AE = EB. BE = FC nên EF là 


đường trung bình. Do đó E ẫ 
A 
EEAG:EE S=: () 
2 F 
H 

AADC có AH = HD, CG = GD nên HG là 
đường trung bình. Do đó D S e 

HG //AC, HG = " (2) Hình &6 


Từ (1) và (2) xuy ra EF // HG, EF = HG. Tứ giác EFGH có hai cạnh đối 
song song và bằng nhau nên là hình bình hành. 


(h.87).Vì AK = s. IC = S mà AB = CD nên AK = ]C. 


Tứ giác AKCI có AK // IC, AK = IC nên là 


hình bình hành. Do đó AI / CK. h Ñ ; 
ADCEF có DI = IŒ, IE / CF nên 
DE = EF. €1) 
D l C 


AABE có AK = KB, KF // AE nên 
EF=EFB. (2) Hình 87 
Từ (L) và (2) suy ra DE = EF = FB. 


^ 


a) A =C =1109,B=DÐ=709. 


b) A =€=100°,=B =809, 
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80. 


81. 


§2. 


83. 


84. 
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Tứ giác ABCD là hình bình hành vì hai cạnh đối AD, BC song song và 
bằng nhau. 


Tứ giác IKMN là hình bình hành vì KM //IN, IK // MN (hoặc vì Ì =M, 
K=N). 


(h.88). Ta có ABx~+ AD= % = 5(cm), 
AB+ AD + BD = 9(em). 
Suy ra BD= 9— 5 =4(cm). 
À B B 
Hình 88 Hình 69 
(h.89). Gọi O là giao điểm của AC và BD. Ta có OA = OC, OE = OF nên 
AECF là hình bình hành. Suy ra AE // CF. 
(h.90). 
a) Tứ giác AECE có AE / CF, AE = CF nên là hình bình hành. Suy ra AF // CE. 
Chứng minh tương tự, BF // DE. 
Tứ giác EMEFN có EM /FN, EN // EM nên là hình bình hành. 
b) Gọi O là giao điểm của AC và EE. Ta sẽ 
chứng minh MN cũng đi qua O. A E B 
AECF là hình bình hành, O là trung điểm v7 
của AC nên O là trung điểm của EF. 
EMEFEN là hình bình hành nên đường chéo JA 72\ 
MN đi qua trung điểm © của EF. D Ẹ C 
Vậy AC, EF, MN đồng quy tại O. Hình 90 
(h.91). 


a) Chứng minh rằng EG = HF, EH = GF. 


b) Gọi O là giao điểm của AC và EF. Tứ giác AECF có AE = CF, AE // CF 
nên là hình bình hành. 


S5. 


86. 


87, 


Suy ra O là trung điểm của AC, EE. 

ABCD là hình bình hành, O là trung điểm 

của AC nên O là trung điểm của BD. 

EGFH là hình bình hành, O là trung điểm 

của EF nên O là trung điểm của GH. 

Vậy AC, EF, BD, GH đồng quy tại O. Hình 91 

(h.92). Gọi O là giao điểm của AC và BD. Kẻ OO' L xy. 

Hình thang DBBD' có DO = OB, OO' // BB // DD nén OO' là đường 

trung bình và 

_ BR+DD' 
2 

AAA'C có AO = ÓC, OO' // AA' nên 

OO' là đường trung bình và 


ÓO' (]) 


OO'=——. j 
5 (2) 


Từ (1) và (2) suy ra AA'= BB + DĐ. 
(h.93). Gọi O là giao điểm của AC và BD. Kề OO' L xy. 


Hình thang ACCA' có AO = ÓC, OO' // AA' /CC' nên OO' là đường 
trung bình và 


AA'+CC' 
=——— ( 
g2 
Hình thang BDDBR có BO = OD, 
OO' / BB // DD, nên OO' là đường 
trung bình và 


öO' 


OO'= BE tDD_ (2) 
2 
Từ (1) và (2) suy ra AA' + CƠ = BB + DD. Hình 93 


(h.94). 

a) EAE = 3609 - BAE - DAF - ơ 
= 360 - 60 - 602 -œ 
= 2409 ~ œa. 
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88. 


89. 
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b) Ta có ADC = 1809 ~ ơ, 
CDF = ADC + ADF = 1809 - œ + 609 
= 240° - œ. 


Ƒc——. Ƒ_—— “7 
Suyra CDE = EAF. ¬ 
ACDE = AEAF (c.g.c) => CF = EE. 2K) `S) 
VAN 


Chứng minh tương tự, AEBC = AEAF (c.g.c) D e 
=> EC = EF. Hình 94 


Tam giác CEF có CF = EF = EC nên là tam giác đều. 
(h.95). 


a) BAC = ADI (cùng bù với DAE), 
ABAC = AADI (c.g.c) — BC = AI. § 
b) Gọi H là giao điêm của IA và BC. 


ABAC =AADI = Bị = ÂI. 


Ta lại có Â¡ + Áz = 90° đÀN 


nên BỊ+Â; = 002, B H C 
Do đó AH L BC. tức là IA + BC. Hình 95 

a) (h.96). Dựng AABD có Ä = 1109, AB= 2em, AD = 3em. 

Sau đó dựng điểm C. 


B : C 


_ 3 D D € 
Hình 96 Hình 97 


b) (h.97). Dựng ABOC có Õ = 509, OC = 2cm, OB = 2,5cm. 


Sau đó dựng các điểm A và D. 


90. Điểm thứ tư M là một trong ba điểm M¡. Ma, 


M: như trên hình 98. 


— Với AC là đường chéo, có hình bình hành 


Mạ h 
ABCMI. l 
— Với BC là đường chéo, có hình bình hành | Ị 
ABM:C. JEIS sỊ 
- Với AB là đường chéo, có hình bình hành ăt ID), IN 
ACBM:. Hình 98 
91. (h.99), Phản tích - 

Giả sử đã dựng được đường tháng EF / BC và BE = AF. 
Kẻ FD // AB. Khi đó BEFDĐ là hình bình hành A. 
= BE = DF. Ta lại có BE= ÀF nên DF = AF. 
Suy ra AAFD cán. do đó Ãs = Ôi, : 4 
Ta lại có Ai = Dị (so le trong, AB // ED). 

B D ® 
Suy ra Ai = No Hình 99 


Cách dựng - 

~ Dựng đường phân giác AD, 

- Qua D kế đường thẳng song song với AB, cắt AC ở E. 
- Qua F kế đường thẳng song song với BC, cắt AB ở E. 


Chứng mình - Học sinh tự giải. 


Bài tập bố sung 


A 
7.1. Chọn (ĐÐ).  . 
7.2. (h.bs.ll) 
SN 
M C 


B 


ä) Tứ giác AECE có OA = OC, 
D 78 5a! | bien; 


OE = OF nên là hình bình hành. K 


Suy ra AE / CF. Hình bs.!! 
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VC 


§8. 


92. 


93, 


94. 
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b) Gọi M là trung điểm của KC. 
Tam giác ACK có OM là đường trung bình nên OM // AK. 
Tam giác ODM có DE = EO A E 


và EK //OM nên DK = KM = SKC šs m. 
(h.bs.12) Gọi O là giao điểm của 
AC và BD. Hãy chứng minh AECF 


là hình bình hành để suy ra ba D F ° 


điểm E, O, F thẳng hàng. Hình bs.12 


Đối xứng tâm 
(h.100). Tứ giác BMCD có BM // CD, BM = CD nên là hình bình hành. 
Suy ra CM // BD, CM = BD. (1) 
Chứng minh tương tự, 

CN /BD, CN = BD. (2) 


Từ (1) và (2) suy ra M, C, N thẳng 
hàng và CM = CN. Do đó M đối N Hình 100 
xứng với N qua C. 


À 8 M 


A 

(h.101). Tứ giác AEDF có AE // DF, 
AE // DE nên là hình bình hành. F 

E 
Hình bình hành AEDF có I là trung / ` â 
điểm của AD nên I cũng là trung 
điểm của EF. Do đó E đối xứng với B D ở 

Hình !101 

F qua F. 


(h.102). Tứ giác ABCD có các đường chéo cát nhau tại trung điểm của 
mỗi đường : MA = MC, MB = MD nên là hình bình hành. 


Suy ra AD//BC,AD=BC. (1) E À D 
Chứng minh tương tự, 
AE//BC, AE = BC. (2) 


Từ (1) và (2) suy ra D, A, E thẳng 
hàng và AD = AE. Do đó D đối 
xứng với E qua A. Hình 102 


9B- BT TOÁN 8:1 


9S. 


96. 


97, 


98. 


99, 


(h.103). Vì AADE có AB là đường trung trực của DE nên là tam giác cân. 
và AB cũng là đường phân giác, do đó : AE= AD, A¡= l4 


Chứng minh tương tự, AF = AD, A3 = Âu. 
Suy ra : AE = AF (cùng bằng AD), 
DAE + BÄP = MÃI + Â¿) 


= 2.907 = 180”. 
Do đó A là trung điểm của EF, tức là E và F 
đối xứng với nhau qua A. 
(h.104). Vì AODE = AOBE (g.c.g) 
nên OE = OF. 


Do O là trung điểm của EF nên E và F đối 
xứng với nhau qua Ö. 


(h.105). Chứng minh rằng 
AAOH = ACOK (cạnh huyền - góc nhọn). 


;Hình !05 Hìmh !10ó 
(h.106). Tứ giác AOBM có các đường chéo cát nhau tại trung điểm của mỗi 
đường nên là hình bình hành. Suy ra 

BM /OA, BM=OA. (ID) 

Chứng minh tươngtự  NC/OA.NC=OA.  (@) A 
Từ (l) và (2) suy ra BM / NC, BM = NC. 
Vậy MNCB là hình bình hành, 
(h.107). Ta có GH = GA (cùng bằng 
2GD) nên điểm đối xứng với A qua G 
là H. Tương tự, ta có điểm đối xứng với 
B qua G là I và điểm đối xứng với C 
qua Ở là K. 


Hình 107 
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00. (h.108). HD : 
Chứng minh rằng OE = OF, OG = OH. 


Hình 108 Hình 109 
IÚI. (h.109). 
a) HD : Chứng minh rằng OB và OC cùng bằng OA. 
b) Ta đã có OB = ÓC. Do đó B đối xứng với C qua O nếu có thêm điều kiện 
B, O, C thẳng hàng. Ta có Ôi = v Õ; = = Õ; nên : 


B, O, C thẳng hàng e> 2Ó, + 2Ö¿ = I809 
c Ổi + Ö; = 909 
= xOy -= 907. A 


102. (h.110). 
Tứ giác BHCK có các đường chéo cắt nhau tại 
trung điểm của mỗi đường nên là hình bình 
hành. Suy ra KB //CH, KC //BH. 
Ta có KB //CH, CH 1 AB nên KB L AB. 


Do đó ABK = 909. v 


Chứng mình tương tự, ACK = 909. Hình 11) 
103. Hình có tâm đối xứng : 

a) Đoạn thắng AB (tâm đối xứng là trung điểm của AB). 

©) Đường tròn tâm O (tâm đối xứng là tâm O của đường tròn). 
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104. 


105. 


Bài tập bổ sung 


8.L. 
§.2. 


(h.I1I1). 
a) AAOD và AARBC có : 


Y 
ÁAO = AB, ba 7 B 
Ôi = Bị (sơ le trong, BC // OD), 
Ai = Ä; (đối đỉnh). 77/200 
Do đó AAOD = AABC (g.c.g). Hình 111 


Suy ra AD = AC. Do A là trung điểm của CD nên C và D đối xứng với nhau 
qua Ä. 


b) Cách !. Học sinh tự giải theo câu a). 
Cách 2. Cách đựng (h.1 12). 


- Qua A dựng đường thẳng song song 
với Ox, cắt Oy ở E. 


~ Dựng điểm C đối xứng với O qua E. 


— CA cắt Ox ở D. O Dx 
Chứng mình. Học sinh tự giải. Hình }!2 
(h.113). Cách dựng : À 


~ Qua M đựng đường thẳng song song 


với AC, cất AB ở E. £ 
- Qua M dựng đường thẳng song song `. Z 


với AB, cắt AC ở E. B M lẻ 
Chứng mình. Học sinh tự giải. Hình ]!3 


+> 


a) Đúng: bì Đúng; c)Sai, d) Đúng. 

(h.bs.13) 

MG - JGA = JQ¡ nên B € 
2 2 


MG = MI. Điểm M là trung điểm của GI h 
nên I đối xứng với G qua M. Hình bẹ.13 
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§9. 


106. 


107. 


108. 


109. 


119. 


134 


Hình chữ nhật 
Theo định lí Py-ta-go: - đ°=a“+b =3 ˆ2+5”=34 hay 
d = 434 > 5,8(cm). : 
Á t1 


(h.114). . 
a) Ta đã biết, hình bình hành có tâm đối xứng là .. : 


n : § d 
giao điểm của hai đường chéo. Hình chữ nhật Tái ý 
cũng là một hình bình hành nên cũng cố tâm đối ` 


xứng là giao điểm của hai đường chéo. Hình H14 
b) Ta đã biết. hình thang cân có trục đối xứng là đường thằng đi qua trung 
điểm của hai đáy. Hình chữ nhật ABCD là một hình thang càn có đáy AB. 
CD nên đường thẳng dị đi qua trung điểm của AB, CD là trục đối xứng. 
Hình chữ nhật ABCD cũng là một hình thang cân có đáy AD, BC nên đường 
thẳng d› đi qua trung điểm của AD, BC cũng là trục đối xứng. 


Cạnh huyền của tam giác vuông bằng : 


V5 + 102 = V125 > 11.2(cm). 
Đường trung tuyến ứng với cạnh huyền bảng : 
11,2: 2 = 5,6(cm). 


(h.115). Kẻ BH L CD. Tứ giác ABHD có ba gốc vuông nên là hình chữ nhật. 
Do đó : DH = AB= I6(cm). Suy ra : 


HC = ĐC ~ DH = 24 ~ 16 = 8(em). #E————] 
Xét ARHC vuông. Theo định lí Py-ta-go : E 
BH = VBC? - HC? = v172 - 8? 

= V225 = 15(em). D 16 H 8 C€ 
Vậy x = 15(cm). Hình 115 
Xét tứ giác EFGH tạo bởi các tia phân giác của A B 


các góc của hình bình hành ABCD (h.116). .. 
Ta có C + D = I80° nên C; + Ô, = 909. SG 
Do đó E = 909. bế dể ĐC 


Chứng minh tương tự, F = 90°, G = 909. Hình !16 
Tứ giác EFGH có ba góc vuông nên là hình chữ nhật. 


111. 


112. 


113. 
114, 


(h.I17). 

AABC có AE = EB, BF = FC nên EF // AC, 
Chứng minh tương tự, HỒ // AC, 

Suy ra EF // HG. ({) 
Chứng minh tương tự, EH // FG. (2) 

Từ (1) và (2) suy ra EFGH là hình bình hành. 
EF /AC, BD L AC = EF L BD, 

EF 1 BD, EH // BD — EF 1 EH. 


D 
Hình bình hành EFGH có E = 909 nên là hình chữ nhật. Hình 117 


(h.118). Tứ giác AEDH là hình bình hành và có một góc vuông nên là hình 
chữ nhật. 


Tứ giác MNPQ có hai đường chéo bằng nhau và cát nhau tại trung điểm của 
mỗi đường nên là hình chữ nhật. 


: N 
B 
w ni 
E D 
: . P 
A —H e Q 
a) b) 
Hình I!18 
a) Đúng ; b) SaI ; c) Đúng. 
(h.119). § 
a) Tứ giác ADME có ba góc vuông nên 
là hình chữ nhật. - D M 
: & : H 
ADBM vuông có B= 45” nên là tam 
giác vuông cân. Suy ra DM = DB. 
Chu vi hình chữ nhật ADME bằng : 
2(AD + DM) = 2(AD + DB) =2AB À E €C 
=2.4=8(cm). Hình 1!9 


b) Gọi H là trung điểm của BC, ta có AH L BC. 
ADME là hình chữ nhật  DE = AM. 
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Ta có : DE = AM > AH. Dấu "=” xáy ra khi M=H. 

Vậy DE có độ dài nhỏ nhất là AH khi điểm M là trung điểm của BC. 
115. (h.120). . 

D đối xứng với G qua M => GD = 2GM. 

G là trọng tâm của AABC — BG > 2GM. 

Suy ra BG = GD. 

Chứng mình tương tự, CƠ = GE. 


Tứ giác BEDC có hai đường chéo cắt nhau 
tại trung điểm của mỗi đường nên là hình 
bình hành. Hình 120 


ACBM = ABCN (c.g.c) => Bị, = C¡ = BG = CG — BD = CE. 
Hình bình hành BEDC có hai đường chéo bằng nhau nên là hình chữ nhật. 


116. (h.121). Kẻ đường chéo ÁC cắt BD ở O, OD = 28D = : - 8 = 4(cm). 
Suy ra OH = OD — HD = 4 - 2 = 2(cm). _ 
A 

Các hình chiếu HD, HO bằng nhau nên các `. 

đường xiên AD, AO bằng nhau Â»; 

= AD = AO = ^^ =Š = 4(em), ĐC - SA 
2 2 D € 

Xét AABD vuông : Hình 121 


AB = VBD2 - AD2 = V82 - 42 = V48 ~ 7(cm). 


117. (h.122). OA = OB = ÓC (bán kính) 


= AABC có đường trung tuyến BO = SÁC 


= ABC = 900. 


Chứng minh tương tự, ABD = 909, Hình 122 
Do đó : ABC + ABD = 1809 — C, B, D thẳng hàng. 


118. (h.123). Vì HG là đường trung bình của AACD nên HG // CD. Tương tự, EF 
là đường trung bình của ABCD nên EF // CD. 
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119, 


120. 


Suy ra HG // EF. Chứng minh tương tự. 


€ 
EH//FG. Do đó EFGH là hình bình hành. B 
Sau đó chứng minh EF L AB và EF ! EH để 
suy ra hình bình hành EFGH là hình chữ 2A G Db 
nhật. Vậy EG = FH (tính chất đường chéo Hình /23 


hình chữ nhật). 


(h.!24). Vì DE là đường trung bình của AABC nên DE // BC. Do đó DEMH 
là hình thang. Do DM là đường trung bình của AABC nên 


DM = SN Œ) 

2 
Ta có AAHC vuòng tại H, HE là đường Ạ 
trung tuyến nên 

HE -= AC. (2) D, = 
2 

Từ (1) và (2) suy ra DM = HE. 
Hình thang DEMH có hai đường chéo : H5ệM k 
bằng nhau nên là hình thang cân. Hình 124 


(h.125). Vì EF là đường trung bình của ABDC nên EF // DC. Do đó AEFG là 
hình thang. 


Do FG là đường trung bình của ABDC nên 
FG // BD. Suy ra 6; = I (đồng vị). 


Vì AABD vuông tại A, À^E là đường trung 


tuyến nên AE = = = ED. Do đó AAED 


cân tại E, Suy ra Ấi = Dị. Hình 125 


Từ đó G( = Ất. Hình thang AEFG có hai góc kề một đáy bằng nhau nên là 
hình thang cân. 


Chú ý. Có thể chứng minh hình thang AEFG có hai đường chéo bàng nhau 
nên là hình thang cân. 


13? 


121. 


122. 


123. 


138 


(h 126). Gọi M là trung điểm của BC, I là A 
tung điểm của DE. Vì ABEC vuông tại D Ề 
E, EM là đường trung tuyến nên E 
H 
EM = = Tương tự, ABDC vuông tại 
D, DM là đường trung tuyến nên 
BC B M C 


AMDE cân tại M. Suy ra đường trung 
tuyến MĨ là đường cao : MI L DE. 


Hình thang BHKC có BM = MC, MI // BH // CK nên HH = IK. 

Do đó ỨH - IE = IK - ID, tức là EH = DK. 

(h.12?). 

a) Tứ giác ADNE có ba góc vuông nên là hình chữ nhật. Do đó AH = DE.. 
b) Gọi O là giao điểm của AH và DE. 
ADHE là hình chữ nhật 

= OH =OE = E, = HỊ. () 


AEHC vuông có EK là đường trung 
tuyến ứng với cạnh huyền 


= HK = EK = E¿ = Hạ. (2) Hình 127 
Từ (1). (2) suy ra 
Ei +Ea =Ñ¡ +Hỳạ = ÄHC = 909. 
Do đó DEK = 90. Chứng minh tương tự, EDI = 909. Vạy DỊ // EK. 
(h.128). 
a) Ta có rỆ xŠ (cùng phụ HA). 
AM là đường trung tuyến ứng với cạnh huyền của AABC => AM = MC 
=C= Áa, Suyra Ái = À¿. 
b) Gọi O là giao điểm của AH và DE, I là giao điểm của AM và DE. 
ADHE là hình chữ nhật 
=OA=OE= Ê,=ÓAE. () 


Ta lại có AAHC vuông 


= Ê+ÖAE = 90, (2) 
Ở chứng minh câu a) ta có : 


Từ (1), (2), (3) suy ra Ê) + Ã¿ = 90%. 
Suy ra AIE = 90°, tức là AM L DE. 


Bài tập bổ sung 


9.1. 
9.2, 


9.3. 


Chọn (B). 
(h.bs,!4) 
IHK = IHÀ + AHK 
= ÏAH + HAK = 909. 
(h.bs.I5) HE là đường trung tuyến ứng 


với cạnh huyền AD nên HE = DE, suy ra 
D=H:. 
Ta lại có D=C nên H¡ =€, suy ra 
HE //CT. 


Tứ giác EFCH có EF //CH và HE // CF 
nên là hình bình hành. 


Hình !28 


§10. Đường thẳng song song với một đường thẳng cho trước 


124. 


125. 


(h.129), 

Cách 7ï. Dùng tính chất dường trung bình 
của tam giác và đường trung bình của 
hình thang. 

Cách 2. Ta có AC = CD = DE và 
CM // DN // EB nên theo tính chất các 
đường thắng song song cách đều thì 
AM=MN =NB. 

(h.130). Kẻ CH 1 Ox. 


AAOB = ACHB (cạnh huyền - góc nhọn) 
—= AO =CH. Đặt AO =h thì CH =h. 


K 

eC 
Hình bs 14 

B 
F 

C 

Hình bs.!5 
® 
N B 


Hình 129 
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126. 


127. 


128. 


140 


Điểm C cách đường thẳng Ox cố định 
khoảng cách h không đổi nén C di chuyển 
trên đường thắng song song với Ox và 
cách Ox một khoảng bằng h, 

Giới hạn : Khi B trùng O thì C trùng K 
(K đối xứng với A qua O). Khi điểm B đi 
chuyển trên tia Ox thì điểm C di chuyển 
trên tia Km song song với Ôx và cách Ox 
một khoảng bằng h. 


Hình 130 


(h.131). Qua I kẻ đường thẳng song song với BC, cắt AB và ÁC theo thứ tự ở 


PvàQ. 

AAMB có AI = IM. TP / BM nên P là 
trung điểm của AB. Chứng minh tương 
tự, Q là trung điểm của AC. 

Các điểm P và Q cố định. Vậy điểm I di 
chuyển trên đoạn thắng PQ (P, Q theo 
thứ tự là trung điểm của AB, AC). 
(h.132). 

a) Tứ giác ADME có ba góc vuông nên 
là hình chữ nhật. Do đó AM = DE. 

b) Kê AH L BC. Ta có DE= AM > AH. 
Dấu "=” xảy ra khi M trùng H, 

Vậy DE có độ đài nhỏ nhất bằng AH khi 
M là chân đường cao kẻ từ A đến BC. 
(h.133). Kẻ AK, BH vuông góc với d. 


A 
ZẦ 
B M © 


Hình 13! 
A 
D 
E 
B H M C 
Hình 32 


AAKM = ABHM (cạnh huyền - góc nhọn) => AK = BH. 
Điểm B cách đường thẳng d cố định một khoảng bằng AK không đổi nên B 
đi chuyển trên đường thẳng xy // d và cách đ một khoảng bàng AK. 


C 


Hình 133 


Hình 134 


129. 


130. 


131. 


Bài tập bổ sung 
10.1. 
10.2. 


10.3. 


(h.134). Gọi C là giao điểm của AD và BE. Ta có AABC đều và cố định. Vì 
CDME là hình bình hành, I là trung điểm của DE nên là trung điểm của CM. 


Từ đó chứng minh được Ï di chuyển trên đoạn thắng PQ (P, Q theo thứ tự là 
trung điểm của AC, BC). 


(h.135). Gọi O là giao điểm của hai đường chéo. Ta có OA = OD -= 5 AC. 
Theo đề bài AD = AC, Do đó OA = OD = AD. 


Suy ra AAOD đều. Vậy AOD = 600. 


A B 
A B _. 
Pin: ZRỀN 
D C D C 
Mình 35 Hình lìa 


(h.136). #0 : Dựng ACOD có ÓC = OD = 2cm, COD = 100”. Sau đó dựng 
các điểm A và B. 


Chọn (B). 

(h.bs.l6) 

AAOM = ABOM (cạnh huyền - cạnh góc 
vuông) nên AOM = BOM. 

Điểm M chuyển động trên tia phân giác của 
póc xÒy. 

(h.bs.L7) Gọi K là trung điểm của AD thì K B l 
là điểm cố định. IK là đường trung bình của 
AABD nên [K = = = : =l(cm). Điểm 

I cách điểm K cố định một khoảng lcm nên A 
[ chuyển động trên đường tròn (K ; Icm). 


Hình bs.I7 
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§11. 


Hinh thoi 


132. (h.137). Xét hình chữ nhật ABCD có E, F, 
G, H theo thứ tự là trung điểm của các cạnh 
AB, BC, CD. DA. 
AANHE = ABFE (c.g.c) — HE = EF. 
Chứng minh tương tự, EF = FG, FG = GH. Tứ 
giác EFGH có bốn cạnh bảng nhau nên là Hình 137 
hình thoi, 
133. (h.133). H) : Giải tương tự bài I1. # 
B <=> D 
C 
Hình 138 Hình 139 
134. (h.139), 
a) Ta đã biết, hình bình hành có tâm đối xứng là giao điểm của hai đường 
chéo. Hình thoi cũng là một hình bình hành nên cũng có tâm đối xứng là 
giao điểm của hai đường chéo. 
b) Vì AC là đường trung trực của BD nên điểm đối xứng với B qua AC là 
điểm D, điểm đối xứng với Á qua AC là chính nó, điểm đối xứng với C qua 
AC là chính nó. Như vậy, điểm đối xứng với mỗi đỉnh của hình thoi qua AC 
cũng thuộc hình thơi. Do đó AC là trục đối xứng của hình thoi. 
Chứng minh tương tự, BD cũng là trục đối xứng của hình thoi. 
135. (h.140). 
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Tứ giác ABCD có các đường chéo cất 
nhau tại trung điểm của mỗi đường nên là 
hình bình hành, lại có hai đường chéo 
vuông góc nên là hình thoi. 


Canh của hình thoi bằng 


v2” +3? « v13. 
Chu vi của hình thoi bằng 413. Hình 140 


136. a) (h.14I). AAHB = AAKD (cạnh huyền - góc nhọn) => AH = AK. 


Ấ A 
B D B D 
H K H kK 
e C 


Hình (41 Hình !42 
b) (h.142). 
Cách ¡. Chứng mình AAHB = AAKD để suy ra AB = AD. Hình bình hành 
có hai cạnh kề bằng nhau nên là hình thoi, 
Cách 2. Chứng minh AAHC = AAKC để suy ra S = bạo 
Hình bình hành có một đường chéo là đường phân giác của một góc nên là 
hình thoi. 

137. (h.143). 

AAEB = ACFB (cạnh huyền - góc nhọn) 
= BE = BF — ABEF cân. 

Dễ dàng chứng minh được ABC = 1209, 
Vậy ABEF là tam giác đều. 

138. (h.144). Ta có OE L AB, OG L CD, mà 
AB//CD nên ba điểm E, O, G thẳng hàng. 
Chứng minh tương tự, ba điểm H, O, F 
thẳng hàng. : 
Điểm O thuộc tia phân giác của góc 
B nên cách đều hai cạnh của góc. Do đó 
OE = OF. Chứng mình tương tự, 
OF = OG, OG = OH. nhện VY 
Tứ giác EFGH có hai đường chéo bằng nhau và cắt nhau tại trung điểm của 
mỗi đường nên là hình chữ nhật. 


139. (h.145). Gọi M là trung điểm của AD, ta có : HM = MA = MD = 2cm. 
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Theo đề bài AH = 2cm. Do đó AAHM là tam giác đều 
=> MAH = 609 + D=309. 
Từ đó : B = D = 30°. Á =C = 1509. 


A 


€ H 
Hình 1S 


140. (h.146j. Vì AABD cán và có Á = 609 nên là tam giác đều. Suy ra 
AB=BD. ABD = D, = 60°. Do đó D; = 609. Ề 


AABM = ADBN (c.ự.c) ` 
=> BM =BN. BỊ s Bạ. A Ỉ c 
Ta lại có Bị + B› = 60 nên Bì + B; = 609. =.. 
ABRMN cán và có MBN = 60° nên là tàm giác đều. Hình I16 


A 
141. (h.147). 


Áp dụng định lí về đường trung bình của tam 


, D 
giác đẻ chứng minh MI = IN = NK = KM - Ẹ 


- HD. CE 3 SN 
(cùng bàng = tM —} SE 
F 5 B 
MINK là hình thoi nên 1K L MN. Hình 147 


142. (h.!48). Vì OH, OEF là các tia phân 
giác cúa hai góc đối đỉnh AOD, BOC 
nên đẻ dàng chứng minh được H. O. 
F thắng hàng. Chứng minh tương tự, 
E.O. G tháng hàng. 


ABOF và ADOH có : 


OB=©OD, 
OBE = ÔDH. Hình 148 
BOF = DOH. 
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Do đó ABOF = ADOH (g.c.g). Suy ra OH = OF. 
Chứng minh tương tự, OE = OG. Do đó EFGH là hình bình hành. 
Ta lại có OH L OE (ua phân giác của hai góc kể bù). 
Do đó hình bình hành EFGH là hình thoi. 2 ậ 
143. (h.149). /D : Dựng AABD, biết ba cạnh : B D 
BD = 3cm, AB = ÁD = 2cm. 


Sau đó dựng điểm C. x 


. Hình 149 
Bài tập bổ sung 


11.1. Chọn (Bì). 


11.2. (h.bs.1S) EFGH là hình thc:. Hay chứng 
minh EEF = FG = GH = HE. 


Hình bs.18 
1L.3. (h.bs.19) A 


a) Tứ giác ATDK có AI // DK và 
AK // DI nên là hình bình hành. K 


b) Hình bình hành AIDK là hình thoi 
Ấ© AD là tia phân giác của góc A. 
B D C 
§12. Hình vuông Hình bs.12 


144. (h.150). Tứ giác AMDN có ba góc vuông nên là hình chữ nhật. Hình chữ nhật 
AMDN có đường chéo AD là đường phân giác của góc Á nên là hình vuông. 


B 
Á NC 


Hình 150 Hình 151 
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145. 


146. 


147. 


148. 
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(h.151). EKPQ là hình vuông. (D. Hãy chứng minh rằng EK = KP = PQ = QE 
và KEQ = 909). 

(h.152). 

a) Tứ giác AHIK có IH // AK, AH // KT nên là hình bình hành. 


A F-\ 
H 
B T1 L®) B 1 l@ 


Hình 152 Hình !53 


b) Hình bình hành AHIK là hình thoi © AI là đường phân giác của góc A. 
Vậy nếu [ là giao điểm của tỉa phân giác của góc A với cạnh BC thì AHIK là 
hình thoi (h.153). 


c) Hình bình hành AHIK là hình chữ nhật A = 909, Vậy nếu tam giác 
ABC vuông tại A thì AHIK là hình chữ nhật (h.1Š4). 


<» XI 


Hình 154 Hình 155 


(h.155). Tứ giác APCQ có ÁP // QC, AP = QC nên là hình bình hành. Suy ra 
AQ //PC. Chứng minh tương tự, BQ // PD. 


Tứ giác PHQK có PH // QK, PK // QH nên là hình bình hành. 

Tứ giác APQD có AP // DQ, AP = DQ nên là hình bình hành. Hình bình 
hành APQD có A = 90° nên là hình chữ nhật. Hình chữ nhật APQD có 
AP = AD nên là hình vuông. Suy ra PHQ = 90 và PH = HQ. 


Hình bình hành PHỌQK có PHQ -= 90° và PH = HQ nên đễ dàng chứng 
minh được đó là hình vuông. 


(h.156). Tam giác vuông FGC có € = 45° nên là tam giác vuông cân. Do 
đó FG = GC. 
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149. 


150. 


151. 


Chứng minh tương tự, EH = HRB. Do 
BH =HG = GC nên EH - HG = FG. 


Tứ giác EFGH có EH // FEG, EH = FG nên là 
hình bình hành. Hình bình hành EEFGH lại 


có H =90°, EH = HG nên dễ dàng chứng 
minh được đó là hình vuông. 
(h.157). 


AADE = ABAF (c.g.c) = AE = BF, A, = Bị. 

Ta lại có A, + Â; = 90 nên B + Á› =%. Gọi 

H là giao điểm của AE và BE, ta có Ñ = 900. 

Vậy AE .L BE. 

(h.158). Vì AFDC có Bị = 459, Ê¡ = 459 

nên DFC =90°. Chứng minh tương tự, 
3=90°, G =90°. Tứ giác EHFG có ba 

góc vuông nên là hình chữ nhật. 

AAGD = ABHC (g.c.g) — GD = HC. 

AFDC cân tại F > FD = FC, 

Suy ra FD - GD = FC — HC, tức là EG = FH. 


Hình I56 


A 


\ 


ÓC 
D ® 


E 
Hình I57 


Hình 158 


Hình chẽ nhật EHFG có FG = FH nên là hình vuông. 
(h.159). AADF = AAHF (cạnh huyền - góc nhọn) > AD = AH. 


Ta lại có AD = AB nên AB = AH. 


AABG = AANHG (cạnh huyền - cạnh góc . = Âu = Âa. 


Ta có EAG = Â» + Â = 2 (DAH + HAB) = 


Hình 159 


900 = 459. 


Hình lóo ° 


X., 


A^ 
SN 
R H G C 
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152. (h.160). HD : Chứng minh các tam giác vuông ACB, IKA, IHM, MEB bằng 
nhau để suy ra AB = IA = IM = MB. Sau đó chứng minh [AB = 909. 
153. (h.1!61). 


a) Ta có EAC = BAH, AEAC = ABAH (c.g.c). Suy ra EC= BH, AEC = ABH. 
Gọi giao điểm của EC với BA và BH là K và O. Xét hai tam giác AEK và 
OBK, có AEK = OBK, AKE = ÓKB nên EAK - BOK. Do EAK = 909 
nên BOK = 90, Vậy EC L BH. 


b) Ta có MI // EC, MI=, 


IN /BH, IN Tên 
2 
Do EC = BH nên MI = IN. 


Do EC | BH nên ta chứng minh 
được MI L IN. Vậy, tam giác MIN là 
tam giác vuông cân. ĐỊNHiện 


I54. (h.162). Để làm xuất hiện tổng 
AK + ŒE, ta lấy điểm M trên tia đối 
của tia CD sao cho CM = AK. Ta có 


AK+CE=CM+CE=EM. 
Cần chứng mính EM = BE. Ta sẽ 
chứng minh AEBM có M = EBM. 


Thật vậy, ABAK = ABCM (c.g.c) Đ E C M 
Hình ¡62 


—= Ấ\ =M,BỊ - Bạ. 
Ta lạt có B, = B› nên B› = Bạ. Từ đó, 
AEBM cân —> BE = ME. 
Do đó BE = MC + CE = AK + CE. 
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155. (h.163). 
a) ACBE = ADCF (c.g.c) = Ê, = Ôy. 
^ A ^^ F 
Ta lại có C¡ + Cạ = 90” nên Dị +C; = 909, : 
_ uy ra CE 1L DF. sai 
b) Gọi K là trung điểm của CD. Tứ giác AECK SE 


có AE /J CK, AE = CK nên là hình bình hành 7 pyớg — 
Suy ra AK / CE. 

Gọi N là giao điểm của AK và DE. 

Tam giác DCM có DK = KC, KN // CM nên N h trung điểm của DM. 

Ta có CM L DM (câu a), KN // CM nên KN L DM. 


Tam giác ADM có AN là đường cao và đường trung tuyến nên là tam giác 
cân. Do đó AM = AD. 


156. (h.164). 
Ä B 
a) HD : AEDC = AFAD (g.c.g). Ì 
Hãy chứng minh ADEE cân và có EDE = 60° 
để suy ra ADEF đều. 
b) Ta có AFED = 1502. DFE = 60° nên ` 
AFE = 360 — (150° + 609) = 1500. ———- 
c 
Ta lại có FD = EE. từ dó Hình 164 


AAFE = AAFD (c.g.c). Suy ra AE = AD. 
Chứng minh tương tự, BE = BC. 
Tam giác ABE có AE = AB = BE nên là tam giác đều. 


Bài tập bổ sung 
12.1. Chọn (C). 
12.2. (h,bs.20) 
ABOE = ABOF (g.c.øg) nên OE = OE, 


Ta lại có ÓE L OF (tia phản giác của hai 
góc kể bù). Suy ra AEOF vuông cân 
tại O. Hình bs.20 
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Tương tự các tam giác FOG, GOH, HOE 


A 
vuông cân tại O. Từ đó chứng minh 
EFGH là hình vuông. 
12.3. (h.bs.21) 
F 
AADE = ADCF (c.g.c), suy ra AE = DF c”” 
và DAE = CDE, x22 1 n 
D E ® 


Ta lại có CDF + ADE = 90° nên 
DAE + ADF = 90°. Do đó AE L DE. G5 Me nỀn, 


Bài tập ôn chương Ì 


157. (h.165). Dễ dàng chứng minh EFGH là hình bình hành có EH // BD, 


EH = PÐ, EE// AC, ERSS B 
2 2 E 


a) EFGH là hình chữ nhật  EH L EF 
©BD L AC. ú 

b) EFGH là hình thoi > EH = EF «<> BD = AC. D G C 

c) EFGH là hình vuông > BD L AC và BD = AC. ` Hình IóS5 
158. (h.166). 

a) Tứ giác AEDF là hình chữ nhật. Học sinh tự giải thích. 

b) AABC có BD =.DC, DE // AC nên AE => BE. 

Ta lại có DE = EM (D đối xứng với M qua AB). 


Tứ giác ADBM có hai đường chéo cắt 
nhau tại trung điểm của mỗi đường 
nên là hình bình hành. Hình bình hành 
ADBM có hai đường chéo vuông góc 
AB + DM nên là hình thoi. B D C 


Chứng minh tương tự, ADCN là hình thoi. Hình ló6 


M Á N 
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159. 


c) ADBM là hình thoi > AM //BD > AM / BC. 

Chứng minh tương tự, AN // BC, 

Qua A ta có AM // BC, AN // BC nên M, A, N thẳng hàng. (1) 
Ta lại có AM = BD, AN = DC mà BD = DC nên AM = AN. (2 
Từ (1) và (2) suy ra A là trung điểm của MN, do đó M đối xứng với N qua A. 
đ) Hình chữ nhật AEDF là hình vuông 


©AE= AE. \ ề ụ 
Ta lại có AE = TAB, AF= SÁC nên P 

AE = AF © AB = AC. 

Vậy, nếu AABC vuông cân tạ A thì  B D ẹ 
AEDF là hình vuông (h.167). Hình 167 

(h.168). 


a) AB là đường trung trực của HD > AD = AH. 
Chứng minh tương tự, AE = AH. - 
Suy ra AD = AE. (1) 


Tam giác AHD cân nên HAD = ĐẪ¡ : 


Chứng minh * ơng tự, HAE = 2Â¿. Hình 168 
Suy ra HAD + HAE = 2Äi +2Â¿ = 2(Â¡ + Ã¿) 

=2. 90” = 1807. 
Do đó D, A, E thẳng hàng. (2) 
Từ (1) và (2) suy ra A là trung điểm của DE. Vậy D đối xứng với E qua A. 

: I 

b) Tam giác DHE có HA là đường trung tuyến và HA = CƯ, nên ADHE 
vuông tại H. 


c) Hãy chứng minh ADB = AHB = 909, AEC = 90° để suy ra BDEC là 
hình thang vuông. 


d) Hãy chứng minh BD - BH, CE = CH. 
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160. (h.169). Dễ dàng chứng minh được EFGH là hình bình hành có EH // AD, 
EH = S2 ,Er/rBC, EF = =o 


B 
E 
A 
sàn 
đ E x B 
D 6 c D G è 


Hinh 169 Hình 170 
a) EFGH là hình chữ nhật  EH L EF c> ÀAD L BC (h.170). 
b) EFGH là hình thoi  EH = EF > AD = BC (h.171). 


E 


D G C D G C 
Hình 171 Hình !72 
c) EFGH là hình vuông  AD L BC và AD = BC (h.L72). 


161. (h.173). 
: : 
a) Ta có EG = GK (cùng bằng 2C). 
Ẫ _: E D 

DG = GH (cùng bằng ) 
nên tứ giác DEHK là hình bình hành (các 
đường chéo cắt nhau tại trung điểm của z 
mỗi đường). Hình 173 


b) Hình bình hành DEHK là hình chữ nhật => 
©> HD = EK © GE = GD và GH = GK 
© AGEB = AGDC (c.g.c) 
<© BE = CD < AABC cân tại A (h.174). 


A À 
B C B le 


Hình 174 Hình 175 


c) Nếu BD L CE thì hình bình hành DEHK có hai đường chéo vuông góc 
nên là hình thơi (h.1 75). 


162. (h.176). 


a) Tứ giác AEFD là hình thoi, tứ giác 
AECF là hình bình hành. Học sinh tự 
chứng minh. 


b) Tứ giác AECF là hình bình hành nên 
EN //FM. Chứng mình tương tự,EM//FN. Ð Ẹ ` 
Do đó EMFN là hình bình hành. Hình I76 


AEFD là hình thoi nên ÁF L DE. 

Hình bình hành EMFN có M = 90° nên là hình chữ nhật. 
c) Hình chữ nhật EMFN là hình vuông 

<© ME = MF © DE = AF (vì DE = 2ME, AF= 2MF) 

© hình thoi AEFD có hai đường chéo bằng nhau 

© AEFD là hình vuông ©> A = 909, 

< hình bình hành ABCD là hình chữ nhại. 


Như vậy, hình chữ nhật EMFN là hình UY VY 
vuông nếu ABCD là hình chữ nhật (h.177, — L 


chú ý vẫn có điều kiện AB = 2AD). mm 
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13. 


1ó4. 
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(h.178). 
a) Tứ giác DEBF là hình bình hành. Học sinh Ầ 


E B 
tự chứng minh. nở „ 
b) Gọi O là giao điểm hai đường chéo của ` 
hình bình hành ABCD, ta có O là trung điểm / 1 
của BD. 


Theo câu a), DEBF là hình bình hành nên trung Hình 178 
điểm O của BD cũng là trung điểm của EF. 
Vậy AC,.BD, EF cùng cắt nhau tại điểm O. 


: 1 
c) AABD có các đường trung tuyến AO, DE cắt nhau ở M nên OM = ESÀ) 


Chứng minh tương tự, ON = sỌC Ta có OA = OC nên OM =ÓN. 


Tứ giác EMEN có các đường chéo cát nhau tại trung điểm của mỗi đường 
OM =ON, ©E = OF nên là hình bình hành. 
(h.179). 


a) Kẻ CE, IH, DF vuông góc với AB, 
'Ta chứng minh được 


E2 hp. 
2 2 
20s 
- 
nên IH = T Hình 179 


b) Khi điểm M đi chuyển trên đoạn thẳng AB thì I đi chuyển trên đoạn thẳng 
RS song song với AB và cách AB một khoảng bằng - (R là trung điểm của 


AQ, S là trưng điểm của BQ, Q là giao điểm của BL và AN). 


Bài tập bổ sung 
LI. 


L2. 


a) hình bình hành ; 
b) hình chữ nhật ; 


D F 
c) hình thoi. 
(h.bs.22) 
a) Tứ giác ADEF có bốn cạnh bằng nhau B Ẻ c 
nên là hình thoi. VN 3 y2 


b) Hình thoi ADEF là hình vuông © A = 90° <> AABC vuông cân tại A. 


Chương ÏlÏ 
ĐA GIÁC. DIỆN TÍCH ĐA GIÁC 


ĐỀ BÀI 


" Đa giác. Đa giác đều 


Trong các hình dưới đây (h.180), hình nào là đa giác lồi ? Vì sao ? 


hÔX/ZTIÒ 


Hinh 180 
Hãy vẽ một số đa giác (lồi) mà các mm... N: 
đỉnh là một số điểm trong các _...........e..........:...:- 
điểm đã cho ở hình 1§1 (trên lưới | 
kẻ ô vuông). 


Em hãy kể tên một số đa giác đều mà em biết. Hình 181 
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(n - 2).180 
" 
Tính số đo góc của hình 8 cạnh đều, 10 cạnh đều, 12 cạnh đều. 
a) Vẽ hình và tính số đường chéo của ngũ giác, lục giác. 


b) Chứng minh rằng hình n-giác có tất cả Sàn HE đường chéo. 


Chứng minh rằng số đo góc của hình n-giác đều là 


Tìm số đường chéo của hình 8 cạnh, 1Ô cạnh, !2 cạnh. 

Chứng minh rằng tổng các góc ngoài của một đa giác (lồi) có số đo là 360°. 
Đa giác nào có tổng số đo các góc (trong) bằng tổng số đo các góc ngoài ? 
Một đa giác (lôi) có nhiều nhất là bao nhiêu góc nhọn ? 

Một đa giác đêu có tổng số đo tất cả các góc ngoài và một góc trong của đa 
giác bằng 468”. Hỏi đa giác đều đó có mấy cạnh ? 


Bài tập bổ sung 


1.1. 


L.2. 
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Mỗi câu sau đây đúng hay sal ? 

a) Tam giác và tứ giác không phải là đa giác. 

b) Hình gồm n đoạn thẳng đôi một có một điểm chung được gọi là đa giác 
(với n là số tự nhiên lớn hơn 2). 


c) Hình gồm n đoan thẳng (n là số tự nhiên lớn hơn 2) trong đó bất kì hai 
đoạn thắng nào có một điểm chung cũng không cùng nằm trên một đường 
thăng được gọi là đa giác. 


d) Hình tạo bởi nhiều hình tam giác được gọi là đa giác. 
e) Đa giác luôn nằm trong nửa mặt phẳng cho trước được gọi là đa ziác lồi. 


f) Đa giác luôn nằm trong nửa mặt phẳng có bờ là một đường thẳng chứa 
một cạnh của nó được gọi là đa giác lôi. 

ø) Hình gồm hai đa giác lồi cho trước là một đa giác lồi. 

a) Cho tam giác đều ABC. Gọi M,N, P tương ứng là trung điểm của các 
cạnh BC, CA, AB. Chứng minh MNP là tam giác đêu. 

b) Cho hình vuông ABCD. Gọi M, N, P, Q tương ứng là trung điểm của các 
cạnh BC, CD, DA, AB. Chứng minh MNPQ là hình vuông (tứ giác đều). 

c©) Cho ngũ giác đều ABCDE. Gọi M, N, P, Q, R tương ứng là trung điểm 
của các cạnh BC, CD, DE, EA, AB. Chứng minh MNPQR là ngũ giác đều. 


1.3. 


Cho hình vuông ABCD có AB = 3cm. 

Trên tía đối của tia BA lấy điểm K sao cho BK = 1cm. 
Trèn tia đối của tia CB lấy điểm L sao cho CL = lcm. 
Trên tia đối của tia DC lấy điểm M sao cho MD = Icm. 
Trên tia đối của tia AD lấy điểm N sao cho NA = Icm. 
Chứng minh KLMN là hình vuông. 


§2. Diện tích hình chữ nhật 


12. 


13. 


14. 


15. 


16. 


17. 


Diện tích hình chữ nhật thay đổi như thế nào nếu : 

a) Chiều dài tăng 3 lần, chiều rộng không thay đổi ? 

b) Chiều rộng giảm 2 lấn, chiều đài không thay đổi ? 

c) Chiều dài và chiều rộng đều tăng 4 lần ? 

đ) Chiều dài tăng 4 lần, chiều rộng giảm 3 lần 2 

Cho hình chữ nhật có diện tích là 20 (đơn vị diện tích) và hai kích thước là 
x và y (đơn vị đà!). 

a) Hãy điển vào ô trống trong bảng sau 


FxTj- J4 5 20 
L2) --1| 101) =, |2 2| | 


: ` : ZA 
b) Theo bảng vừa thành lập, hãy biểu điển bảy điểm của đồ thị hàm số y = sẽ 
LỆ 


trên hệ trục toạ độ xOy. , 


a) Diện tích của hình chữ nhật tăng bao nhiêu phần trăm nếu môi cạnh 
tăng 10% ? 
b) Diện tích của hình chữ nhật giảm bao nhiêu phần trăm nếu mỗi cạnh 
giảm 10% ? 


Diện tích hình chữ nhật bằng 48cm”, một cạnh của nó có độ dài 8cm. Đường 
thẳng song song với một trong các cạnh của hình chữ nhật chia hình chữ 
nhật đó thành hai hình chữ nhật bằng nhau. Tính chu vi của mỗi hình chữ 
nhật được tạo thành. 


Tính các cạnh của một hình chữ nhật, biết rằng bình phương của độ dài một 
cạnh là I6(cm) và diện tích của hình chữ nhật là 28cm”. 


NA ¬.. 
Tính các cạnh của một hình chữ nhật, biết tỉ số các cạnh là 9 và diện tích 
của nó là 144cm”. 
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18. 
19. 


20. 


21. 


22. 


23. 


I5§ 


Cho tam giác vuông cân, biết độ dài cạnh huyền là j. Tính diện tích tam giác đó. 


Tính diện tích các hình trên hình 182 (mỗi ô vuông là một đơn vị diện tích). 
Hãy giải thích vì sao tính được như vậy. 


li 
mu 
N 


IBRDIRRRRNREORNR 


Hình 182 
Trên giấy kẻ ô vuông, hãy vẽ : 
a) Hai hình chữ nhật có cùng chu v1 nhưng khác diện tích. 
b) Hai hình chữ nhật có kích thước khác nhau nhưng cùng diện tích. 
Cho hình bình hành ABCD (h.183). Từ A và C kẻ AH và CK vuông góc 


với đường chéo BD. Chứng minh rằng hai đa giác ABCH và ADCK có 
cùng điện tích. 


“ (V7 


Cho hình bình hành ABCD (h.184). Đường phân giác của các góc A và C cắt 
đường chéo BD tại E, E. 


a) Chứng minh rằng hai hình ABCFE và ADCFE có cùng điện tích. 
b) Các hình đó có phải là đa giác lồi không 2 Vì sao ? 

Trên hình 185, các tứ giác ABCD và 
EFCH đều là hình bình hành. Điểm E 
nằm trên đường chéo AC. 

a) Chứng mình rằng đa giác AEHD và 
hình ABCFE có cùng điện tích. 

b) ABCFEE có phải là đa giác lồi không ? Vì sao ? Hình 185 


24. Cho một tam giác vuông cân. Chứng mình rằng tổng diện tích của hai hình 
vuông dựng trên hai cạnh góc vuông bằng diện tích của hình vuông dựng 


trên cạnh huyền (không sử dụng định lí Py-ta-go). 


Bài tập bổ sung 


2.1. 


2.2. 


23. 


a) Nền của một phòng học có dạng 
hình chữ nhật, với chiều rộng đo 
được là 4m và chiều dài là 6m. Để 
có thể lát kín nền đó cần bao nhiêu 
viên gạch có hình vuông, với cạnh 
là 33,33em ? ï 

b) Cần bao nhiêu viên gạch có hình 
vuông, với cạnh là 25cm để có thể 
lát kín một mảnh sân có dạng như 
hình bs.23 (biết AB = 6m, 
BC = 8m, CD = 8m, DE = 3m, 
EF = 6m, FG = 3m, GH = 4m và 
góc tại các đỉnh A, B, C, D, E, E, 
G, H đều là góc vuông) ? 


8 
Hình bs.23 


a) Dùng diện tích để chứng tỏ : (a + b)” = a” + 2ab + bỂ, 
b) Dùng diện tích để chứng tỏ : (a — b)” = a” — 2ab + bỂ với điều kiện b < a. 


Đố vui. 


a) Có thể dùng kéo cắt 1 lần và chỉ cắt theo đường thẳng, chia một hình chữ 
nhật thành hai mảnh để ghép lại được một tam giác vuông hay không? 
b) Có thể dùng kéo cắt 2 lần và chỉ cắt theo đường thẳng, chia một hình chữ 
nhật thành ba mảnh để ghép lại được một tam giác thường hay không? 


§3. Diện tích tam giác 
25. Hai đường chéo của hình chữ nhật chia hình chữ nhật thành bốn tam giác. 
Diện tích của các tam giác đó có bằng nhau không ? Vì sao ? 


Cho tam giác ABC có đáy BC cố định và đỉnh A di động trên một đường 
thẳng d cố định song song với đường thẳng BC. Chứng minh rằng tam giác 


26. 


21. 


ABC luôn có diện tích không đổi. 


Tam giác ABC có đáy BC cố định và dài 4em. Đỉnh A di chuyển trên đường 
thẳng d (d.L BC). Gọi H là chân đường cao hạ từ đỉnh A xuống đường thẳng BC. 
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28. 


29. 


30. 


31. 


a) Điền vào ô trống trong bảng sau : 


Độ dài AH (cm) | 2 3 4 5 1Ô 15 20 


SABC (cm) | 


b) Vẽ đồ thị biểu diễn số đo S.pge theo độ h 
dài AH. 

c) Diện tích tam giác ABC có tỉ lệ thuận với 

chiều cao AH không ? bị 

Tính điện tích của hình 186 theo các kích thước e 

đã cho trên hình (a, b, c có cùng đơn vị đo). Hình l36 
Hai cạnh của một tam giác có độ dài là 5cm và 6cm. Hỏi diện tích của tam 
giác đó có thể lấy giá trị nào trong các giá trị sau : 

a) 10cm” : b) 15cmˆ : c) 20cm. 


Cho tam giác ABC, biết AB = 3AC. Tính tỉ số 
hai đường cao xuất phát từ các đỉnh B và C, 


Các điểm E, F, G, H, K,L, M,N chia mỗi 
cạnh hình vuông ABCD thành ba đoạn thẳng 
bằng nhau. Gọi P, Q, R, S là giao điểm của 
EH và NK với FM và GL (h.187): Tính diện 
tích của ngũ giác AEPSN và của tứ giác 
PQRS, biết AB = 6cm. Hình 187 


Bài tập bổ sung 


3.1. 


a) Có thể dùng kéo cắt 2 lần và chỉ cắt theo đường thẳng chia một tam giác 
(thường) thành ba mảnh để ghép lại được một hình chữ nhật hay không? 

Từ đó suy ra công thức tính diện tích tam giác thường dựa vào công thức tính 
diện tích hình chữ nhật. 

b) Hãy chia một tam giác thành 2 phần <ó diện tích bằng nhau bởi một 
đường thẳng đi qua đỉnh của tam giác đó. 

c) Hãy chia một tam giác thành 4 phần có diện tích bằng nhau bởi ba đường 
thẳng, trong đó chỉ có một đường đi qua đỉnh của tam giác đó. 


uc 


3.3. 


§4. Diện tích hình thang 


32. 


33. 


34. 


35. 


36. 


Cho tam giác đêu ABC và điểm M bất kì nằm trong tam giác đó. Đường 
thẳng đi qua điểm M và vuông góc với BC tại điểm H. Đường thẳng đi qua 
điểm M và vuông góc với CA tại điểm K. Đường thẳng đi qua điểm M và 
vuông góc với AB tại điểm T. 

Chứng minh rằng MH + MK + MT không phụ thuộc vào vị trí của điểm M. 


a) Cho hai tam giác ABC và DBC. Kẻ đường cao ÀH của tam giác ABC. Ké 
đường cao DK của tam giác DBC. Gọi S là diện tích của tam giác ABC. Gọi 
3 là diện tích của tam giác DBC, 
Chứng minh rằng LI TH 

Š_ AH 
b) Cho tam giác ABC và điểm M bất kì nằm trơng tam giác đó. Kẻ các 
đường cao của tam giấc đó là AD, BE và CF. Đường thẳng đi qua điểm M và 
song song với AD cát cạnh BC tại điểm H. Đường thẳng đi qua điểm M và 
song song với BE cắt cạnh AC tại điểm K. Đường thẳng đi qua điểm M và 
song song với CF cắt cạnh BA tại điểm T. 


Chứng minh rằng `... =1: 
AD BE ŒF 


Tính x, biết đa giác ở hình 188 có diện tích là 
3375m”. | 
Cho hình chữ nhật ABCD có cạnh AB = 5m, ` 
BC = 3cm. Vẽ hình bình hành ABEF có cạnh ' 
AB= 5em và có điện tích bằng diện tích của hình chữ  '~- 
nhật ABCD, Vẽ được bao nhiêu hình ABEF như vậy 2 Hình 188 

Cho hình chữ nhật ABCD có cạnh AB = 5cm, BC = 3cm. Vẽ hình bình hành 
ABEF có các cạnh AB = 5cm, BE = 5cm và có diện tích bằng diện tích của 
hình chữ nhật ABCD, Vẽ được mấy hình ABEF như vậy ? 

Tính diện tích của một hình thang vuông, biết hai đáy có độ đài là 2cm và 
4cm, góc tạo bởi một cạnh bên và đáy lớn có số đo bằng 45), 

Tính diện tích hình thang, biết các đáy có độ đài là 7cm và 9cm, một trong 
các cạnh bên dài 8cm và tạo với đáy một góc có số đo bằng 307, 


".. 
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37. Chứng minh rằng mọi đường thẳng đi qua trung điểm của đường trung bình 
của hình thang và cắt hai đáy hình thang sẽ chia hình thang đó thành hai 
hình thang có diện tích bằng nhau. „ 

38. Diện tích hình bình hành bằng 24cm”. Khoảng cách từ giao điểm hai đường 
chéo đến các cạnh hình bình hành bằng 2cm và 3cm. Tính chu vi của hình 
bình hành đó. 

39. Một hình chữ nhật có các kích thước a và b. Một hình bình hành cũng có hai 
cạnh là a và b. Tính góc nhọn của hình bình hành nếu diện tích của nó bằng 
một nửa diện tích của hình chữ nhật (á và b có cùng đơn vị đo). 

40. Hai cạnh của một hình bình hành có độ dài là 6cm và 8cm. Một trong các 
đường cao có độ dài là 5cm. Tính độ dài đường cao thứ hai. Hỏi bài toán có 
mấy đáp số 2 ẫ 

41. Mội hình chữ nhật và một hình bình hành đều có hai cạnh là a và b. Hỏi hình 
nào có điện tích lớn hơn (a và b có cùng đơn vị đo) ? 


Bải tập bổ sung 


4.1. Tính diện tích của hình được cho trong mỗi trường hợp sau : 


a) Hình thang ABCD, đáy lớn ÀB = 10cm, đáy nhỏ CD = 6cm và đường cao 
DE = 5cm. 


b) Hình thang cân ABCD, đáy nhỏ CD = 6cm, đường cao DH = 4cm và cạnh 
bên AD = 5cm. 

4.2. Cho hình thang ABCD có đáy nhỏ CD và đáy lớn AB. 
a) Hãy vẽ tam giác ADE mà điện tích của nó bằng diện tích hình thang đã 
cho. Từ đó suy ra cách tính diện tích hình thang dựa vào độ dài hai cạnh đáy 
và độ dài đường cao của hình thang. 


b) Hãy chia hình thang đã cho thành hai phần có diện tích bằng nhau bằng 
một đường thẳng đi qua đỉnh D của nó. 


4.3. Cho hình bình hành ABCD có diện tích S. Trén cạnh BC lấy hai điểm M,N 
sao cho BM = MN = NC = BC. 


a) Tính diện tích của tứ giác ABMD theo S. 


b) Từ điểm N kẻ NT song song với AB (T thuộc AC). Tính diện tích của tứ 
giác ABNT theo S. 


§5. Diện tích hình thoi 
42. Trong những hình thoi có chu ví bằng nhau, hãy tìm hình thoi có diện tích 
lớn nhất. 
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43. 


44. 


45. 


46. 


Tính điện tích hình thoi, biết cạnh của nó dài 6,2cm và một trong các góc 
của nó có số đo là 307. 

Cho hình thoi ABCD, biết AB = 5cm, AI = 3cm (I là giao điểm của hai 
đường chéo). Hãy tính diện tích hình thoi đó. 

a) Hãy vẽ một tứ giác có hai đường chéo vuông góc với nhau, biết độ dài hai 


đường chéo đó là a và sa Hỏi có thể vẽ được bao nhiêu hình như vậy ? 


b) Có thể vẽ được mây hình thoi, biết độ dài hai đường chéo là a và Ty 1 


c) Hãy tính điện tích các hình vừa vẽ. 
Hai đường chéo của một hình thoi có độ dài là 16cm và 12cm, 
Tính : a) Diện tích hình thoi _ 

b) Độ dài cạnh hình thoi 

c) Độ đài đường cao hình thoi. 


Bài tập bổ sung 


5.1. 


5.2. 


3.3. 


a) Sử dụng kéo cất đúng 2 lần, theo đường thẳng, chia một hình chữ nhật 
thành ba phần sao cho có thể ghép lại thành một hình thoi. 

b) Sử dụng kéo cát đúng 2 lần, theo đường thẳng, chia một hình thoi thành 
ba phần sao cho có thể ghép lại thành một hình chữ nhật. 

Từ đó suy ra công thức tính diện tích hình thoi đựa vào công thức tính diện 
tích hình chữ nhật. 

Cho tứ giác ABCD có hai đường chéo AC và BD vuông góc với nhau. Biết 
ÁC = 6cm, BD = 8cm. Gọi M,N, P, Q theo thứ tự là trung điểm của các 
cạnh AB, BC, CD, DA. Gọi X, Y, Z, T theo thứ tự là trung điểm của các 
cạnh MN, NP, PQ, QM. 

a) Chứng minh rằng MNPQ là hình chữ nhật.. 

b) Tính diện tích của tứ giác XYZT. 

Cho tam giác vuông ABC, có hai cạnh góc vuông là AC = 6cm và AB = 8cm. 
Trên cạnh AC lấy điểm D sao cho CD = 5cm. Trên cạnh AB lấy điểm E sao 
cho EB = 5cm. Gọi M, N, P, Q tương ứng là trung điểm của các đoạn thẳng 
DE, DB, BC và CE. Tính diện tích của tứ giác MNPQ. 
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§6. Diện tích đa giác 


47. Thực hiện các phép vẽ và đo cần thiết để tính diện tích đa giác ABCDE 
(BE //CD) (h.189). 


D 
E Tỉ lạ x1 
B “ 
D C 
Hình I89 Hình 190 
48. Theo bản đồ và tỉ lệ ghi trên hình 190, hãy tính điện tích của hồ nước (phần 


gạch sọc). 

49, Theo kích thước đã cho trên hình 
191, hãy tính điện tích hình gạch sọc 
(đơn vị m2). 


Hình 191 
50. Tìm diện tích mảnh đất theo kích thước cho trên hình 192 (đơn vị m°. 


Hình 192 


Bài tập bổ sung 


6.1. Tính diện tích của hình được cho trong mối trường hợp sau đây : 


a) Đa giác ABCDEEF, biết AD = 4cm, BC = 1cm, FE = 2cm, FB = 3cm, FB 
vuông góc với ÀAD như hình bs.24. 
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b) Cho đa giác ABCD, CF và DE đều vuông góc với AB (như hình bs.25). 
Biết ÀB = 13cm, CF = Rcm, DE = 4cm, FB = 6cm và AE = 3cm. Tính diện 


tích đa giác ABCD. 
F_ 2E _ 
D 
^ D 
B 1 € ^ `3 £g 4 F 6 B 
Hình bs.24 Hình bc25 - 


6.2 Cho hình bình hành ABCD, với điện tích S và AB =a, AD = b. Lấy mỗi cạnh 
của hình bình hành đó làm cạnh dựng một hình vuông ra phía ngoài hình 
bình hành. Tính theo a, b và S diện tích của đa giác giới hạn bởi các cạnh 
của hình vuông mà không là cạnh của hình bình hành đã cho. 


6.3. Bạn Giang đã vẽ một đa giác ABCDEFGHI như ở hình bs.26. 
D 


G : F 
Hình bs.26 


Tính diện tích của đa giác đó, biết rằng : KH song song với BC (K thuộc EF) ; 
BC song song với GF ; CF song song với BG ; BG vuông góc với GF ; CK 
song song với DE ; CD song song với FE ; KE = DE và KE vuông góc với 
DE ; I là trung điểm của BH, AI = IH và AI vuông góc với IH ; HK = IIcm, 
CF = 6cm. HK cắt CF tại J và JK = 3 (cm), JF = 2cm. BG cắt HK tại M và 
HM = 2em. 
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Bải tập ôn chương lÍ 


31. 


32. 


33. 


34, 


5. 


Số. 


Cho tam giác ABC với ba đường cao AA', BB, CC. Gọi H là trực tâm của 
tam giác đó. 
Chứng minh rằng oi + I5 + „= | 

: AA' BB. CC' 
Cho tam giác ABC. 
a) Tính tỉ số các đường cao BB và CC' xuất phát từ các đỉnh B và C. 
b) Tại sao nếu AB < AC thì BB' < CC' ? 
Qua tâm O của hình vuông ABCD cạnh a, kẻ đường thẳng 7 cắt cạnh AB và 
CD lần lượt tại M và N. Biết MN = b. Hãy tính tổng các khoảng cách từ các 
đỉnh của hình vuông đến đường thẳng ! theo a và b (a và b có cùng đơn vị đo). 
Tam giác ABC có hai trung tuyến AM và BN vuông góc với nhau. Hãy tính 
điện tích tam giác đó theo AM và BN. 
Cho hình bình hành ABCD. Gọi K và L là hai điểm thuộc cạnh BC sao cho 
BK = KL = LC. Tính tỉ số diện tích của : 
a) Các tam giác DAC và DCK ; 
b) Tam giác DAC và tứ giác ADLB ; 
c) Các tứ giác ABKD và ABLD. 
Cho tam giác ABC vuông ở A và có BC = 2AB = 2a. Ở phía ngoài tam giác, 
ta vẽ hình vuông BCDE, tam giác đều ABF và tam giác đều ACG. 
aä) Tính các góc B, C, cạnh AC và diện tích tam giác ABC. 
b) Chứng minh rằng FA vuông góc với BE và CG. Tính điện tích các tam 
giác FAG và FBE. 
c) Tính điện tích tứ giác DEEG. 


Bài tập bổ sung 


I1. 


IL2. 


ló6 


Cho hình bình hành ABCD, hai đường chéo AC và BD cắt nhau tại O. Xét 
các tam giác có đỉnh lấy trong số các điểm A, B, C, D, O, hãy chỉ ra các tam 
giác có diện tích bằng nhau và giải thích vì sao. 

Cho hình lục giác ABCDEF, có AB = BC = 3cm và ED = 4cm. Biết rằng ED 
song song với AB, AB vuông góc với BC, FE vuông góc với FA và FE = FA. 
Qua điểm A kẻ đường thẳng d song song với BC. Gọi K là giao điểm của d 
và ED, biết AK = 4cm, KD = 1cm. Tính diện tích của lục giác đó. 


H.3. 


Môi bài từ số II.3 đến số II.!I sau đây đều có bốn phương án lựa chọn là 
(A). (B), (C) và (Đ) nhưng chỉ có một trong số đó là đúng. Hãy chỉ ra 
phương án mà em cho là đúng. 

Cho lục giác đều MNPQRS (h.bs.27). 
Gọi X, Y, Z tương ứng là trung điểm các 
cạnh MN, PQ và RS. Khi đó XYZ là : 


M X N 


'- (A) tam giác vuông ; k 4 


H.4. 


15, 


H6. 


(B) tam giác vuông cân ; 
(C) tam giác đều ; 

(DĐ) tam giác mà độ dài các cạnh của nó R Q 
đôi một khác nhau. Hình bs.27 


Cho tứ giác MNPQ và các kích thước đã 3cm 
cho trên hình bs.28. Diện tích tam giác h N 


MQP bàng bao nhiêu (cm?) ? 
(A)6; 
(B) 25 ; 


4cm 


25 
S) =: 
(©)— 


Đ) _—. 
( 4 


Cho hình bs.29, trong đó HK = KF = FL = LT 
và tam giác GHT có diện tích S. Khi đó, 
điện tích của tam giác GKL bằng : 


1 1 
A)—S; '—S; 
( )Š HIUỜ) 


1 3 
©)—S; D)—S. 
(Oc \ âm 


Cho hình bs.30 (hình bình hành MNPQ 
có diện tích S và X, Y tương ứng là trung 
điểm của các cạnh QP, PN). Khi đó, diện 


tích của tứ giác MXPY bằng : 
l 1 
A)—S; B) —§ ; 
( > ( = 
Lẩ): D 3s 
(On x ( +; : Hình bs.30 
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H7. 


L8. 


H.9. 
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Cho hình bs.31, (R là điểm bất kì 
trên QP, § là điểm bất kì trên NO, 
hình thang NOPQ có diện tích S). 
Khi đó, tổng diện tích của hai tam 


giác QSP và NRO bằng : 
A) 2S ; B) 1S; x 
( )2 : VỆ, : Hình bs.31 
3 
Xa Sẽ (D) 5S, 
Cho tam giác MNP. Điểm T nằm trong tam giác MNP sao cho các tam giác 


TMN, TMP, TPN có diện tích bằng nhau. Khi đó, T là giao điểm 

(A) ba đường cao của tam giác đó ; 

(B) ba đường trung trực của tam giác đó ; 

(C) ba đường trung tuyến của tam giác đó ; 

(Đ) ba đường phân giác trong của tam giác đó. 

Cho hình bs.32 (tam giác MNP vuông tại đỉnh M và NRQP, PƯTM, MKHN 
đều là hình vuông, còn S¡, S›, S tương ứng là diện tích của mỗi hình). Quan 
hệ nào sau đây là đúng ? 

(A) § +; =S¡ ; (B) Sỹ + S2 = S7 ; 


(C) § + S› >§¡ ; (D) S; + S2 < Sỹ. 


Hình bs.32 


IL10. Nếu độ dài cạnh của một hình vuông tăng gấp bốn lần thì diện tích hình 
vuông đó tăng lên bao nhiêu lần? 


(A)4; (B)§; (© l6; (D) Không tính được. 
II.11. Nếu một hình chữ nhật có chu vi là 16 (cm) và điện tích là 12 (cm?) thì độ 
dài hai cạnh của nó bằng bao nhiêu? 
(A) 3 (cm) và 4 (cm) ; (B) 2 (cm) và 6 (cm) ; 
(€) 2 (cm) và 8 (cm) ; (D) Không tính được. 


LỜI GIẢI - CHỈ DẪN - ĐÁP SỐ 


§1. Đa giác. Đa giác đều 


I.  * Các hình c,e, g là đa giác lồi vì các cạnh của đa giác 

luôn nằm trong một nửa mặt phẳng mà bờ là đường thẳng c_D 
chứa bất kì cạnh nào của đa giác đó. 
* Các hình a, b, d không phải là đa giác lồi vì các cạnh 
của đa giác nằm về hai phía của đường thắng chứa một 
cạnh. Chẳng hạn đường thẳng BC hoặc CD trên hình 193. Hình 123 
là một đa giác lôi. Còn vẽ được nhiều ˆ vn, na 
đa giác lồi khác. ¬-~ 


“AI: 


VẬN, vn vi M 

—_ Hình 194 

3. Tam giác đêu, hình vuông, ngũ giác đều, lục giác đều, bát giác đều, hình 
9 cạnh đều, hình 10 cạnh đều, hình 12 cạnh đều,... 

4. — Vẽ một n-giác lồi rồi vẽ các đường chéo xuất phát từ một đỉnh của n-giác lồi 
đó, ta được (n — 2) tam giác. 
Tổng các góc của hình n-giác lồi bằng tổng các góc của (n — 2) tan: giác, tức 
là có số đo bằng (n — 2).180”. 

(n — 2).1809 

=“... 


Hình n-giác đều có n góc bằng nhau nên mỗi góc có số đo là : 
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- Ơ 
Áp dụng công thức tính số đo góc của hình n-giác đều là |(. bo. 5 `. II - 
n 


ta CÓ : 


(8 — 2).1807 


Số đo góc của hình 8 cạnh đêu là : „1355, 


(10 — 2).180 - 
10 L 

(12 - 2).1809 
12 


Số đo góc của hình 10 cạnh đều là : 144°. 


Số đo góc của hình 12 cạnh đều là : 
a) (h.195) 


= 1500. 


Ngũ giác có 5 đường chéo Lục giác có 9 đường chéo 
Hình 195 

* Từ mỗi đỉnh của ngũ giác vẽ được hai đường chéo. Có năm đỉnh nên vẽ 
được 2 . 5 = 10 đường chéo, trong đó mỗi đường chéo được tính hai lần. Vậy 
ngũ giác có tất cả 5 đường chéo. 

* Tương tự, lục giác có sáu đỉnh nên vẽ được 3. 6 = 18 đường chéo, trong đó 
mỗi đường chéo được tính hai lần. Vậy lục giác có tất cả 9 đường chéo. 

b) Từ mỗi đỉnh của hình n-giác (lồi) vẽ được (n — 1) đoạn thẳng nối đỉnh 
đó với (n — 1) đỉnh còn lại của đa giác, trong đó có 2 đoạn thẳng trùng 
với hai cạnh của đa giác. Vậy, qua mỗi đỉnh của hình n-giác (lồi) vẽ được 
(n — 3) đường chéo. Hình n-giác có n đỉnh nên vẽ được n(n - 3) đường 
chéo, trong đó mỗi đường chéo được tính hai lân. Vậy, hình n-giác có tất cả 
n(n - 3) 

2 


đường chéo. 


Áp dụng công thức tính số đường chéo của hình n-giác là = „ ta CỐ : 
s kÉxó 8(8 — 3) 

Số đường chéo của hình 8 cạnh là : 2 Tử 20 (đường chéo). 

Số đường chéo của hình 10 cạnh là : _" = 35 (đường chéo). 

Số đường chéo của hình 12 cạnh là : —— = 54 (đường chéo). 


8. Tổng số đo của góc trong và góc ngoài ở mỗi 
đỉnh của hình n-giác (lồi) là 180”. 
Hình n-giác có n đỉnh nên tổng số đo các 
góc trong và các góc ngoài của đa giác là 
n.180”. Mạt khác tổng số đo các góc trong là 
(n— 2) .180°. Vậy tổng số đo các góc ngoài là 


n .Í80” — (n — 2) .180” = 360”. Hình 196 


9. Hình n-giác (lôi) có tổng số đo các góc trong bằng (n — 2).180” và tổng số 
đo các góc ngoài bằng 360”. Do đó, hình n-giác có tổng số đo các góc trong 
bằng tổng số đo các góc ngoài nếu (n — 2).180° = 360”, suy ra n =4. Vậy đa 
giác cần tìm là tứ giác (lồi). 

10. Nếu một góc của đa giác (lồi) là nhọn thì góc ngoài tương ứng là tù. Nếu đa 
giác có quá ba góc ngoài tù thì tổng các góc ngoài của đa giác lớn hơn 360), 
mâu thuẫn với định lí đã chứng minh (tổng số đo các góc ngoài của một đa 
giác (lồi) là 3607). 

Vậy đa giác có nhiều nhất là ba góc nhọn. 

11. Gọi n là số cạnh của đa giác đều cần tìm. Mỗi góc của đa giác đều có số đo 
MO UU. Tổng số đo của tất cả các góc ngoài của đa giác là 360°. Do 

đó, theo đề bài ta có phương trình : 


(n — 2).180 
n 


360 + = 468. 


Suy ra n = 5. Vậy đa giác đều phải tìm có năm cạnh. 


Bài tập bổ sung 

1.1. HD : Trong bài chỉ có câu c) là đúng, các câu còn lại là sai. 

1.2. HD - a), b) Dễ dàng chứng mính nhờ tính chất đường trung bình của tam 
giác. 
c) Để chứng minh MNPQR là ngũ giác đều ta cần chứng minh hai điều : 
hình đó có tất cả các cạnh bàng nhau và có tất cà các góc bằng nhau. 
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1.3. 


Để có được điều đó ta chứng minh mỗi cạnh của ngũ giác MNPQR bằng 
nhau và bằng nửa độ dài đường chéo của ngũ giác ABCDE, đồng thời tất cả 
các góc của ngũ giác MNPQR bằng nhau và cùng bằng 108” (h.bs.33). 
Trước hết, bằng cách chứng minh hai tam giác bằng nhau, suy ra được các 
đường chéo của ngũ giác ABCDE bằng nhau. Chẳng hạn, ADAE = ADBC 
(c.g.c), suy ra DA = DB. 

Khi đó dựa vào tính chất đường 
trung bình của tam giác suy ra 
được các cạnh của ngũ giác 
MNPQR bằng nhau (cùng bằng 
nửa độ đài đường chéo của ngũ 
giác ABCDE). 

Có thể chứng minh được 

ADPN = ACNM (c.g.c), suy ra góc 
DNP bằng góc CNM. Từ đó suy ra 
được PNM = 108”. 

Tương tự, chứng minh được các 
góc của ngũ giác MNPQR bằng 
nhau và cùng bằng 108”. 

HD : Xem hình bs.34. 

Dễ chứng minh được bốn tam giác 
vuông MCL, LBK, KAN, NDM 
bằng nhau (c.c). 

Khi đó suy ra : ML = LK = KN= NM 
và ML vuông gốc với LK, LK 
vuông góc với KN, KN vuông góc 
với NM. 

Từ đó ta có KLMN là hình vuông. 


Hình bs.34 


§2. Diện tích hình chữ nhật 


12. 
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Theo công thức tính diện tích hình chữ nhật § = ab thì diện tích hình chữ 
nhật tỉ lệ thuận với chiêu dài và chiêu rộng của hình chữ nhật đó. 


a) Nếu a' = 3a và b = b thì S' = a.b' = 3a.b = 3S. Vậy diện tích tăng 3 lần. 
b) Nếu b' = 2b vàa =athì S=a.b= 2b = 2: Vậy điện tích giảm 2 lần. 


c) Nếu a' = 4a, b' = 4b thì S' = a'.b = 4a.4b = 16ab = 1óS. Vậy diện tích tăng 
16 lần. 


13. 


14. 


1 4 : 
đ) Nếu a = 4a, b` = TP thì S=a.b = 4a. n5 = 2ab = Ebu Vậy diện tích 


bằng Ề điện tích hình chữ nhật đã cho. 


a) 
_...=nNH.. ng, 
mm amx 


Từ x. y = 20, nh ướm” yệc. 
y X 


Điều đó có nghĩa là, nếu một hình chữ nhật có diện tích không đổi thì chiều 
đài tỉ lệ nghịch với chiều rộng (hoặc chiều rộng tỉ lệ nghịch với chiều dài). 
b) (h.197) 


Hình 197 
a) Gọi x và y là độ đài các cạnh của hình chữ nhật đã cho. Nếu mỗi cạnh 


cùng tăng 10% thì độ dài các cạnh hình chữ nhật san khi tăng sẽ là raa* và 


THỜ" Phần diện tích được tăng lên sẽ là : 


d0 110 


LÊ N  ... nh. 
100" 1007 ~ * P1ooŸ~ * = po”” 
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15. 


1ó. 


17. 
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Vậy, diện tích hình chữ nhật tăng 21% so với diện tích hình chữ nhật 
ban đầu. 


b) Nếu mỗi cạnh cùng giảm 10% thì độ dài các cạnh sau khi giảm sẽ bằng 


90 90 : 81 19 
——x và ——y. Phần diện tích bị giảm đi là : ———XY =———XV. Vậy, 
100” `8 top” nội 5? tp” 1po””” 


diện tích hình chữ nhật giảm đi 19% so với diện tích hình chữ nhật ban đầu. 


Hình chữ nhật có diện tích 48cm”, một cạnh dài 8em thì cạnh kia sẽ là 
48 : 8 = 6(cm). Có hai cách vẽ đường thẳng song song với một trong các 
cạnh của hình chữ nhật để chia hình chữ nhật đó thành hai hình chữ nhật 
bằng nhau. 


a) Cách ¡ : (h.198). Chu vĩ mỗi hình chữ nhật nhỏ bằng : (4 + 6). 2 = 20(cm). 
b) Cách 2 : (h.199). Chu vi mỗi hình chữ nhật nhỏ bằng : (8 + 3). 2 = 22(cm). 


4cm 4cm 
3cm 
6cm 
3cm 
8cm 


Hình J98 Hình I99 
Gọi x, y (x >0, y >0) là hai kích thước của hình chữ nhật, theo đẻ toán ta có hệ 


phương trình 
x? =16 
xy =2. 


Giải ra, ta được x = 4(cm), y = 7(cm). 


Gợi x, y (x >0, y > 0) là hai kích thước của hình chữ nhật, theo đẻ toán ta có hệ 
phương trình : 


Giải ra, ta được x = Ñ(cm), y = 18(cm). 


18. 


19. 


20. 


Gọi x (x > 0) là cạnh của tam giác vuông cân, áp dụng định lí Py-ta-go, ta có : 
Ảnh 
2 4 
a) Hình A có diện tích là 6 ô vuông (6 đơn vị điện tích). 


Để dễ đếm số ö vuông chứa trong hình A, hãy cắt nó thành hai tam giác 
vuông bằng nhau rồi ghép lại thành một hình chữ nhật. 

b) Hình B có diện tích là 6 ô vuông (6 đơn vị diện tích). 

Hãy cắt ra một tam giác vuông rồi ghép lại để có một hình chữ nhật. 

c) Hình C có diện tích là 6 ô vuông (6 đơn vị diện tích). 


Hãy cắt ra một tam giác vuông cân (có điện tích bằng ý ô vuông) rồi phép 
lại để có một hình chữ nhật. 


đ) Hình D có diện tích là 23 ô vuông (23 đơn vị diện tích). 


Hãy tính diện tích hình vuông “trùm” lên hình D rồi trừ đi diện tích khuyết ở 
bốn góc : 


5.5-4:2 = 23 (ô vuông). 


Có thể vẽ như hình 200. 


M⁄⁄7⁄⁄⁄/RMNN.NMNN 


| || || m2 
Tai 


V1 


Hình 200 


a) Hai hình chữ nhật I và II có cùng chu vi (bằng 10 đơn vị đài) nhưng điện 
tích thì khác nhau (Sr = 6 đơn vị diện tích, Sn = 4 đơn vị điện tích). 

b) Hai hình chữ nhật TII và IV có cùng điện tích (bằng 12 đơn vị diện tích) 
nhưng có kích thước khác nhau. (Hai kích thước của hình HH là 3 đơn vị dài 
và 4 đơn vị đài. Hai kích thước của hình IV là 12 đơn vị dài và 1 đơn vị đài). 


Còn nhiều cách vẽ khác, 
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21. 


2. 


23. 


24. 
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(h.201). SARC — SADC› 
SAHC = SAKC - 
Suy ra: SABC + SAHC = SADC + SAKC 


hay  SancH = SADCK: 
(h.202). Hình 201 
a) AABE = ACDF (g.c.g). 


A B 
Vậy SApE = SCDF - Œ) 
ABCF = ADAE (g.c.g). 
Vậy Spcr = SDAr- (2) 
Từ (1) và (2) suy ra : v 
D 


SABE + ŠBCE ° ŠCpr † ŠDAE Hình 202 


haY SAnCEE = SADCFE- 
b) Hình ABCFE không phải là đa giác lồi vì nó nằm về hai phía đường thẳng 
EF (hoặc đường thẳng CF), 


Tương tự, hình ADCFE không phải là đa giác lôi. 


(h.203). A B 
a) SABC =S ADC và 
SEFC = SEHc: 
Suy ra: SABC— ŠEFC  SADC ~ 3EHC 
hay — Sapcr =ŠAgHp- k4 Hình 203 1€ 
b) ABCFE không phải là đa giác lồi vì toần bộ đa giác không nằm về cùng 
một phía đối với đường thẳng EF (hoặc đường thẳng CF). 
Gọi S là diện tích của tam giác vuông cân ABC 


(h.204). 


Hình vuông cạnh AB có thể chia thành hai tam 
giác vuông càn bằng tam giác ARC nên diện tích 
hình vuông cạnh AB bằng 2S. Tương tự, ta cũng 
có diện tích hình vuông cạnh AC bằng 2S. 

Hình vuông cạnh BC có thể chia thành bốn hình 
tam giác vuông cân, mỗi tam giác này bằng tam 
giác ABC. Do đó diện tích hình vuông cạnh BC Hình 204 
bằng 4S. 


Do 4§ = 2S + 2S nên diện tích hình vuông dựng trên cạnh huyền của một 
tam giác vuông cân bằng tổng diện tích hai hình vuông dựng trên hai cạnh 
góc vuông. 


Bài tập này là một minh hoạ của định lí Py-ta-go bằng điện tích. 


Bài tập bổ sung 


2.1. HD : a) Ta tính được điện tích của nền nhà đó là : 4.6 = 24 (m?). 
Khi đó cần 24 : (0,3333)” = 216 viên gạch để lát kín nên nhà đó. 
Chú ý : Với gạch lát có hình vuông mà cạnh là 33,33em thì để lát kín 1m” 
cần 9 viên. 
Như vậy, cần 24.9 = 216 viên để lát kín nền nhà đó. 
b) Ta tính được diện tích của mảnh sân đó là : 12 +6 + 24 = 42 (m?). 
Với gạch lát có hình vuông mà cạnh là 25,0cm thì để lát kín ImỂ cần 16 viên. 
Như vậy, cần 42.16 = 672 viên gạch để lát kín mảnh sân đó. 

2.2. HD : a) Dựng hình vuông ABCD có cạnh là (a + b). Trên cạnh AB dựng 
điểm E sao cho AE = a và EB = b. Trên cạnh DC dựng điểm G sao cho 


DG = a và GC = b. Trên cạnh AD dựng điểm K sao cho AK = b và KD = a, 
trên cạnh BC dựng điểm H sao cho CH = a và HB = b, như hình bs.35. 


Khi đó, diện tích của hình vuông D a G_.b €C 
ABCD là (a + b)”, diện tích của 
hình vuông EBHF là bể, diện tích 
của hình vuông KFGD là a”, diện ˆ 
tích của hình chữ nhật AEFK là 


a.b, diện tích của hình chữ nhật 
FHCG cũng là a.b.. K 


Vì tổng điện tích của các hình M: 


b 
AEFK, EBHF, FHCG, GDKF bằng 
điện tích của hình ABCD nên ta có Ầ E b B 
(a+b)“=a?+2ab+bŸ. _. Hình bạ.35 


b) Dựng hình vuông ABCD có cạnh là a, trên cạnh AB đựng điểm E sao cho 
AE = (a - b) và EB = b, trên cạnh DC dựng điểm G sao cho DG = (a — b) và 
GC = b, trên cạnh AD dựng điểm K sao cho AK = b và KD = (a — b), trên 
cạnh BC dựng điểm H sao cho CH = (a — b) và HB = b, như hình vẽ bs.36. 


1ÀA- BT TOÁN 8/1 U71 - 


Khi đó, diện tích của hình vuông 
ABCD là a”, điện tích của hình 
vuông EBHF là bỶ, điện tích của 
hình vuông KFGD là (a - b)”, diện 
tích của hình chữ nhật AEFK là 
b(a — b), diện tích của hình chữ 
nhật FHCG cũng là b(a - b). 

Vì tổng diện tích của các hình 
AEFK, EBHF, FHCG, GDKF bằng 
điện tích của hình ABCD, tức là ta 
có (a ~ b)Ÿ + 2b(a — b) + bŸ= a”. 
Từ đó suy ra (a ~ b)” = a” ~ 2ab + bỂ. 


2.3. HD : a) Ta có thể cắt và ghép theo chỉ đãn ở hình bs.37 như sau : 
D € D ® D 


C 
SN 
B E 
c) 


Hình bs.3ó 


G H 


^ B A 
A) 


BA 


Hình bs.37 
b) Ta có thể cắt và ghép theo chỉ dẫn ở hình bs.38 như sau : 
V 


D___V o2 c D 
lễ : là _ 
A U B A U B N ^ 
a) b) 


Hình bs.38 
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12B- BT TOÁN 8/1 


§3. Diện tích tam giác 


25. 


26. 


27. 


28. 


29. 


(h.205). AAOB = ACOD —> Št) = Suy 


Á B 
AAOD = ABOC > 54) = Sa). ¬s. 
Mà S(¡; = S¿¿¿ vì hai tam giác AOB và COB có đà ° 
đáy AO = OC và đỉnh B chung. Ũ _ 
Vậy %0) = S\2) = S3) = S(4)- Hình 205 


Tam giác ABC luôn có đáy và chiều cao 
không đổi (h.206). 


ú _ 

B ch 

Hình 206 Hình 207 
a) (h.207). 
Độ dài AH(cm) L|Ị?2 |3 |4 | 5s |10|15|129 
Sanc(em”) 2 | 4 | 6 | 8 |10|20 | 30 | 40 


b) Sxpc là một hàm số của chiều cao AH. 
Gọi y là diện tích AABRC (cm?) và x là độ 
đài AH (cm) thì y = 2x. 

Ta có đồ thị như trên hình 208. 


c) Diện tích AABC tỉ lệ thuận với chiều 
cao AH. 


S=be+ si — bì. Hình 208 
Giả sử hai cạnh của tam giác lần lượt có độ dài 5cm và 6cm. Khi đó diện 
tích của tam giác tính theo công thức §S = „nh hay S= xók „ VỚI h và k là 


chiều cao tương ứng với cạnh 5cm, 6cm. Nhưng theo tính chất của đường 
vuông góc và đường xiên thì h < 6 và k< 5. Từ đó S < 15. 


Vậy S có thể bằng 10cm” hay 15cm? nhưng không thể bằng 20cm”. 
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Tacó: SApgc = 2AB.CK = -AC.BH. 


Suy ra: AB.CK = AC.BH v 
hay 3 = Ba = 3, 
CC. AC A K B 

Vậy đường cao BH dài gấp ba lần đường cao CK. Hình 209 

31. HD. Biết diện tích hai tam giác vuông EBH và NDK thì tính được diện tích 
còn lại. Diện tích còn lại được chia thành năm phần bằng nhau, từ đó diện 
tích của ngũ giác là một phần rưỡi và điện tích của tứ giác là hai phần. 

Bài tập bổ sung 

3.1. HD : a) Giả sử ta có tam giác ABC. —_ RỊ 
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Kẻ đường cao AH, dựng trung 
điểm M của cạnh AC, dựng trung 
điểm N của cạnh AB. Qua điểm M 
dựng đường thẳng MK song song 
với AH, qua điểm N dựng đường 
thẳng NL song song với AH, qua 
điểm A dựng đường thẳng RT song 
song với BC như hình bs.39. 

Khi đó, ta có các cặp tam giác 
vuông sau bằng nhau : 


AMKC = AMTA, ANLB=ANRA. Fe TÚ 


Như vậy ta đã cắt theo đường thẳng và chia tam giác ABC thành ba mảnh mà 
sau khi ghép lại được hình chữ nhật LKTR. 


Như thế diện tích của tam giác ABC bằng diện tích của hình chữ nhật 
LKTR. Do LK = 2 BC, suy ra được Sanc = 2AHLBC 


b)ạ Giá sử có tam giác ABC .. 
(h.bs.40). Gọi M là trung điểm của 
cạnh BC. Khi đó cắt theo đường 
thắng AM sẽ chia tam giác đã cho 
thành hai phần có diện tích bằng 


nhau. 

c) Giả sử có tam giác ABC B M C 
(h.bs.41). Gọi M, N, P tương ứng là 322055 

trung điểm của các cạnh BC, CA, ki 


3.2. 


¬ 


AB. Khi đó, cắt theo đường thẳng 
AM ta chia được tam giác thành 
hai phần bằng nhau. Sau đó cắt 
theo đường thẳng MN ta chia được 
tam giác AMC thành hai phần 
bằng nhau, cuối cùng cất theo 
đường thẳng MP ta chia được tam 
giác AMB thành hai phân bằng 
nhau. Tức là ta đã chia tam giác đã 
cho thành bốn phần có điện tích 
bằng nhau. 

HD : Giả sử có tam giác đều ABC. 
Kẻ đường cao AD (h.bs.42). Vì 
tam giác cho trước nên độ dài các 
cạnh và độ dài đường cao là không 
đổi. Giả sử BC = CA = AB = a và 
AD=h. 


Vì tổng diện tích của các tam giác 
MBC, MCA, MAB bằng điện tích 
tam giác ABC suy ra ; 


l l 


> 


M 
Hình bs.41l 


H D 
Hình bs.42 


1 


C2xeiasauyli r Sang Ì MT.AB= LÝn de 


2 


l 


Từ đó có 2MHa+ 2MKa+ SN cha, 
hay ta có : MH + MK + MT = h (không đổi). 


HD : a) Ta có S= 2 AHBC 


và S= 2 DK.BC, 
Từ đó suy ra 


b) Xem hình bs.43. 


Hình bs.43 


Gọi S, Sị, S›, Sa tương ứng là diện tích của các tam giác ABC, MBC, MCA, 


MAB ta có S = S\ + §; + %. 
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Theo cầu a) Ở trên, ta có - 

§ _MH $%; __MK Š;¿ _ MT 
SAD S BE S CF. 
MH MK MT $ S; S 


Từ đó suy ra: ——+ ——+ 
AD BE CŒ § S§S S 


=1: 


§4. Diện tích hình thang 


32. Đa giác đã cho gềm một hình thang và một tam giác (h.210). 


SẺ ` TU a0 —10Uđa2); 


Shình thang — 


Stam giác = 3375 — 1800 = 1575(m”), 


2.1575 
` TÔ 
Cách giải gộp : Gọi S là diện tích đa giác đã cho, ta có : 

70 + 50 
= 


h 


= 45(m), x =45 + 30 = 75(m). 


S .30 + 2ú ~ 30) . 70 = 3375(m?). 


Từ đó suy ra x = 75(m). 
33. Xem cách vẽ ở hình 211. Ta vẽ được 

vô số hình bình hành ABEF như vậy. 3cm 
34. Xem cách vẽ ở hình 212. Ta vẽ được 


hai hình ABEE và ABEIF' theo yêu F - D 
cầu của đề bài. : Hình 211 


A em B 
E ® 


A Bcm 


3<? 


F D E FC 
Hình 212 
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35. 


3ó. 


37. 


38. 


(h.213). 

Giả sử ABCD là hình thang vuông có 2m —B 

A =Ð=90° và BCD = 459. 

Vẽ BE L DC, ta có : 

BE = EC = 2(cm). Vậy ˆ 
SABCD = 6(cm?). Hình 213 

(h.214). Giả sử hình thang ABCD có ÀB = 7cm, BC = 8cm, CD = 9cm và 
BCD = 309. Vẽ BE L CD. 


Tam giác vuông BEC là nửa tam 
giác đều, suy ra 


A 7cm B 


D Ẽ  9%em e 

Diện tích hình thang ABCD là : Hình 214 

ve .4= 32(cm2). 
Giá sử ABCD là hình thang, MN là A Pg 
đường trung bình, [ là trung điểm của An 
MN. Đường thẳng bất kì qua ] lần lượt M N 
cắt hai đáy AB và CD tại P và Q (h.215). ñ R‹ 
Do MI = IN và đường cao AH chung nên D â la 


SAPQD = ŠpgcQ. (Diện tích hình thang 
bằng tích đường trung bình của hình 
thang với đường cao của nó). 

Giả sử O là giao điểm hai đường chéo của hình bình hành ABCD có diện 
tích 24cm”, OH = 2cm, OK = 3cm (h.216). Suy ra : 


Nình 215 


Độ dài cạnh AB là Bài = 6(cm), 
2+2 
& . 24 
độ dài cạnh BC là R = 4(cm) 


và chu vi hình bình hành ABCD là 
(6+4). 2 = 20(cm). Hình 216 
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39. 


40. 


41. 
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Gọi a và b là độ đài các cạnh của hình chữ nhật ABCD và của hình bình 
hành MNPQ (h.217). Ta có : SApcp=a.b 


A a 8 
M a N 
b 
â —H P 
D C 
a) b) 


Hình 217 
ŠMwNPQ = 2. h (h là độ dài đường cao MH). 
Theo đề bài thì ah = s suyra h= n 
Tam giác vuông MHQ có cạnh góc vuông MH bàng nửa cạnh huyền MQ 


nên MQH = 30. Vậy góc nhọn của hình bình hành có số đo bằng 30. 


Giả sử ABCD là hình bình hành có AB = §cm, ÀD = 6cm và có một đường 
cao dài 5em (h.218). 


Vì 5 < 8 và 5 < 6 nên có thể xảy ra hai A Bcm B 
trường hợp : 
® AH= 5cm. Khi đó 6cm 

S=AB.AH=BC.AK k 
tức là : 8.5=6AÁK T 

20 D H ® 

hay AK= là, Hình 218 
*° AK = 5cm. Khi đó S=AB.AH=BC.AK 
tức là : 8§.AH=6.5 
hay AH= 2 em), 


: 20 15 
Vậy bài toán có hai đáp số. Đường cao thứ hai có độ dài là Sng hoặc ninh 


Hình chữ nhật có hai cạnh là a và b thì có điện tích Scnự nhạt = 3. b. 

Hình bình hành có hai cạnh là a và b thì có diện tích Stình hành = ä . h 

(với h là đường cao). Nhưng đường vuông góc phải ngắn hơn đường xiên nên 
h<avàh<b. Vậy Stình hành < Šchữ nhật: 


Bài tập bổ sung 


4.1. 


4.2. 


4.3. 


HD : a) Học sinh tính theo công thức, được S= 40 (cm'). 
b) Xem hình bs.44. Gọi 
d là đường thẳng đi qua 
điểm D và vuông góc 
với AB tại H. Gọi d' là 
đường thẳng đi qua A B 
điểm C và vuông góc 
với AB tại K. Khi đó x¿t‹ 

DH = 4cm, HK = 6cm. Tróng tam giác vuông AHDtính được AH = 3cm. Từ đó 
tính được AB = 12em. Lúc này diện tích hình thang tính được là S = 36cm”. 
HD : a) Xem hình bs.45. 
Nối DB. Từ điểm C kẻ 
đường thẳng k song 
song với DB. Gọi E là 
giao điểm của đường 
thẳng k với đường 
thẳng AB. Khi đó, hai St bạ yš 
tam giác EDB và CDB phun 

có điện tích bằng nhau và có chung phần diện tích tam giác EDB. Từ đó, 
suy ra hai tam giác CDE và EBEF có diện tích bằng nhau. 

Vậy diện tích tam giác ADE bằng diện tích hình thang ABCD. 

Giả sử AB = a và CD = b và DH = h. 

Theo cách dựng trên thì DCEB là hình bình hành, nên CD = BE. 

Từ đó AE = AB+ BE = a + b. 


D 6 C 


Diện tích của tam giác ADE là §= š DH.AE = sa +b), 


Vậy diện tích của hình thang ABCD là S = hú + bì. 


b) Từ kết quả câu a) ta chỉ việc cát hình thang ABCD theo đường thẳng DM, 
trong đó M là trung điển? của đoạn thẳng AE. 


HD - a) Xem hình bs.46. 
Có thể tính diện tích của ABMD theo một trong các cách sau đây : 
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Cách I. Ta có ABMD là hình 
thang. Giả sử AD = a, một đường 
cao của hình bình hành là BH = h 


thì § = a.h. Khi đó, do BM = : 


nên diện tích của hình thang ” “hà 


ABMD là Hình bs.46 
1 2 


se † (AD + BM).BH = bỊ (: +—a|.h=—a.hh= 2s, 
2 2 3 3 3 


Cách 2. Diện tích của hình ABMD bằng diện tích hình bình hành ABCD trừ 
đi điện tích của tam giác DMC. 


Theo giả thiết, ta tính được diện tích của tam giác DMC là 


S;=CMBH= + 4an= 1L 
)  ĐNE 


Từ đó, diện tích của hình thang ABMD là § = S— §, =S~ sŠ" s8 
b) Có thể tính điện tích của ABNT theo một trong các cách sau đây : 
Cách ï. Ta có diện tích của tam giác ABC là sẽ 


Theo giả thiết ta có CT = 2CA, suy ra điện tích của tam giác BTC bằng š 
điện tích của tam giác ABC, tức là bằng cề 


Theo giả thiết ta có CN = 2C, suy ra diện tích của tam giác NTC bằng ñ 
diện tích của tam giác TBC. | 


Do đó, điện tích của tam giác NTC bằng kề, 


I8 
Suy ra, điện tích của hình thang ABNT là S” = 25 _ ng = s8 
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Cách 2. Gọi DK = k, AB =b. 
Ta có NT= SAB và TJ= SDK. 
Từ đó, diện tích của hình thang ABNT là 
l 113... 4á 


I 4 
S"= —(AB + TN).TJ = — | b +—b |.—.k=—b.k= —S. 
24 { 3 lệ 9 9 


§5. Diện tích hình thoi 


42. 


43. 


44. 


45. 


Trong tam giác vuông ADH thì 

DH < AD (đường vuông góc ngắn hơn 
đường xiên) 

nên Sapep < AB. AD, nhưng AD = AB. 
Vậy Sagcp < AB”. 


> 
ẠN 
Iœ) 
®@) 


Hình 219 


SaBcp có giá trị lớn nhất bằng AB” khi ABCD là hình vuông. 
Vậy trong các hình thoi có cùng chu ví thì hình vuông có diện tích lớn nhất. 


(h.220). 


Cho hình thoi ABCD có AD = 6,2(cm) và A = 30°. Từ B vẽ BH L AD, 


Tam giác vuông AHRB là nứa tam giác 


đều, suy ra BH = = = 3,l(cm). 


Sapcp = BH. AD= 3,1. 6,2 = 19,22(cm?. 


(h.221). 


Áp dụng định lí Py-ta-go vào tam giác 
vuông AIB, ta có : 


IB = V5ˆ - 3ˆ = 4cm. 
1 
ŠARcp = „AC.BD = 2.6.8 = 24(cm”). 


a) (h.222). Vẽ được vỏ số tứ giác có hai 
đường chéo vuông góc (độ dài hai đường 


chéo là a và Mu ). 
B2 


D 
Hình 222 


Hình 221 


HÌ 
le) 


Hình 223 


b) (h.223). Chỉ vẽ được một hình thoi, biết độ dài hai đường chéo là a và —a. 


"' l 
c) ”ABCD = 2AC.BD = 2 


va vn = th (đơn vị diện tích). 
2 4 
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(h.224). 
3) Sancp*= SAC.BD F z 12 . 16 = 96(cm”). 


b) Trong tam giác vuông AOB ta có : 


AB = VAO” + OBỶ = V6? +8? = 10(em)... p C> 


c) Giả sử AH là đường cao hình thoi kẻ 
từ đỉnh A, ta có Supcp = AH. CD, 


đo đồ: AH =  2BCD „2 „ 9,6(cm). Hình 224 
CD 10 
Bài tập bổ sung 
51. HD: (h.bs.47) 
a) Giả sử có hình chữ nhật ABCD. Lấy điểm M là trung điểm của cạnh CD. 
D M C M 
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N 
a) b) 


Hình bs.47 
Cắt theo cạnh AM và MB. Sau đó chuyển tam giác ADM đến vị trí của tam 
giác NOA, chuyển tam giác MBC đến vị trí của tam giác BNO. 
Khi đó diện tích của hình thoi ANBM bằng diện tích của hình chữ nhật 
ABCD. 
b) Ta chỉ cần thao tác ngược lại, chẳng hạn : cắt theo AB, cắt theo NO khi đó 
chia được hình thoi thành ba phần là tam giác AMB, tam giác NOA và tam 
giác NOB, sau đó ghép lại sẽ được hình chữ nhật ABCD. 


Từ đó suy ra : Diện tích hình thoi có số đo bằng một nửa tích của độ dài hai 
đường chéo của nó. 


5.2. HD : Xem hình bs.48. 


a) Sử dụng tính chất đường trung bình của tam giác chứng minh được 
MNPQ là hình bình hành. Hơn nữa, AC vuông góc với BD nên MNPQ là 
hình chữ nhật. 


b) Khi MNPQ là hình chữ 
nhật và X, Y, Z, T theo thứ tự 
là trung điểm của các cạnh 
MN, NP, PQ, QM có thể 
chứng minh được XYZT là 
hình thoi. Hơn nữa, diện tích 
hình chữ nhật MNPQ gấp đôi 
diện tích hình thoi XY“ZT. Từ 
đó, diện tích hình thoi XYZT 


là§= h 3.4 = 6cm”, Hình bs.48 


5.3. HD : Xem hình bs.49. 


Vì M,N, P, Q tương ứng là 
trung điểm của các đoạn 
thẳng DE, DB, BC và CE, 
hơn nữa CD = EB, nên suy ra 
MNPQ là hình thoi. 

Thêm vào đó AC vuông góc 
với AB nên MNPQ là hình 


vuông. Hình bs.49 
Từ đó, ta tính được diện tích hình vuông MNPCQ là S = “em, 


§6. Diện tích đa giác 


47. (h.225). Chia đa giác ABCDE 
thành tam giác ABE và hình 
thang vuông EBCD. E 
Vẽ đường cao AH của 
AABE. Đo các đoạn thẳng 
EB, AH, CD, ED (mm). ` © 


Tính SABE + SEBCD- l Hình 225 


189 


48. 


49. 


50. 
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(h226). Vẽ KỌ L CD. Hình chữ nhật 
ABCD được chia thành ba tam giác 
vuông ®, @, @, hai hình thang vuông 
@, @ và hồ nước (phần gạch sọc). Cần 
đo các đoạn thăng AE, AN, GB, ƠP, BH, 
IC, CỌ. KỌ, QL, MD, DN, AB, AD. 


“hổ nước = SABCD ~ 5 — 5œ ~ 5œ ~ Š@ ~ 5œ: Hình 226 

Chú ý bản đồ được vẽ với tỉ lệ ng nên kết quả phải nhân với 10 000. 
(h.227). Làm tương tự bài 48 nhưng không cần vẽ thêm, không cần đo vì các 
dữ kiện đã cho sản trên hình (đơn vị m). 


SABCD = (20 + 40). (40 + 10 + 35) = 5100, 
] A 40 10 


S¡ =~.40. 20 = 400, 
2 20 


Sự = 1.1030 = 00, ⁄⁄7 5 L 


Sự =5.50.15 = 3%, L ND... 


D 16 5 
Šy= 2 +40).l5= 4125, - Hình 227 


Shình gạch sọc = Š100 — (400 + 100 + 962,5 + 375 + 412,5) = 2850 (m”). 
(h.228). 


Si =2 ..30.41=615, 


S„= ~ .(30+20). 50 = 1250, 


Bi — 


SIn = ' 19 Ð 20 = 190, 


SIv = ˆ 19 n 5ó — 332, 


q9+16). 34 = 595, Hình 228 


| — 


Sự = 


- = 2-16..20 = 160, 
S =S¡ +S + Sm + Sry + Sv + Sựi = 3342(m). 
Bài tập bổ sung 


6.1. HD : a) Chia đa giác đã cho thành hai hình thang là ADEF và ADCB. Dựa 
vào công thức điện tích hình thang tính được diện tích mỗi hình đó. Sau đó 


suy ra diện tích đa giác đã cho là S = — em” 


b) Chia đa giác đã cho thành 3 
phần là tam giác vuông DEA, tam 
giác vuông CFB và hình thang 
- EDCEF. Dựa vào công thức diện = „ 

tích tam giác và hình thang tính ¿ 
được diện tích của mỗi hình đó. 
Sau đó suy ra diện tích đa giác đã 
cho là $ = 54cm”. 

6.2. HD : Xem hình bs.50. 
Ta có diện tích của đa giác là : 
S+2(a? + b). 

6.3. HD : Xem hình bs.5I. Hình bs.50 


Lÿ: 
Hình bs.51 
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Chia đa giác đã cho thành hình vuông CKED, hình thang HKFG, hình thang 
HBCK và tam giác vuông cân BAI. 


Diện tích của hình thang HKFG là 
= 2K + GE).FJ = úI +6).2 = 17 (cem?. 

Diện tích của hình thang HBCK là 

$%= : (HK+BC€).CI = ; (11+6).4 = 34 (cm?). 
Trong tam giác vuông CỊK tính được CK = 5cm. 
Từ đó, diện tích hình vuông KEDC là S; = 25cm”. 
Trong tam giác vuông BMH tính được BHỶ = 2 + 4ˆ = 20 (cm”). 
Theo giả thiết có tam giác BAH vuông cân (đỉnh A) nên 2BA” = BHỶ, suy ra 
BA” = I0cm°. 


Từ đó, diện tích tam giác vuông BAI là S„ = -BA” = em” 
š Suy vất  . l57 2 
Vậy diện tích đa giác cần tính là S = 5¡ + Š + 5a + S¿ = KG Ề 


Bài tập ôn chương lÌ 
51. (h.229), Ta có ; 
SHBC † SHAC + SHAB = SABC› 


k) Š Š 
HBC , Đ*HAC , ”HAB 


SUV ra =], 
SABC SABC SARC 
20256 HA BC BC. HB.AC HC .AB _- 
tức là ————+—— + — Hình 229 
AA'.BC BB.AC CC' .AB - 
HA'  HB' ẮẲ HC. 
hay — 1 =1. 
AA' BB' "œœ 
82. 2) S,ac - BB.ÁC _ CC.AB „ BB`_ AB 
ABC 2 2_ TW SG AC 


b) Nếu AB < AC thì m. < ], Suy ra —— Bổ < 1, túc là BB < CC. 
AC ŒcC' 
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53. (h.230). Gọi O là tâm hình vuông ABCD cạnh a ; M và N là hai giao điểm 
của đường thẳng / với các cạnh AB, CD; hị và h; lân lượt là các khoảng 
cách từ hai đỉnh B, A đến /; s là tổng các khoảng cách cần tìm, 

Dễ chứng mình AM =CN (đối xứng qua O), 


AMP ~ỂNR (hai góc nhọn có cạnh 
tương ứng song song). 


Do đó AAMP = ACNR. 

_ Vậy AP=CR =ha. 

Tương tự, ta có BQ = DS = hị. 

Để tính hị + hạ, ta tính Soap theo hai 


cách khác nhau Hình 230 
l 
SOAB = TA (D 
l 
Soag = TbŒụ + hạ), (2) 


a? 


So sánh (1) và (2), ta có hị + hạ = = 
2 2 
Vậy s = 2(hị + hạ) = —— 
5A. (h.231). Hình thang ABMN có hai đường chéo vuông góc. Vậy : 


SABMN = SAM.EN 


Mặt khác, 3ABMN =  SAnC: vì nếu đặt 5 = SAMN» 32 = SABM thì : 


1 e 
Ñ$;=—S 
1 4 ABC 
S„= 18 
2 2 ABC Ñ lí 
3 
SABMN = SỊ + 52 = 2 ABC: 
: 4 2 
Suy TA: SABC = 3 SABMN = E Gền buài Ầ ng) 
m 
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5Š, 


Só. 
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l 
(h.232). SAcb = ŠBcb = SDAB = ŠCAB = 2` ABCD 


(vì có chiều cao bằng nhau và đáy bằng 
nhau). Mặt khác, ta lại có : 


1 
SABK = SAKL = SALC = 3 ABC (2) 


D 
(vì có chiều cao h và có đáy BK = KL = LC = 2BC ). Hình 232 


| 
Tương tự : ŠDBK = ŠDKL = ŠDLC = +ŠDBC- 
Từ (2) và (3) suy ra : 


SABK = SAKL = SALC = ŠDBK = ŠDKL = ŠDLC- 
Từ (1) và (4), ta tính được các tỉ số sau đây : 


` 
j ŠDẠc „2 ACD 3. 
SbœK 2s 2 
6ABCD 
¬ 
b) AC NGhrz 
ŠADLR Sapcp ~ sSaBcD 
I 1 
` 3 HỘ 
„) ŠABKb „2 ABCD Ì cŠAacb _ 2ÖApcD 
2 
ŠABLD —Sancp + <ŠApCD 
2 6 
(h.233). 


a) Giả sử M là trung điểm 
của BC, AABM là (am giác 
đều nên ABC = 6009, 

Từ đó suy ra : BCA = 309. 
Theo định lí Py-ta-go, ta có : 


AC = VBC? - AB? 
= V4a2 =a? = a3. 


Hình 233 


@) 


4) 


Do đó, ta có : 


S se = 2ABAC = 2a  V. () 
b) Vì FAB = ABC (= 60”) nên FA // BC (hai góc so le trong), từ đó suy ra 
FA vuông góc với BE và CG. 
Gọi giao điểm của FA và BE là H, giao điểm của FA và CG là K. Ta có : 
| 1 a3 12 
S =—FA.GK =—a—— =— Là 2 
FAG =2 “*. d0 ng Ẳ 3 (2) 
1 1 a ,12 
S = —BE.FH = —.2a:—= —a“. 3 
„': .—m. = 
c) SŠBCDE = 4a?, (4) 
Suyc = x42, (5) 
3 23 
SACG Mr ` (6) 


Từ (1), (2), (3), (4), (5), (6), ta có : 


2 
Sung = 8 + 13)  1,53a2. 


Bài tập bổ sung 


H.1. HD : Xem hình bs.52. 


— Các tam giác ADB, ACB, DAC, 
DBC có diện tích bằng nhau vì 
cùng bằng nửa diện tích hình bình 
hành đã cho. 


~ Các tam giác OAD, OCB, ODC, 
OBA có diện tích bằng nhau vì 
cùng bằng một phần tư diện tích 
hình bình hành đã cho. Hình bạ 32 
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I2. 
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HD : Xem hình bs.53. 

Gọi H là giao điểm của hai 
đường tnẳng ED và BC. Khi 
đó, ABHE là hình thang và 
tính được diện tích của nó là 


S¡= 5 (AB + EH).BH 


= s6 +6).4 = 18 (cm?), 


Hình bs.53 
1 x 
Diện tích của tam giác vuông ĐHC là S = 2 DHCH = 2 .2.1 =1 (cm?). 


Trong tam giác vuông AKE tính được EA = 5 (cm). 


Trong tam giác vuông FEA có FE = FA suy ra EFˆ= = 


Từ đó diện tích của tam giác FAE là S; = n cmỶ, 
Vậy diện tích của lục giác đã cho là 
S=%+ S5 -%= củ +l8_-I= Si (cm?). 
4 4 
HD : 


Bài số 


LSILSILSILX1L5iLLILSIL5OIL-S1) 


(G |(@)|(A[|(@®|@Ø@|(@|(A)| @ | ® 


MỤC LỤC 


Trang 
Lời nói đầu 3 
PHẦN ĐẠI SỐ 
Chương Ì 


PHÉP NHÂN VÀ PHÉP CHIA CÁC ĐA THỨC 
Đểbài — Lời giải - chỉ dẫn - đáp số 


§1. Nhân đơn thức với đa thức kì 15 
§2. Nhân đa thức với đa thức 6 18 
§3, 4, 5. Những hằng đẳng thức đáng nhớ 7 16 
§6. Phân tích đa thức thành nhân tử 

bằng phương pháp đặt nhân tử chung 8 17 
§7. Phân tích đa thức thành nhân tử 

bằng phương pháp dùng hằng đẳng thức 9 18 
§8. Phân tích đa thức thành nhân tử 

bằng phương pháp nhóm hạng tứ - TÔ 198 
§9. Phân tích đa thức thành nhân tử 

bằng cách phối hợp nhiều phương pháp — 10 18 
§10. Chia đơn thức cho đơn thức 11 20 
§11. Chia đa thức cho đơn thức 12 21 
§12. Chia đa thức một biến đã sắp xếp 13 21 
Bài tập ôn chương Ì 13 22 
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Chương li 
PHÂN THỨC ĐẠI SỐ 


§1. 
§2. 
§3. 
§4. 
§5. 
§6. 
§7. 
§8. 
§9. 


Phân thức đại số 

Tính chất cơ bản của phân thức 

Rút gọn phân thức 

Quy đồng mẫu thức nhiều phân thức 
Pháp cộng các phân thức đại số 
Phép trừ các phân thức đại số 

Phép nhân các phân thức đại số 
Phép chia các phân thức đại số 
Biến đổi các biểu thức hữu f. 

Giá trị của phân thức 


Bài tập ôn chương II 


PHẦN HÌNH HỌC 


Chương ! 
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TỨ GIÁC 


§5. 


§6. 
§7. 
§8. 
§9. 


. Tứ giác 

. Hình thang 

. Hình thang cân. 

. Đường trung bình của tam giác, 


của hình thang 


Dựng hình bằng thước và compa. 
Dựng hình thang 


Đối xứng trục 
Hình bình hành 
Đối xứng tâm 
Hình chữ nhật 


Đề bài 


36 
39 


80 


82 


Lời giải - chỉ dẫn - đáp số 


43 
44 
A7 
50 
53 
58 
61 
63 


86 
?2 


101 
104 
107 


111 


115 
420 
124 
130 
134 


§10. Đường thẳng song song với 


một đường thẳng cho trước 95 149 
§11. Hình thoi 96 142 
§12. Hình vuông 98 145 
Bài tập ôn chương í 99 +50 

Chương II 

ĐA GIÁC. DIỆN TÍCH ĐA GIÁC 

§1. Đa giác. Đa giác đều 155 488 
§2. Diện tích hình chữ nhật 157 172 
§3. Diện tích tam giác 189 +79 
§4. Diện tích hình thang 161 — 182 
§5. Diện tích hình thoi 182 187 
§6. Diện tích đa giác 184 189 
Bài tập ôn chương II 186 192 
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Chịu trách nhiệm xuất bản ; Chủ tịch HĐQT kiêm Tổng Giám đốc NGÔ TRẤN ÁI 
Phó Tổng Giám đốc kiêm Tổng biên tạp NGUYÊN QUÝ THÁO 


Biên tập lần đầu : PHẠM BẢO KHUÊ - NGUYÊN TRỌNG THIỆP 
Biên tập lái bản : NGUYÊN TRỌNG THIỆP 
Biên tập kĩ thuật và trình bày : NGUYÊN THANH THUÝ - TRẤN THANH HẰNG 
Trình bày bìa : BÙI QUANG TUẤN 
Sửa bản in: NGUYÊN TRỌNG THIỆP 
Chế bản : CÔNG TY CP THIẾT KẾ VÀ PHÁT HÀNH SÁCH GIÁO DỤC 


BÀI TẬP TOÁN 8 - TẬP MỘT 
Mã số : 2B803T1 

_Tn 100.000 cuốn; (ST); khổ 17x24cm. 
In tại Công ty cổ phần in Bắc Giang. 
Số in: 04. Số xuất bản: 01-2011/CXB/766-123/GD. 
Ín xong và nộp lưu chiểu tháng 01 năm 201 1. 


VƯƠNG MIỆN KIM CƯƠNG 
HUÂN CHƯƠNG HỒ CHÍ MINH : CHẤT LƯỢNG QUỐC TẾ 


SÁCH BÀI TẬP LỚP 8 


1. Bài tập Ngữ văn 8 (tập một, tập hai) 
2. Bài tập Toán 8 (tập một, tập hai) 

3. Bài tập Vật lí 8 

4. Bài tập Hoá học 8 

5. Bài tập Tiếng Anh 8 

6. Bài tập Tiếng Pháp 8 

7. Bài tập Tiếng Nga 8 


Bạn đọc có thể mua sách tại : 
® Các Công ty Sách - Thiết bị trường học ở các địa phương. 
® Công ty CP Đầu tư và Phát triển Giáo dục Hà Nội, 187B Giảng Võ, TP. Hà Nội. 
® Công ty CP Đầu tư và Phát triên Giáo dục Phương Nam, 231 Nguyễn Văn Cừ, Quận 5, TP. HCM. 
® Công ty CP Đầu tư và Phát triên Giáo dục Đà Nẵng, 15 Nguyễn Chí Thanh, TP. Đà Nẵng. 
hoặc các cửa hàng sách của Nhà xuất bản Giáo dục Việt Nam : 
Tại TP. Hà Nội : 187 Giảng Võ ; 232 Tây Sơn ; 23 Tràng Tiên ; 
25 Hàn Thuyền ; 32E Kim Mã ; - 
14/3 Nguyên Khánh Toàn ; 67B Cửa Bäc. 
Tại TP. Đà Nẵng : 78 Pasteur ; 247 Hải Phòng. 
~ Tại TP. Hỗ Chí Minh: 104 Mai Thị Lựu ; 2A Định Tiên Hoàng, Quận Ì ; 
240 Trần Bình Trọng ; 231 Nguyễn Văn Cử, Quận 5. 
~ Tại TP. Cần Thơ : 5/5 Đường 30/4. 
Tại Website bản sách trực tuyên : www.sach24.vn 
Website: www.nxbgd.vn 
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